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ক্ষেত্রতত্ব। শষ 


গিয়াছে অতএব ক, খ, গ্র বিন্যৃতে সেখ কে।ণ উত্পপন্ন হইল সে 
সকল সম কে।ণ (৩1১৮)। অধিকন্তু কডখট চতুষ্জ 





দই রে তুজে বিডল্ঞ হইতে পারে সুতরাং তদন্তঃপাঁতি 
চারি কোণ এক পংযোঁথে চারি সনকো।ণ তুলা হইবে তাহার 
মধ্যে উক্কভ এবং টড প্রত্যেকে একই সম কোণ সুতরাৎ অব, 
শিষ্ট দুই কোণও অর্থ(ৎ কটখ এবং কডখ একত্র দুই সম- 
কোণ তুল্য হইবে । অপর ঘঙছ এব ঘঙচ ছুই কৌ 
একত্র হই সমকোণ তুঙ্য (১১৩) অতএব কটখ এবং কডথ 
একজ ঘওছ এন টন সনান অধিক্দ্ক কটথ ঘগছ সদাঁন কৃত 
হইয়াছে কুতরাং অবশিষ্ট কতখ অবশিষ্ট ঘ্চ সমান ।তদ্দপ 
ঠ্রড,কোণও ঘুচঙ সমান উপপন্ন কর! যাইতে পারে অতএব 
অবশিষ্ট ভঠচ কোণ ডত্ঘচ কোণের সমান (১1৩১) স্তুতরং 
ইডঢ ত্রিভুজ ঘ্বওচ ত্রিতুজের তুল্য কোনি হইয়। কখগ বন্তো- 
পরি অস্বিত হইয়াছে। ইহাই এস্থজে সম্পদ । 

সং উ। ক,খ, গ,বিস্ষস্থ সম (৩1১৮) এবং কভখখট 
ক্ষেত্স্থ ৪€ স্ ৪ সম এ এবং এ টক + টখড » ৯ সম 
এ -১ € কডখ + € কটথ » ২ সম এ লু ঘউছ + ঘউচ, 
(১১৩) কিন্তু « কটখ » ঘঙ্ছ (অঙ্কপাঁত) .. এ কটখ 
২ € স্মঙচ। তদ্রপ এ ঠদড » এখঘচও .'. € ডঠড » উঘচ 
“* & ভইট ও & ঘড5 সমান কোঁনি। 


& এ ২ ঠা নুাছে। 
01007, 1৮, 17১7২073. 
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ক্ষেত্রতদ্্। না 
৪ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য। 


এ$ নির্দিষ্ট ত্রিভুজে বৃত্ত ন্তর্গত করিতে হইবে।' 

কখগ নির্দিউ ত্রিভুজ তন্মধো রত অপ্তথত করিতে হইলে! 
ঝখগ এবং খগক এই ছুই কোণ- পু 
কে খঘ এবংপত্য দ্বার দ্িখ€ 
কর (১1৯) খবিন্দুতে শ্রীছুই 
রেখার সম্পাত হউক সেই তব 
বিশদ, হইতে ঘগ ঘচ এবং ছু ৬ 


ড় 





সরল রেখ! কখ খগ এবং কগ ৰ 

সরদ রেখার উপর লম্বভীবে /. ১ টি 
ঠা এতে টার 

পাও হউক (১1১২) কখগ + রঃ 


কোণ খধ সরল রেখা খারা দবিখত হয়ে তায কোণ চখন 
কোণের সমান এবংখওঘু ও খচদ্ব প্রুতোকে সমকোণ এপ্রযুক্ত 
পরস্পর সমান একারণ ওখখ এব  চখদ্ধ তই ঘিুজের খে 
একটার দুই কোণ ফ্রঘশঃ অনাটীর ছুই কোণের সমান এব” 
সমান২ কোণের সশ্মুখপ্থ বাছ খঘ দুই রিটুজের সামান্য বাজ 
পে আছে অভএব ভাছারদের অপ্টানা বাছও পরুষ্পর নমান 
(১২৬,) সুতরাং ঘ্ড ঘচ পরস্পর মমান | এ কারণ বশতঃ 
খচ ঘছ সরল রেখাও পরস্পর সমন ঠা তএব ও, খ্চ, শব 
এই তিন সরল রেখ। পরস্পর লগান সু ৪৭1২ ঘ বিশ্বকে কে 
করিয়া ধ তিনের যধো কোন রেখার এ।? পখ্যন্ত বৃত্ত অঞ্চিত 
করিলে দেবৃত্ত এ তিন রেখারই অগ্রণ্য়ি। যাইধে এবং কখ 
খগ গন্ধ সরল রেখাকে স্পর্ণ করিবে কেননা উ চ ছবিন্দতে 
যেং কোণ সাছে সে পক্ষ সম কোণ এবং ব্যামের অগ্র বিন্দা 
হইতে লগ টানিংলে তাহা বৃন্তকে স্পর্শ করে (৩1১৬ অস্থ্মীন ), 
অতএব কথ খগ গক সর রেখা প্রত্যেকে বুধ ক্পর্শ'করিতেছে 
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। 020, 
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সপ রি চা রা গা রি রে 8500৫ ঃ 
80 83865 & 85 *%+7818006 
11508 5 এ এ 


৮ ক্ষেত । ১ 


সুতরাং উচছ বৃত্ব কখগ হিদুজের অন্বর্গত হইল, ইহাই এ 
স্থলে সম্পাদ্য। 

মংউ। €ওখথ ০ € চখন (অদ্দপাত) এ খন্ড *৮ 
এ খচছ্ধ (অঙ্কষপাত) এবং খন্ব এ তথা ও ০ চখধ পক্ষে 
সামাল) বাছ খত সয় (১1২৬) তজপ খই সু খু ৮৫ 
ঘও খত» খচ ." খষ্ছ, ঘচ, ঘও হেখা কখ খগ কগ রেখা 
ক্পৃ্ট টে কটি (৩। ১৬ অন্গন ) 


....& প্রতিজ্ঞা । সম্পাঘ্য। 
এক নির্দিডি ত্রিতুজের উপরি বৃত্ত অপ্কত করিতে হইবে। 
কখথ নিদ্দিষ্ট বিতুল, তাহার উপরে কৃত অস্কিত করিতে 
হইযে। : রা 
কখ কগ ছুই সরল রেখ।কে ঘ এবং ও বিন্দুতে দ্বিখ্ 
কর (১৯৭) এবং এ ছুইবিন্দু হইতে কখ.কগ সরল রেখার 
লব স্বরূপ ঘঢ এব ও টান (/১১)। অপর খঘচ ওচ 
বন্ধি পাইলে অবশ্য ফোঁন স্থলে পরম্পয় সংঙ্গগ্ হইবে 
যদি সংলগ্ন না হয় তবে তাহারা লমানাস্তরাল হইবে 
এবং কখ,কগ সরল রেখাঁও তাহারদের লক্ব প্রযুক্ত সদা- 

৪ টি 





দান্তরাল উপপন্প হইবে কিন্তু তাহা ছইলে যুতি বিরুদ্ধ হয় 
তর তজপ কদ্গন! করা যায়না অতএব এ ছই রেখ। 
বিন্দুতে সংলম্্ হউক। চক লংযুক্ত কর এবং চ বিন্দু ঘি 
খগ নরল রেগান্থু না হয় তবে খচ গচ ও সংবুক্ত কর। অপর 


মদ 


এ 


সা 5 5 পরমার, হা 
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104 81753108300, 


(ক্ষেত্র 7 ” ১৬ 
কথ 'ঘখ সমান: এবং ঘট রেখ! কঢঘ এবং খচথ ছুই খিক 
জের সামান্য বাহু অথচ কখ সর রেখু।র লঙ্ব অতএক্. (%8): 

খচ ভূমি কচ বমির সফি হইবে । তজপ. গচ কচছুই রে বি: 

সমান ইহ! সপ্রমাণ হইতে পারে অতি খচ গচ রেখ 
সমান সথতরাং খচ কচগচ তিল সরল গ্েখা নি মীন 
এারণ এ তিনের কোন রেখার পরিনাণ ঘুর চ বিদ্দু হই, 
বাজুটানিলে ভাহ। অযুল:এর অগ্রদিয়। বাইরে এর্বং খা 
র্‌ রিভুজোপরি রঅহ্িত হইবে । ইতাই এলে সম্পাদা 

অন্থনান | হৃততর কেন্দর দিভুজ্জের মধো পড়িল ভি অুজের-. 
গ্রতোক কেপ অন্দর বন্তাপে চা বহর খণ্ড হওয়।তে সম: 
কোণভউতে ভান হইব তরি স্বজের কোন বাস ১ কেজ্ম সম্পাতি.. ং 
হইলে মেই বাছা সন্ধবশ্তি কোণ অদ্ধ বৃস্তস্ক প্রযুক্জ; ময় 
শোন হই ! হিভুজের বাহুরে কেন্দ্রগাত হইলে তে বাহ 
বাহিরে ফেন্পাত হয় ভাভান সম্পুখবর্তি কোণ অদ্ধণবৃক্ত 

হইতে লঘ্ুতর খতস্থিত প্রত সগ্কো এহইতে অধিক হইবে 1. 

অতএব সি্দিউ জি: চর লন্ৃকে ৭ হইলে তথ্মধ্যেই. কেজেপাতি 

হয়, সমতকাণি হুড সমকো হয সন্থুখন্দ বাহে কেএ্রপাতি, 
য় অধিক কোনি হইলে অধিক কোর, সন্পুখস্থ পবা উল্ল. 
জন করিয়। বিভুঙ্গের বাহিরে কেন্দ্রপাতি হয় । 
« কঘম্ক্ষখ ( অস্কপাঁ » ঘচ, কচ ও-খখও ছুই হরি ভোর | 
সবাঙান্য বান্ছ এবং চন কখ .. েতম্্মথ (59) তত্র ূ 
গচসক -* উতীল্চস্্ফচ .. চ কে হইতে চখ দুরে রি | 
“ক্কিত করিলে তাহা ক, খ,গ সংলগ্ন হইবে । | 


পন পাত 





৬ প্রতিজ্ঞা! সম্পদ | 
একনির্দিউনস্তেসম চতুহু * অন্তগতি করতে হইবেক। 


কথ, নি ই তন) সা চতুতু জ অন্তগৃতি করিতে: 
২ইবেক।: 
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ক্ষেততুত্ব। রি. 
কগ খখ ছুই ব্যান পরস্পর লগ্বভাবে টানিয়। কখ, ৮0 
ঘক মংযুক্ত কর) উ-কেন্্র হওয়াতে ক ঠা থ 
খঃস্ঘঙ পরস্পর সন (১1১০সংজ্!) রা তি 
কঙ রেখা খঘসরল রেখার লক্ব এবং //২২ রানে 
কখড কঘঙ দুই ত্রিভুজের সামান্য | ঠা. 
বান তওয়াতে খকা ভুমি ফঘ ভূমির 
সমান উলিপন হইল (2) ইকাঁরণে 
খপ এঘ ছুই সরল রেখাও প্রত্যেকে দা 
প্থক এথব ব্য সমান সুতরাং কখগঘ চতুতুর্জ ক্ষেত নম + 
বক অপর ক্ষেত্র মমকোণিও বটে কেননা খঘ সরা. . 
রেখা কিখগথ বন্ডের ব্যাস হওয়াতে খকছ অর্থ বৃন্ত ডঙ্গিষিত্ত 
এঁকঘ কে দমকা নও ৩:৩১) এ কারণে কথণ কগঘ এবং গথক্‌ ৮ 
তন কোনও প্রতিক সমকোণ অতএব কথগন্ধ দাভুতুর্ত : 
সমকোণি। গুর্সে রাঙা সম্ধাহকও উপপন্ন জইয়াছে সুতরাং. 
ক্ষেত্র সনচতুসুজি এবং কখগ বৃত্তের অন্তর্গত হইছে 1 
ইহাই এস্লে নম্পাদা! | 
খ আখ, ওক.খখধ আবং কডখ ও কঙওখ ভ্িভূজের 
. মামান। বা... (১৪) খক.» ক তন্ধপ খগস্গ্ঘস্ক ঘস্ৎ 
খক .. কখগ ক্ষেত সম বাহুক1, ভিপিচ 4 থক সষ এ. 
(৩৩১) গ্জপ কখগ, খগ্বঘ, গখকণ্ড লস € .' .কখগছ সম 
ভি “তাহা 0৭. 
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দ৭ ₹। বা রর 
ৰা ৫ 
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5 তা এপ 


চিত এখং কা ? 
খ গ্ঘবিন্দ দিয় চছ ছজ্জ আট... ... 
ট্চ বৃতম্পর্শক চারি সরল গ্নেখা ৪" 

টান.) অপর চষ্ট বৃতূষ্পর্শক এব? 
উক কেন্দ্র হইতে ই ১ 81 
ও অঙ্কিত এপ্রযুক্গ কবিন্দন্থ কেন £7 সস িটী ও 






সমকোণ (৩1১৮) ৬ রথে খ 'এঘঃ বিশ্ব সু কোণও ্রত্তেকে.. 
ডি অপর কওখ এবং উজ প্রুতোকে ল্গকোণ হও- 
হছজ ক শরুল রেখ! সমান স্করীজ (১৩৮) এবং কারগ্ে, 
রর চট রেখ (ও পরস্পব না নান্তুরাল | তঙ্জপ ইহ উপ্বপক্গ; 
করা যাইত পারে যে, উজ টিতে খবথ সর রেখার; 
নমানাস্তরাল অতএবছট, ছগ, কট) টখ, -খট এই সকল সমা-. 
নাগ্তরাল ক্ষেত্র সুতরাতি চহ সরল রেখ জট এম!ন এবং ছল 
চট সমান (১৩3)। অপর 'কুগ সরল রেখ। খ “সমান. 
এবং ছুঞ্ক.ও চট সহিতও মান, আঁর খঘ সরল রেখা 
চট জমান একারণ ছক চট প্রত্যেকে চছ অথবা জট 
সমাম অতএক:চছট চতুদু'জ ক্ষেত সমবাহক। তাহা ম- 
কাৰিগ থটে..কেননা ছখডক সমানাস্তরাল ক্ষেত্র হওয়াতে 
এবং কউখ সমকোগ হওয়াতে কছখ কোণও সমকোণ (১1৩৪)। 
খরপে উ, জ,চ,বিন্স্থ কোণ বাষকোন উপপ্ হইডেপাযর. 
সতরাং চছজট চতুভূ্জি ক্ষেত সমকোণি, গুর্কে তাহ! সন 
বাহুকও উপপন্গ হইয়া অতএব ভাঙা সম চু জা . 
কপি অক্বিউ ইইরাছে। ইহাই এস্থলে সম্পাদ) 
নং উ.। ক চি ৫ বত (অ১৮)তথা খ, গ, ঘণচিতুম্থ€। 
ছর॥ ক্গ সৈ২৮) তন কগ || চট এবং ছচ জট 


্ | ওহে 
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গতেযকে 1 খডঘ . ছট, ছ%, কট। চখ, খট প্রতোকে তে ৮ 
ছচ.* জট. চজট কষে সম বাছুক। পুনশ্চ '* ছখওক 
5 এবং কথ পম এ“. কছখ যদ এ তদ্রপজ, টাচ, 
বিশ্ুগ্ছ € সম €.* চছজট লক. তাহা 2 | 


৮ প্রতিজ্ঞ । সম্পাদ্য। 
এ নির্ধিট সম চনুতূর্জ কেরে বৃ অন্তর্গত করিতে 
বে। 
কখগঘ নির্দিউ সমচতুনুজি, তন্মধ্যে বৃত্ত অশ্র্গত করিতে 
হইবেক। 
কথ এবং কথ বাছুতক চ এবং উ বিনতে খিখ ৪ কর (১1১?) 
এবং ও বিদ্দুদিয়। ওক্ত সরগগ রেখা কখ নথবা ঘবগ রেখায় 
অমানান্তরাল করিয়া উন এবং চিন, দিত চট .রেখ! ক 
অব! খগ রেখার সমানান্তগাল করিয়া টান তাহ।তে কট, 


উথ, কজ, জখ, কছ, ছুগ, খছ, ছু হু ১ 
গ্রত্থোকে সমানান্তরাঙ্গ ক্ষেত্র হইবে ' 
সুতরাংতাহরদের সম্মুতবর্ত বাহুও' 
পরম্পর সমান হইবে (১1৩৪) অপর 
কথ কখ পরস্পর লমান এবং ক 
কথ রেখার অর্থও কচ কখরেখার 
অন্ধনুতরাং কও কচ পরস্পর খান খা 


এবং ভাহায়দের সুখ বাহু প্রস্পহ সমান একার ছনত 
চছ পরস্পর সান । পে ইহাও উপপগ্র কর যাইতে পারে 
যে ছজ হট প্রত্তাকে চা সখবা ভ্ সমান অতএব ছঙ ছচ 
ছট ছা এই চারি সরগ রেখ] পরস্পর বমান এরং ছ কের 
হইতে & চারি রেখার কোন একটার পরিসাণ পর্যন্ত দুরে বৃন্ত 
অঙিত করিলে যে হস্ত সমূদয় চারি রেখার অগ্রে “নংলগ্ন 
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ক্ষেতত্ব। 55. 


হইবে এবং কখ খগগদ্ পক সর হেবা সকলকে ও স্পর্শ 
করিবে কেননা ও, চঃ জট, বিন্দস্ত কোণ প্রতেকে সন 
কেণি (১১৯) এব? ব্যালে পাসের লদ্ঘপাত রূৰ্ধিলে 
তাহা বুপ্ত স্পর্শ করে জুতা কথ খন গঘ থক এই চারি সরল 
রেখা গত্যেকে বৃদ্ধ স্পর্শ করি তাহা সণ সে পন কথগঘ 


হ 


সন চতুভূ'জের অন্তগতি হন | উৎ ই ব্থংল সমন) 

₹,উ|-কট, উখ, কজ, জঘ, কছ, ছণ, খহ, ছখখ ক্ষেত্র 
গ্লুতাকে চা তাহারেদের সঙ্গুখন্ত বাচ্ছ জবান আর কঘ 
লক (কালুনা) একা কত চু কাব এ্রবৃহ ক ঠক 
কও স্ম কচ, চছু শত ভঙ্গ হজ, ছটা শ্ীপতাতক সু 
চছ »০ ছউ.-ছঙ -০ ছ১- ভজ ৯ ছট এবং হু তই ছও 
পর্যান্ত 2 নিষ্কাসন করিলে তাহ)  চ। জ. ট বিন্দত সহজ 
হইবে এবং কখ, খগ, শখ, থক স্পর্শ করিবে (১৬) ০ ড। 
চ,জ, টবিদ্দস্থ € সম € (১২৯)! 


৯ প্রতিজ্ঞা সম্পাদ্য । ষ্ট 

এক নির্দিউ সম চতুহু'জোগরি রম্ত অঙ্কিত করিতে 
হইবে! 

কথখগদ নিদ্দিউ সমচতুতু 'জোপরি বৃত্ত অস্ষিত করিতেহ্ব। 
কগ খঘ লংযুক্ত কর, উবিন্দতে 
ভাহারদ্ধের সম্পাত হউক । আগর 
কঘ কখ সমান এবং কগ খকগ ধীকগ 
হই ভিভুজের সাষান্য বান একারণ 
ঘক কগ্র এই ঢুই বানু খক ক ছুই 
বাছুর সমান এবং ঘণ ভূমি খগ ভূ- 
মির ভুল সুতরাং কগ কোণ খকগ 


কোণের সমান (১1৮) এবং ঘকখ কোণ কগ সরল রেখা দারা 
দ্বিখগ্ড হইল। এরূপে ইহাঁও উপপন্ন করা যাইতে পানে 
। পা € 
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কেন: 5৩ 


৭ কখুগ, খথদ। গর্ঘক তি শীক্ছল কোণ জম খখ) হক। খছ 
»৮ নে বেখ। শ্বাহ্া দিগঞ্ি তক তস্ভ আগর ঘকখ কোা৭ কখণ 
খের রধান এবং ওকাখ ডে ৭ কোপ অন্ধরিবহ উতক 
৭ কখম কেনের জর্জ একার হখ কোন থক কোণের 
কা আুতর।ত উক্চ তি উদ বাহির গম চচড)। ভঙ্গ 
এক্স হইতে থা তে চন, চন জেখু প্রহেকে ডক 
অপ ওখ ও টড ৮ টা 5 রেখা 

সপন হানা 


৮ ৮47 ১৯ ৮55 ২. আচরন পচতে জজ 5 
ডু ৮৮ জিততপু তাহা এন 4 রি ০] অন্কত 
পুত 1 উচ্চ1ই এখন কমি 2 


গন উকধ স্পা শ্রদং উকি শু ই কঘগ ০ ওকৃখ » 
এখক ০, ওক 2 ডথ 9 ১৬) ভজজল ভগ লং ্ঘ ক কস 
চা, সির খগ র্যা ই নিক্ধ, এন কা 

গ,খ দিয়। যাইবে। 


১০ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য ! 
এমত এক অমাববাছক ত্রিভুজ তক্কত করিতে হইবে যাহা 
দু'মন্ত ছুই কোণ প্রীতোকে শৃশস্থ কবে দিগ্ণা 
ও এক সবল রেখ। লহ ইয়া তা পা বিশদ এম প্রানে 

ভাগকর যেন কখ.থগী আগত ৬৭ দর রেখা এমহতু- 
দু জন্রঘমান হয় (২19১)। পর ক চেঞ্্র রা তে দু দুরে খঘ$ 
বন্ত ঘুষ্ষিত করিয়। তাহাতে থঘ,মধল হেখ| ধসের অনধিক 
গ শরল রেখার সমান বরষা পি (তুর ।১.১)। অনন্তর 


হে 


44 ৫৪01৫ গর, ু 
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ক্ষেত্রতত্ব। 5৪ 


'ঘব: ঘি সংযুক্ত কর এবং 
কঘগ ত্রিভূজোপরি কগণ্য 
বস্থ অস্কিত কর (316) 
কত এস্লে ইস্ট ত্রিতুজ 
অর্থাৎকখঘ.কখখ গ্রতোক 
কোণ খকঘ কে1ণের দ্বিগুণ। 
কখ.খগ আঁয়ত কগ 
সমচতুতু'কের সমান এবং 
কগ গঘ জমান একা, 
রণ কখ.খগ্ আংয়ভ গথ ূ 
রেখার সম চতুত্ু্জের তুল্য অপর কগঘ বৃতের, 
বহিস্থ খ বিন্দ, হইতে খগক এবং খঘ.ছুই সরল এরখা 
পরিধি পথান্তটান। খিয়াছে তাহার একটা বুন্তকে ছেদ, 
করে অন্যটা ব্ত্তেতে সংলগ্ন ম্যত্র এবং ছেদক রেখার 
সমূদয় ও বৃস্তবহিন্থ *অংশের আঁয়ত অর্থাৎ কখ.খগ 
সংলগ্ন খখ রেখার সনচতুতূ্জ তুপ্য হইয়াছে একারণ,, 
(৩1৩৭) খখ সরল 'রেখ! কগঘ বস্তকে স্পর্শ করিতেছে।, 
অপিচ খখ রেখ। বৃত্ত স্পর্শ করিতেছে প্রবং ঘগ রেখ] স্পর্শ 
চিছ্ু স্ব হইভে টিক্কা হইয়াছে অতএব খনগ কোণ বৃত্রেশধ 
অপর পার্থর খণ্ডশ্ব ঘকগ কোণের সনান (৩1৩২) এই ছুই 
তুল্য কোণেতে গণ্ধক কৌণ. যোগ করিলে সমুদয় খঘক কোণ 
গণ্ক ঘুকগ এই ছুই কোঁণেব সমদার্ন হইবে কিন্তু বহিচ্ছ রে 
কোগ গতথক এবত্ঘকগ ছই,কোণের তুজ্য (১1৩২] সুতরাংখপগ 
খগন্য সমান।'অপরক্ক্ষ কখ ৮৮ ৬ 
গখ সমীন হইতেছে অতএব গথত্ধ অথব। দ্বখক কোন খশথ 
সমান সুতরাং খন্বক ব্বখ্ক খগধ এই ভিন কোণ পরম্পর সমান: 
অপর হখগ কোণ খগঘ,কোথের সমান হওয়াতে খু বহও গঘ 
'সুন হইবে (১/৬)। খর্থ কর রেখার তুল কৃত কত ইইক্জাছে অত 
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মেহতন্ব |. ১৫ 
এব কগ রেখাও গঘ রেখার তুল্য হইবে সুতরাং গশ্থককোগ 
গকম্ঘ সমান (১1৫) অতএব গঘক গকঘ, ছুই কোখ প্রকত, 
খোগে একঘ কেখের দিগভ্ইবে। পরন্ খঁশন্থ কোর গশ্বক 
গ্কথ এই ছুই কোণের ত্য (১1 ৩২) একা রণ খগথ কৌণও 
সকঘ কোণের দিগুণ এবং থণ্ঘঘ কোণ খথঘক ঘখক প্রত্থ্ে- 
কেব্র সমান অতএব খঘক ঘখক প্রত্যেকে ঘকখ কোণের, 
দিও সুতরাং কখন এমত এক সদদিবাহ্থক হিভুজ অন্ষিত 
হইয়াছে সাহার ভূনিস্ত ছুই কোণ ওত্যেকে তৃতীয় কোণের 
দিগুণ | ইহাই এন্থলে ও অন্য দ্য | 


১অন্টনান । খকঘ লোন ছুই মদকোব্র পঞ্চমাঃশ কেননা 
কথঘ কঘথ প্রতত্যকে খকষ কোণের দিগুণ হওয়াতে তাহারা 
একত্র দেখে খকঘ কনের চতুগ হইবে এবং কখঘ কত 

ও খকথঘ এই তিন কোণ একত্র যোগ খকঘু কোণের পঞ্চগ্রণ 
হইবে । অধিকন্ত কখণ্ব কঘখ এবং খকঘ এই তিন কোপ একত্র 
যোগে ছুই মমকোণের তৃশ্য স্ৃতিরাহি খকঘ কোথ পঞ্চঞচণিত 
হইলে ছুই সদকোণের তুল্য হইবে অর্থাৎ খক ছুই সষ 
কোনের পঞ্চমাংশ ্‌ 

» অন্থম।ন। খকথঘ বই সম কোনের পঞ্চম?ংশ অর্থাৎ চারি 
নম কোণের দশনাংশ হওয়াতে ক কেন্দ্র সুদ কোণ একত্র 
যোগে খকঘ কোণের দশ প্তণ হইবে সুতরাং সেই সকল 
কোণকে দশ ভাগ-করিলে এত্যেক ভাগ খকথ দান হইবে । 


অপর কেন্দ্রের এই দশ কো অবশ্য ঘশ সমান চাপের উপরিস্থু : 


হইবে অতএব খন ছাঁপ পরিধির, ছ্মাংশ, উপপ্ন হইল 


সুতরাং খঘ্ু অখব! ক নর রেখ। খ্তও, বৃতের অন্তর্গত সম 
বাহু দশভু'্ ক্ষেতের বাঁচি ভুক্য, হই. ঠা 


নংউ। .: ক, খ্ৃস্ণ গ*. এবং কগ কগ ০» খন এ কাখ, 
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ূ ক্ষেত্রতত্্ব। 0 ষ্া 
খগথস্থকগ +" গদ্ধক (১৩২) | কিন্তু এ খধক » « তখরু : 
(১৫) .* এস্বখক অর্থাৎ গথক » € খগণ্য .. খখ -, গর. 
(১৬). ঘ্বগ » গক .* এ শতক সত এ খকগ ... কাগছক.. 
+ খকণ স্ ২এথকগ ৮ এখগষ ০২ ম্বকগ .. এখঘক, 
অথব! « ঘখক » ২এ ঘকখ। 


১১ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য। রঃ 
এক নির্দিতভি বৃত্তে সমবাহক এবং সমান কোণি পঞ্তুজ 

ক্ষেত্র অন্তর্গত করিতে হইবে এ 

ভখগথও নির্দিষ্ট বত্ত তন্মধ্যে সমবাহুক এবং সমান কোণি 

পক্তুজ্স অন্তর্গত করিতে হইবে । নর 

চছজ এক সম দ্বিবা- 

হুক ্রিতুজ এব 

কারে অঙ্কিত কর যে 

হু এবংজ নিদদুস্থ 

কোণ প্রাত্্েকে চবি 

নস্ক ফোণের দি 

হয়31১০) কখগঘণড 

বৃত্তেতে কগথ তরি" ছা জজ 

জ চছজজ ত্রিভুজের মা 

তুল্য কোনি করিয়। অস্তর্গ কর (31২) বেন ক বিন্দস্থ কেপ চ 

বিন্দস্থ কোণ তুল্য এবং গও ঘরিদ্দস্থ কোঁধ জমশঃ ছ এবং 

জ বিন্দ্স্থ কোণের তুল্য হয় তাহাতে কথ এবং কগ গ্রতোক 

কোণ গকম কোণের দ্িণ হইবে। অপর কগথ্‌ এবং কথগ ছুই 

কোণক্কে জমশঃ গও এবং ছখ ছুই (ধা দায়! বিখও কর এবং 


পা 





কথ, গা ঘ্জ, কক নংযুকব 
পঞ্চছুর।, ... . -১ 
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ক্ষেত্রতত্ব। ঠা? 


» ক্গদ্ঘ কঘগ প্রত্যেকে গ্রকঘ কোণের দিুণ এবং আমশ 
গর ঘখদারা দিখপ্ডিত একারণ গক্ঘ, কস্ট, উগঘ, গথ্খ,. 
(খেক এই পঞ্চ একণ পরস্পর মান । অধিকন্ বৃত্তের মধ্যে 
সমানং কোণ সমান২ চাগেপরি থকে (২৬) অতএখ 

কখ, খগ। থয, ঘউ। উক। এই পঞ্চ চপ পরল্পর সমান । 

অপিচ মান চাপ সমান২ মর ব্েখার লন্মুখস্থ থাকে 
(৩২৯) একাঁরণ কখ, খগ,গঘ, ঘউ) ওক, এই পঞ্চ রেখ। 

পরল শনান সুতরাং কখগখও পঞ্চ তুর্জ গমবাছক। 

অপর ভাহা। সমান কোছিও বটে কেননা কখ চাপ ও 

চাপের মম!ন হওয়াতে তাভারদের প্রত্যেকে খগদ্ চাপ যোগ 

করলে কখক্ষঘ চপ খনঘও চপ তুল্য হইরে এবং ক 

কোণ কখগছ চাপা পরিস্থ ও খকড ফেন খগবও চাপোপ- 

রিশ্ছ হওয়াতে কঙ্ঘ কোণ থক ভুল) (৩1২৭) তদ্দপ কখন 

উহ? গন্য কোণ প্রতোকে খকঙ অথব। কঙঘ কোণের সমান 

উপপন্ন হুইবে। সুতরাখ কখগত্বও পঞ্চাভ টুজ সমান কোণি 

এবং ভীহাসমবাহুক পুর নগ্রমাণ হইক্সাছে অতএব নির্দিষ্ট 

বিন্তে ষমবাছক ও মান কোণি পঞ্তূজ ক্ষেত অন্তর্গত হইল। 

ইহাই এস্বলে সম্পাদ্য। 

প্রকারাম্তর 


নির্দিষ্ট বৃত্তের কর্কটকে এমত রাপেরবিৎ ভাগকরে সমুদয় 
এবং একাং শের আযত দবি্ীয়াংশের সমচতুভুক্সি তুল) হয় 
(২১১) পরে এক শির্দিন্ি বিন্দুর 'প্রত্যেক দিকে এ বৃহত্তর 
সরল রেখার সদৃশ প্রখা বৃত্রেত্েস্থাপিভকর তাহাতে যে ছুই 
চাপ ছিন্ন হই ব তাহারা, প্রতোকে, পরিধির' দশমীংশ 
তুখ। হইবে (81১০ দ্বিভীয়$ অন্থুমীন) সুতরাং বী-ছুই চাপ 
একত্র যোগে পরিখিয় পঞ্চাংশ হইছে এবং সে চীপের সম্মু- 
খস্থ সরল রেখ। নিষ্কাসরকরিপে তাছা। বৃত্তান্ত সমবাহক 
পঞ্ষতুজের বা হইবে রি 
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সং উ,। '* একগব এব গঘক গউ ও ঘখ দারা দিখ্ডিত 
বহু এচত্যকেল ২ গ্কষ, রঘকণজ্কগ ওল্তউগত্বস্পাথখ 
শক, চাপ গঘল্চঃপ কউল্দচাপি ৬ঘস্চাপ খগলচাস 
কখ (৩৯৬) রজার (৩,১৯). পঞ্চ 
তুক্ কখগঘণ্ড সমবাভক। অধিকম্থ চপ কখন্চাপ ঘউ 
চাপ কখ +চাপ খগঘ অর্থ,ৎ চাঁদ কখগঘস্ঢাপ ঘউ+চাপ 
খগঘ অর্থাৎ চাপ খগঘ £,. হকষ্ঘল্ল এখক 9 ডি.২৭) তদ্রুপ 
-কখগলখখাঘলগদ্ঘউস্কউদ্লথক উশাঞ্চভুদ কখগঘও 
সমান কোনি। 


১২ প্রতিজ্ঞ! । সম্পাদ ৷ 

নির্দি বৃতেপরি সনহাছছক এবং সমান কোণি পঞ্চভুজ 
ক্ষেত্র আস্কাত করিতে হইবে। 
কখগণঘন নিদ্দি্ট বৃক্ত, তাহার উপর সম বাক এৰং সমান 
কোণি পঞ্চাতাজ অন্কিত করি হইদে নব 
গুল প্রতিদ্ধার ডিনারের বস্তান্তর্গত গ 'কম্পনা কর 
কথ,গণ্ঘ১৪ সেই ক্ষেত্রের কোণ চিহ্ন হউক তাভাঁতে কখ.খগ- 
গঘ, ঘও্ ওক এই পঞ্চ চাপ পরস্পর সনান উতর (21১১) 
অনন্তর ক, খ, গর, ঘ উ বিন দিয়। ছজ, জট, টঠ, উড, ডছ, বৃ্ছ 
স্প্ক রেখা টীন (৩১৭) র্‌ 
এবহ চ কেন্দ্র নির্দেশ করিয়া 
টখ চট চগ চঠ চখ মএুক্ত 
কর। টঠ বৃত্ত প্পশ [করিতেছে জজ 
194২, কেন হইতেগ স্পর্স 
চিকন পর্যন্ত চ সরল রেখা 
গিচ্ধ।সিত হইয়াছে একারণ 
(৩:১৮) চগ রেখা উঠ 
রখ রলম-ুতর/ংগ নিদ্দস্থ ট ঢ) 5 
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ক্ষেত্রতত্ব। . দশ৯৯ 


গ্রতোক'কোণ সমকোণ | ই কারণ বশত; থ এব ঘ্ববিন্দ,স্থ 
কোণও প্রত্যেকে দমকোণ। অপর চগট সমকোণ* একারণ চট 
রেখার সমচতুহুজি টগ গচ ছুই রেখার সমচতুভূ “জ দয় তুল) 
(১৪৭) এ কারণ বশতঃ চট রেখার সমচতু-্ভজ চখ খট ছুই 
দেখার সমচতুতি জ বয় তুল্য। অভএবর টগগরচ ছুই রেখার সম 
চু জদ্বয়চখ খট ছুই রেখার সমচতুনু জিদ্য় সমান, তাহার 
মধ চখ থচ ছুই রেখার সম চতুচুজ পরস্পর সমান সুতরাং 
অবশিষ্ট খট এবং টগ দু রেখার সমচত্তৃতু 'জও পরস্পর 
সমান অউএব খট টগ রেখা ও পরস্পর সমান । অপর খঢ গ্রচ 
পরস্পন সমান এবং চট খচট এনং গচট 7 তুজের সামান্য 
বাঁছ হওয়াতে খচচট দুই বাহু ক্রমশঃ গচ চট ছুই বঞ্ত্র 
ই এবং খট ভ্িও উগ ভূমির তুল্য আহএব (১/৮)খচট 
কোণ শচট কোণের এবংখটঢ কোণ গইচ কোণের সমান স্ুত- 
রা” খচগ কোণ উচগ কোণের এবতখটগ কোণ চটগ কোণের 
ভ্বিগুণ। তদ্ধপগচত্ঘ কোণ গচঠ কে।ণের এবৎ গঠঘ কোণ গঠচ 
কোণের দ্বিষ্খণ উপপন্গ হইলে! অপর খগ চাঁপ গথ চাঁপের 
সমান তক্লিমি হব খচগ কোণ গচঘ কোণের তুলা (৩২৭)। অপিচ 
খচগ কোণ টচগ কোণের এবং গচ কোণ গচঠ কোণের 
দ্িপ্ণণ জু্তর!ংটচগ কোণ গচঠ কোণ তুল্য । অধিকন্ত চগ্ঘট সম 
কোঁথ হ্গঠ সমকোণের সমান অতএব চটগচ্ঠগ ছুই তিভুজের 
মধ্যে একটায় ছুই কোণ ক্রমশ অন্যটার ছুই কোণের সমান এবং 
সমানং কোণ সংলগ্ন গগ রেখা ছুই ত্রিভুংজর সামান্য ঘা 
একারণ (১/২৬) অন্যান্য বাস্ছও্ড ক্রমশঃ পরস্পর লষান এবং 
অবশিষ্ট কোণসমান অতএব টগ রেখ! গঠ রেখার তুল্য 
এবং চট্টগ কোণ চঠগ কোণের তুঙ্য। অপর টগ ঠগশ্সমান 
হওয়াতে টঠ রেখা টগ'রেখার বিশুণ। এ রূপে ইহাওউপপন্ন 
হইবে যে জট রেখা জখ রেখার দ্বিগুণ আর পুর্কো সপ্রমাণ হই- 
য়াছে যে খটটখ সমান অভএব টঠ রেখা টগ রেখার এবং 
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রি ক্ষেত্রতত্ব ৷ এ চি 
জট রেখ! খট রেখার দ্বিগুণ হওয়াতে জট উঠ পরস্পর 
সমান । এ পে সপ্রমাণ করা যায় “্য ছজ, ছা, ডঠ, 
গ্রতোকে জট অথবা টঠ সমান অভএক-চজটঠভ্র পঞ্চভূজ 
সমবাহুক উপপক্গ হইল ।' অপর তাহ। সমান কোনিও বটে 
কেনন! চট্টগ কোণ চষ্টগ কোণের সমান হওয়াতে এবং 
জট কোণ চটগ কোণের ও উঠ কোণ চঠগ কোণের 
গিউণ হওয়াতে জটঠ ফোণ টঠড কোণের "সমান তদ্ধপ 
টঙ্গছ, জদ্ভভ, ছডঠ প্রত্যেকে জটড অথবা টঠড কোণের 
সমান উপপন্ন হইবে । অতএব ছ জট, জট, টঠভ 'ঠডছ, 
ডদ্ধজ এই পঞ্চ কোণ, পরস্পর সদন হওয়াতে ছজটঠন 
পঞ্চছুজ সমান. কোণি সগ্রমাণ হইল । পুর্বে তাহা মম- 
নাহুক উপপপ্ন হইয়াছে এবং কখগছ ব্ন্বোপরিও অস্থিত 
হইয়াছে । ইহাই এস্থলে সম্পাদয। | চে 


সং উ,। " চশ্গ 1টঠ (৩১৮) এগ ধিন্দস্থ এ সম এতথা খ 
এবং বিদদস্থ এসম : .চটৎচগৎ + গটং (১৪৭) 1 তদ্প 
চট২সচখ২+: খটৎ ' চগষ+ গটত সখ্য +াখউশ! পরম্থ চগ? 
সচথৎ.“শটৎ ০০ থটৎগট-খট 1 চখকচগ্র এবং চট 
খচট ও গচট ভিত্রক্ষের সাঁদানী'ব।ছ এবং খট স্টটগ ... 
1৮) এ খচটজ এটচগ এবং এ খটচল্গটট .. « খটগ 
ইজ টচগ এবৎ-৫ খটগল্ চট্টগ 1 ভদ্রপ এ গচঘ সহ এ 
গচঠজবহ এ গঠখহ গঠচ | পুনশ্চ "চাপ খগলুচাপ গঘ, 
এক্বচশী ৮ এখচথ (৩1৯৭) অপর খচগ»০হ উচগ বং গচপ্ষস্ 
গচঠ..টচগ-গচঠ এবং '“চগ্রটস্চগঠ এবং চগ চটগ্ন ও চট 
ত্রিভুজের সামান্য বা, (১২৬) এ চঠখন্দ চটগ ও টগস্ 
গঠ“টঠস২ টগ | তঙ্গপ জট-২ খট-। অপর'“খট টগর, 
* “জটম্মটঠ। তথ। ছজ, ছড। ডষ প্রত্যেকে জটস্লটঠ “পঞ্চ 
ভজ ছজটঠড সমবাহফ। অপিচ' এচটগ-্মচঠগ, এবং জট 
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(দা ৫ ৫৫ আও থজ'শ ভি দত আর ও 


উঠ ৮৮ : 


ক্ষেতত্ব | .. ঝ; 


কহ চট্টগ, ও টঠডল২ চঠগ.জটঠসটঠড | ভ্রুপ উ্ছ, ূ 
জছড়, ছড়া 5 'পঞ্চতুজ ছজটঠড . 
সমান কোণি। | 





১৩ প্রতিজ্ঞ! ৷ দন্পাদ্য। 
নির্দিউ মনবাহ্ক এবং সযানকেনি পঞ্তুকে বৃত্ত অন্তর্গত 
করিছে হইবে । 
কখগঘও নির্দিউ সমবাছক এবং সমান কোনি পঞ্চনুজ . 
আহাতে এক বৃদ্ধ অন্তগত করিতে হইবে। ৰ 
খগঘ এনং গঘও ক্কোণ ক্রমশঃ গচ ঘঢ রেখার দ্বার! 
বখঞ্চ কর এবং এ দুই রেখার স্পা চিহ্ন চ হইতে চখ, 
১, টড ব্লেখা নিক্কাসন কর। খগ গথঘ নমান এবং গচ খগ্চ 


মগ দুই ত্রিছুজের সংদান্য কা 
বাস হওয়।তে খগ গচ ঘগ গচ ছু 
সমান হইবে এব ংখগত কোণ রর 
ঘচ কোণের তু) অতএব রঃ 1 
খত শামি চঘ ডু মির সমন 
1১৪) এবং সমানহ বাছুর 
ঈাযুধ অন্যান্য কোঁণও 
জদ্শঃ সমান সুতরাং গরচ 


গান গত কৌ পর সমান। অপর গঘঙ কোণ শধচ কোণের 
দিপু এবং পথও গ্রথক কোঁণের ও. গথচ গ্রথচ কোণের সমান 
ইওয়াতে গথক কোণও শ্বথচ -কোণের দ্বিণ উপপন্ন হইজ 
অতএব কখচ কৌঁধ গথড় কোণের সমান সুতরাং কখন কোণ 
খচ রেখা দ্বার, ছিখখিড, হইয়াছে। তদ্রপ খকউ কডঘ দুই 
কোণ জমশঃ কচ উচ রেখা দ্বারা দবিখ্ডিত সগ্রদাধ্‌, হুইবে। 
অনন্তর চ' হি: “হইতে ই. চঙ্জচট চি চ্ভ রেখ! কখ 
এগ গা খউ. ্্ রেখারঃলস্ব, করিয়া নি্কাীন কর।(১১২) 
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জগচ কোণ টগচ কোণের তুঁজ্য এব: চক্তগ সমকে(৭ চটগ্ব 
যন কোণের সমান একাতণ চন চটগ ছুঈ তিকুজের মধে; এক 
টার দু কোণ ক্রমশঃ আল্স)টার দট কোণের তুলা এবং এতো. 
কের সঘানও কোণের সন্যাথ স্ত চগ গজ ভুই হিভুজের সামানা 
কর্ণ অতএব অন্যন্য বা ও ক্রমশ? পরস্পর সমান (১৯৩) 
'র্থাৎডক্গ লন্ব চট লক্বের মম।ন । তদ্ধপ চঠ চড চছ প্রতত্যাকে 
ঢঙ্গ অণবা চট সনান উপপন্ন হইবে সুতরাং চছ চজ চট 
চ& চ এই পাঁড নরল রেখা পরস্পর সমান । অতএস চু কেন্দ্র 
হইতে এ পচিরেখর কোন রেখার পরিমীপ। দূরে বৃন্ত নিষ্কাসন 
করিতে হাহ। নমুদয় পঞ্চ রেখার অগ্রে সংলগ্ন হইয়া কখ 
গণ গ্রঘ ঘ'্ ওক এই পচ সরল রেখাকে স্পর্শ করিবে কেনন] 
জট ঠডবিন্দস্ব কোণমম কোণ এবং বৃন্ব ব্যামের অগ্র 
রব ব/দের লন্পাতি করিলে তাহা বৃত্ত রশ করে (৩১৬ 
অনুমান) সুতরাং কথ খগ গণ্য স্ব ওক প্রত্যেকে বৃক্ত 
স্পশ করিত তছে এবং কখগখঘওউ পঞ্চ ভূজ ক্ষেত্রে রন্ত অন্তর্গত 
সইগ্লাছ। ইহাই এস্লে মম্পাদা। 
যংউ, | .খগল্পতঘ, এনং চগ খচগ ঘচগ্ণ ব্রিভুজের 
মানান্য বাহু এবং €খথচ-্ঘগচ..খচল্চখঘ এবং গ€খচ-. 
,'এগঘচ 1 পুনশ্চ বগা উস্ত২গথচ এবং গবতস্গ্রথক ও 
শত গ্াখচ.শখক হগখথ্চতকখচস্মগখচত একখগ খগ 
বান দ্বারা দ্বিখগ্ডেত। তদ্রুপ খকও ক্তপ, কচ ওচ ছার! ক্রমশঃ 
খবথপ্ডিত । অপরএজগত»স্টগচ এবং এচজগর- এচটগ্ন এবং 
চগ জচগ টচগ ত্রিভুজের সামান্য বান্ছ “. (১২৬) চজস্চট । 
হজ্রপ চঠ, চড়,চ্ প্রত্যেকে স্টজ চট “.চ কেন্দ্র হইতে চজ 
পর্যন্ত অঙ্কিত 0 জ,ট, 8, ভ,ছ দিয়। যাইধে এবং কখ, 
ঃ গণ, ঘ্ড, ওক.স্পর্শ করিবে (৩1১৬ অনু) '* ছ, জ; ট? ঠ, 
কোন সম ৫): 
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১৪ প্রতিজ্ঞা ৷ সম্পাদ্য। 
নির্দিবউ সদবছুক এবং সমান কোণি পঞ্চ ভুজ ক্ষেত্রোপরি- 
হত নিষ্কাস্য করিতে তইবে। 
কখগঘঙ নির্দিষ্ট সম বান্ছক এবং সমান কোণি পঞ্চতুজ 
তাহার উপর এক বুশ নিষ্কাস্া করিতে হইবে । 
খগঘ গথও ছুই কোণ ক্রমশঃ গচ ঘচ দ্বারা দ্বিখগিত কর 
বংতাহারদের সম্পাতত চিহ্তু ৮ হইতে চখ, চক,চড,রেখ। খ,ক, 
পযন্ত টান । পূর্ব্ব গ্রতিক্জার ক 
ধারাম্সারে উপপক্গ করা যায় 
থে গথক খকঙ কঙঘ কোণ খ 
সকল ভ্রমশঃ চখ চক 5৬ দ্বারা 
দিখিত হইয়াছে ।অপর খগদ্ষ 
কোণগতও কোণের সমান এবং 
চগঘ কোণ খগখখ কোণের অদ্ধ+ 
আর গন্চ কোগ গঘও কোণের 


অদ্ধ অতএ্র চগদ্ধ কোণ গশ্ঘচ কোণের সমান স্ুতরা" 
চঘ বাছ চগবাঙ্ছর তুল (১1৬) তজ্রপ চথ চক চঙ প্রত্যকে 
চপ্ধ অথবা চখ রেখার তুল্য উপপন্ন হযে স্ৃতরাং চক চখ 
চগ চথঘ 5.৩ এই পঞ্চ সরল রেখা পরস্পর সমান এবং চ কেন্দ্র 
হইতে তাহারদের কোনটার পাঁরমাণ দুরে বৃত্ত অস্কিত 
করিলে তাহা সমুদয় পঞ্চ রেখার অগ্রে সংলগ্ন হইয়া কখ- 
গর সমবাহুক এবং সমান কোণি পঞ্চ ভুজোপরি নিক্ষাসিত 
হইবে । ইহাই এস্থলে সম্পাদ্ায। 

সং উ,। পুর্ধা প্রতিজ্ঞার ন্যায় উপপন্ম হইতে পারে যে 
গথক, খকড, করখ ক্রমশঃ চখ,চক, চঙ দ্বার! দ্বিখণ্ডিত , 
অপর ' এখগক্ব এ, এগেখিঙ এবহ চগতয-৮ ঠ খখঘ এবং গঘচ 
সম ইগাথউ, এচগখঘস্দম এচদ্বগ".গচঞ্জ্চঘ (১৬) তাঙ্জপ চখ 
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ক্ষেত্রতন্ত। * ই 
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চক, চঙ, প্রতত্যকেস্গডল্চন্ঘ"চ কেন্দ্র হইতে চগ্য পর্যান্ক 
অন্কিত.) ক, খ,গ,ঘ্বঃ ৪ দয়া যাটুবে। 


১৫ প্রতিজ্ঞ! | সম্পাদ্য | 
নির্দিউ বৃত্তে সমপাছুক এবং মনান কোণি বড়ুতুক্ত ক্ষেত 
অন্তর্গত করিতত হইবে । 
কঙখগঘউচ শি্গিন্টি বৃক্ত, চপদো এক গমবাস্থিক এবং সমান 
কোণি ষড় তুজ ক্ষেত অন্ভগত করিতে উবে ॥ 
কখগণ্ঘওচ বৃন্তের ছ কের শিদ্দেন র্রিয়! কছঘ ব্যাস 


আর্কত কর পরে ঘ কেজ্দ হইতে ঘৃ্ রে ছওজগবুন্ত অঙ্কিত 


কর এবং ও গছ পযুক্ত করি- 
ঘা তাহারদিগকে খ এবং চ পর্ষ। 
ও বদ্ধি কর আর কখ খণগঘ 
ঘ্ড ভচচক সংযুক্ত কর। তাহাতে 
কখগঘণচ ষন্ডভুজ সম বাহক 
এবং সমানকে।ণি হইবে |. 

ছ্‌ বিন্দু কখগঘঙচ বৃত্তের 
কেন্দ্র একারণ ছও ছঘ সমান এবং 
শখ বিনর, ছঙজগ বৃত্তের কের 
একারণ স্বঙ ছতঘ সমান অভখৰ 
চঙ ৬ঘ সমান এবং উদ ত্রিতুক্জ 


নমবাহছক উ পন্ন হইল উক্সিষিত্তে এ ত্রিভুজস্থ ভিন কোণ 
ও ছখ্যও সঞ্জছ পরস্পর সমান (১1৫ অন্ুন।ন)। অপর দ্বি- 
কস্থ তিন কোণ একত্র ফেেগে ছুই লমকোণ তুল্য হয় (১৩২) 
সওএব ওহঘ ছুই লমকোণের তভীয়াংশ। তদ্ধপ ঘছগ -কোণ 
রা টা, তৃতীয়াংশ উপপঙ্ন হইবে। অপর ওখ রেখোঁ- 
রর রেখার সম্পাতে উভয় পাশ হই কোণ ওছগ এবং 

৭ এক যোগে ছুই সম কোর.তুল্য (১/১৩)। একারণ 

3 জজ 
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ক্ষেত্রতত্ব। ই. 


অবশিষ্ট গহখ কোণও ছুই সদকোণের তৃতীয়াংশ অতএব 
ও খঘছগ এধং গছখ এই তিন ক্লোঁণ পরস্পর সমাঁন এবং 
তাঙ্গারদের সন্মথস্থ কছথ কছচ চচ্ছত কে।ণও তক্তুল/ (১1১৫ ) 
স্থতরাহ গছ নঘি্ছণ গ্রহখ খহক কচ চছও এই ছয় কোণ 
গরস্প নমনে। অধিক্ষম্ত কেন্দ্র মানত কোণ ব্যান 
ঢাঁপের উপত্র থাকে তি.৯৬ ) ছ তএক কখ খগ খন্ব ও ভুচ 
চক এই ছয় চাপ পরস্পর নলান এবং অমনহ চাপের সম্মুখস্থ 
সহ্ল রেখা সমান হওয়াতে (৩১৯) কখ প্রনথৃতি” ছয় 
মরল রেখ। পরস্পর বমাল সুতর।হ কখগ্ঠঘওচ ষডশুক্গ সম 
বাহক উপগন্গ *ইটল। অপর তাহা সমন কোনিও বটে 
কেনন।1 কচ তথ ছুই চাপ মান হওয়াতে তাহারদের প্রত্যেকে 
কখগঘ ঢাপ যে করিজে মমূদয় চকখগঘ চাপ কখগন্থও 
ঢাপতুগ্য হইদে অপুর চডঘ কেন চকখগঘ চ,গোপরি্থ 
এবং কঢত কেন কখখঘও চাপোপরিস্ত অতএব চঙ৭ কোণ 
কচ মম:ন। তজ্গ এ ষড় তুঙ্গ ক্ষেত্রের অন্যান কোণ চক 
অথব। কচ কোণ সমন উপপপন্ন হইবে ্ুতর।ং এ বড়ভুজ 
গে সমান কোণি। পুর্ধে তাহ] সমবাহুক ও উপপন্ন হই 
যাছে এবং তাহ। কখখথওচ বন্ধে অন্তর্গত হইয়াছে 1 ইহাই 
এস্কলে সম্পাদ্য! 
' সং উ,। ছউল্ছ এবং খঙস্পঘছ উস ৪... ০ উচ্ত্ষ 
সমবাহুক”, এ উছঘ-্ছঘওম্প্ষঙছ (১1৫ অনু) --উচ্ছঘস২ 
সমকোণের তৃতীয়াংশ (১৩২) তদ্রুপ -২সসকোণোর 
তৃতীয় ংপ.. এগছথ-সদকোণের তৃতীয়াং শ (১১৩). 
ওছঘ -ছশ্ব০গছখ- (১১৫) খছক-্কছচ.্এচছও.' রঃ 
খগ, গখ। ক্ষ, উড, চর্ক ছয় চাপ সমান. কখ, খগ, গত, 
ঘউ, উচ, চক ছয় সরল রেখাও পরস্পর সমান (৩1২৯)--কখ- 
খঘচ বড়ভূক্গ নষর[হুক। পুনশ্চ - কচ চাপজ্ছউঘ,,. চক" 
খখথ চাপম্উগণ্ক চান, এ কছস্০ 4 চতঘ (৩২৭) 
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ক্ষেত্রতত্ব। ২৬. 


চি 


কপ কখগত্থঙচ ষডভূজের অন্যানা কোণ গ্ত্যেকে কচ 
শাথবা চঙডত্ব” .কখগশঘউচ বড়ভুজ সমান কোণি।, 


১৬ প্রতিজ্ঞা । সম্পান্য । 


নির্দি রত্তে সমবাছুক এবং সমান কোণি পঞ্চদশ ভুজ 
ক্ষত অন্তর্গত করিতে হইবে 
খণদ্ৰ নির্দউ বৃত্ত তদ্মধ্য 
'মনণঞক এবং সমান কোনি 
"ঞদশ তুক্র ক্ষেত্র অন্ত- 
ও করিতে হইবে! 
নির্দেট বৃস্ান্তর্গত এক 
দমবস্ছুক বরিতুক্প হউক 
131২) কগ তাহার এক বাহু, 
এব* সমবাহথক ও সমান 
“কাণি পঞ্চবুজ  ক্ষেত্রও 


তাহাতে অন্তর্গভ হউক (81১১) কখ তাহার এক বাহ। কখগ 
চাঁি পরিধির তৃতীয়াংশ এবং কখ পঞ্চমাংশ অতএব কখগ- 
ঘট সমুদয় পরিধি সমন২ ক রিয়া পঞ্চদশ ভাগে বিভক্ত হইলে 
কখগ ভাহার পঞ্চ ভাগ এবং কখ তাহার তিন ভাগ ধারণ 
করিবে সুতরাং কখগ হইতে কখ বিয়োগ করিলে অবশিষ্ট 
খগ রং ভাগ ধারণ করিবে | খগ চাপ ও বিন্দুতে 
ঘিখও কী (৩৩০) তাহাতে খঙ ভগ প্রতোকে কখগণ্ধ 
পরিধির পঞ্চদশাঁংশ হুইবে এবং খঙ উগ ছুই সরল রেখা 
টানিয়! তত্তুল্য রেখা সমুদয় পরিধি ব্যাঁপিয়! (81১) বৃক্ত 
মধ্যে স্থাপিত করিলে এক সমবাসুক এবং সমান কোঁপি পঞ্চদশ 
তুঁজ ক্ষেত্র অন্তর্গত ছইবে। ইহাই এস্থলে সম্পাদা | 
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সা হি, 
অপর পঞ্চদশ ভুল ক্ষেত্র অন্তত করণে পরিধি যেহ, 
বিন্দুতে ছিন্ন হইয়াছে পঞচ্ভুজ ক্ষেত অঙ্কিত করিবার পুর্কোক্তি 
ধারা্তসারে সেই সকল ছেদ চি বৃন্তুম্পর্শক রেখা টানিলে 
সমবাহুক এবং স্মান কোনি পঞ্চদশ ভূজ ক্ষেত্র বৃত্তোপরি 
নিক্কাস্য হইবে । অপিচ পঞ্চভুজ ক্ষেত্রের ধারানূসারে পঞ্চদশ 
ভঙ্গ ক্ষেত্রে রস্ত অন্তর্গত এবং নিক্ক।স্য করা সইতে -পারে। 
'সহউ! কর্থগ চাপজ্দ্রকখগখচ এস” কখ চাপলে 
কখগঘচ ৮ কখণশকখ অথ খণ চাপ সস টে কখগখথচ ০ 
তথ চাপ সত টে কখগঘচ "* ভখ সংযুক্ত করিয়া তক্জুল্য 
রেখা পরিধি ব্যাপিয়া স্তাপন করিলে সমবাহুক এবং সমান 
কোনি পঞ্চদশ ভু নৃত্তান্তগত হইবে। 


চতুর্থাধ্যায়ং সমাপ্রিঃ | 
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৫ অধ্যায়* ! 


এই অধায়ের গ্রতিজ্ঞ। সকল সহজে উপপন্থ করিবার 
নিমিত্ত কিপয় চিছ্ন অথবা অক্ষর প্রয়োগ করা গেল। '. 

১৭"ক. খ, গ ইত্যাদি অক্ষরে লর্ধজাতীয় রাশি বুঝাইৰেক 
কন্তঅইউফ প্রভৃতি অক্ষর কেবল দখা বচক হয়। । 

২ *“+ এই চিঙ্তের নাম ধন । কোন রাশি অথবা সংখ্যাত্মক 
অঙ্ক বাচক অক্ষরের মধ্যে এ চিহ্ন থাকিলে এ রাশি অথব1 
মঙ্থের সঙ্ধলন বুঝায় । যখা ক+খ, ইহার তাৎপর্য) ক এবং 
খ অক্ষরে ব্যক্ত ছুই রাশির যোগ, তথ। অ+ ই ইহার তাৎ- 
পর্য্য অ এবং ই অস্কের যোগ । 

৩৮-এই চিঙ্কের নাম ফন। ছুই অক্ষরের মধ্যস্থলে এ চিত 
থাকিলে প্রথম অক্ষরোক্ত বৃস্তর কূপে কলিত রাশি হইতে 
গ্রতীয়োক্তের বাবঝ্লন বুঝায়! যথ। ক--খ, ইহারু তাৎপর্য 
ক রাশি হইতে খ রাশির অন্তর অর্থাৎ বিয়োগাবশিষ্ট। 

৪“ কোন অঙ্ক অথবা অস্ক বাচক কোন অক্ষর কোন 
রাশির অব্যবহিত নিকটে লিখিত হইলে তাহার অর্থ এই ঘে 
ধরাশি এ অন্ধ দ্বারা গুণিত হইয়াছে যথা ৩ক অর্থাৎ ক 
বশির ত্রিগুণ। অখ অর্থাৎ অখুণ খঅখবা অ পরিমাণ খ 
রাশির 'অপবর্ত্য। উত্তরং দুই কিন্ব। অধিক রাশির গুণক 
বাক্ত করিতে হইলে এই প্রকার লিথিতে হয় বথ| 'অ (ক খ) 
ইহার তাৎপর্য ক এবং খ রাশির যোগ জজ পরিমাণে গুণিত ] 


* পঞ্চম এবং ষষ্ট 'অধ্যায়ের প্রতিজার অধিকাংশ সন্মেভে: 


উপগরক্ হইয়াছে একারণ জজ্গআর কোন উপপত্তি যোগ 
করা চাল ন1।. 
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ক্ষেত্রতত্ব। ২৪ 

তথা অ (ক--খ) ইহার তাৎপর্য, ক এবং খ রাশির অন্ত অ 
পরিদাণে গুণিত। 

“অপিচ ছুই সংখ্যাস্মক অঙ্ক বাচক অক্ষর পরস্পরের সৃঙ্গি- 

ধ্যানে লিখিত হইলে তাহাতে & ছুই অক্কের গুবিত ফল ব্যক্ত 


হয় খা অই অর্থ,ৎ অএবং ই অনুষ্কর গণিত ফল। তথা অইক 
অর্থাৎ অ এবং ইহ অঙ্কের গুণিত ফলে ক রাশির গুণন। 


€“শ্৮এই চিত যে অক্ষরের মধ্যস্থলে থাকে তদ্বাচ্য রাশির 
হুল! বাক্ত হয় যথা কম্মথ অর্থাৎ ক খ সমান । তথা ক+খ 
স্গ--স্ব অর্থাৎ ক এবং খযোগে গ হইতে খ বিয়োথাব” 
শিষ্ট সমান হয়। 

৬০এই চিত্লের অর্থ যে ছুই পার্বন্থ রাশি পরস্পর সমান 
দহে এবং যেদিকে এ চিজ্েরমখ অনাবত থাকে তৃদ্দিকন্ব 
রাশি অন্য দিকৃন্থ রাশির 'অভিরিভ্ত। খখা। ক ০ খ ইহার 
ভীৎপর্যয যেকখ হইতে অভিরিক্ঞ। ডখ! ক -: খ ইহার 
₹5৮ঘ) যে ক খ হইতে স্থান ৮ । 


ঙ্ 


সংজ্ঞা | 


১। ক্ষুদ্রতর রাশি বৃহন্তরের অপবর্তৃন হইলে অর্থাৎ 
কুদরত কিং সংখ্যক পরিমাণে বৃহত্বরে ব্যাপ্ত হইলে ক্ষ 
তকে বহনরের অংশ কহ যায়। ৮ 

২। বৃহত্তর রাশি ক্ষ্ত্রতর ছার! পরিমেয় হইলে অর্থাৎ 
কিয়ৎ সংখ্যক পরিমাণে ক্ষাপ্রতরের ব্যাপক অখব1 তাজা 
হইলে বৃ+ত্তরকে ক্ষপ্রতরের অপবর্তয কহা খায় ।.. 

৩। সঙ্গাতীয় হুই রাশির, মধ পরস্পারর পরিষীণ বিষয়ে 
যে ভারত মনসা থাকে ভাহাকে নিম্পান্তি কহা বায় । 

৪1 ছুই রাশির মধ্যে ক্ষুরতয়ের গুণে রর অধিক ফল 

,খাঝি সন্ভাব/ হইলে. তীর্ারদিখাংক সঙ্জাীয় কহাধায় এবং 
কেবল ভাদৃশ রাশির অধোেই নিশ্পন্তি মন্থন খাঁকিতে পারে। 
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4: 78 
ক্ষেত! ৩৩ 
৫1 টার রাঁশির মধ্যে গরম এবং ততীয়ের সম অগবর্ত্য 
' কোন অস্ক এবং দ্বিতীয় ও চতুর্থের সম অপবর্ত্য কোন অঙ্ক 
কল্পনা করিলে এব" প্রথম রাশির অপবর্ত্য দ্বিতীয় রাশিক্র 
আপবর্্্যার সমাভিরিক্ত কিন্বা নান হইলে যদি তৃত্তীয় রাশির 
অপবর্ত্ চতুর্থ রাশির অপবর্তর তদ্রুপ জমাতিরিক্ষ কিন্বা 
স্থান হয় তবে প্রথম ও ছিতীয়ের নিষ্পত্তি পরিম!'গকে তৃতীয় 
এবং চতুর্থের নিষ্পত্তি পরিমাণের সমান কহ। যাঁয়। 
৬।ক্ষতিপয় রাশির মধ্যে প্রথম রাশির দ্বিতীয় সম্বন্ধে 
যেব্িষ্পীতি পরিমাণ তাঁছ। তৃতীয়ের চতুর্থ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি 
পরিমাতুল) হইলে এবং তৃতীয়ের চতুর্থ সহিত ষে নিষ্পত্তি 
তাঁছ। পঞ্চমের বষ্ট সহিত নিস্পপ্তির তুল) হইলে আর অব- 
শিষ্ট ঘত রাঁশিথাকে সকলের ক্রমশঃ তঙ্ধপ পরিমাণে নিষ্পত্তি 
সন্বদ্ধ থাকিলে রাশি সকলকে অন্ুপাতীয় কহা যায়। 
এঞচারি রাশি (ষযখ। কখ গঘ) অন্যপাতীয় হইলে এইরূপ 
উক্তি করিবার রীতি আছে, ক যখাখ সম্বন্ধে গ তথ। ঘগন্বন্ধে, 
এবহ তাহা লিখিবার সন্বোত এই যথ! ক:খ; রি . স্ব 'অগ্ৰ| 
ক.'খন্ গাথা) 

৭। পঞ্চম যংজ্ঞাম্যায়ি চারি রাশির সম রী কল্টান 
করিলে প্রথম রাশির আঅপবর্ত্য যদি দ্বিভীয়ের অধিক এবং 
হুতায়ের অপবর্ত। যদি চতুর্থের অনধিক হয় ভবে গ্রথন 
রাশির দ্ি্ীয় সম্বন্ধীয় নিপ্পন্কি পরিমাপকে তৃতীয়ের চতুর্থ 
নদদ্ধায় নিষ্পত্তি পরিফাণের অধিক কহ! যাস, এবং তৃতীয়ের 
তথ সন্ধন্ধীয বিক্পপ্িকে এরথমের দ্বিতীয় বয় নি, 
বির হ্যন কহাষায়। 

৮1 তিন কিছ্বা অ? বানি এমপির 
রা নিশি 1. নু টন 


(৬, 
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ক্ষেত ৯১১ 


যদি ক্রমশঃ সমুদয় রাশিতে বর্তে তবে সে সকল রাশিকে | 
অবিরত অন্থপাতীয় কথা যায়। . 

৯। তিন রাশি অবিরত অন্ুপাঁতীয় হইলে দ্বিতীয় মাকে | 
অব্য দুয়ের “মধ্য অন্থুপাতীয়” কছা! যাঁয়। | 

১০৭ গজাতীয় কতিপয় রাশি থাকিলে প্রথম রাশির শেষ. 
রাশি সহিত যে নিষ্পত্তি সন্বন্ক তাহাকে প্রথমের দ্বিতীয় স্থিত, 
ঘিতীয্লের তৃতীয় সহিত, তৃতীয়ের চতুর্থ নছিত,এবং ক্রশঃ গেষ 
পাত: সম্বন্ধ সম্ভাঁবা সকলের যোগ নিষ্পত্তি কহ। যাঁয়। . 


। যদি কখ গ ঘ সঙ্জাতীয় চারি রাশি কল্পিত হয় 
তবে করাশির 'ঘসন্বন্ধীয় যে গিম্পততি তাহাকে ক রাশির খ 
সম্বন্ধীয়, খ রাশির গ সন্বন্কীয়। গ রাশির শষ সম্বন্ধীয় নিষ্প- 
সির যোগ কহ। যায় অর্থাৎ তব সন্বম্ষে ক রাশির যে নিষ্পন্ধি 
ডাহা খ সম্মন্ধে ক বাশির, গ সম্বঘ্ধে খ রাশির, খ সমন্ধে রগ 
রাশির নিষ্পগির যোগ তুল্য। | 


অপিচ যদি ক: খ::উ:চ এবং খংগ::ছ-জ. এবং গঃ 
ঘা; ঞ তবে এই নংজ্ঞ।ছুসারে ক রাশির থ সম্ুক্ধীয় যে 
£নম্পন্তি তাঁহ! ক রাশির খ সত্বন্ধীয়, খ রাশির গ সম্বস্থীয়। গ. 

রাশির ঘ লমবপীয়, নিপ্পনতির-নুংঘোগ তুল) হওয়াতে এমত 
কহা বাইতে পারে ক রাশির বলয় যে নিষ্পন্তি ভাহ। 
ও রাশির চ সঙব্থীয়, ছ রাশির জ স্বীয়, এবং ঝ রাশির এ 
স্ন্ধীয় নিষ্পত্তির ফোগ-তুল)[. 

তথা পুর্ব পম করিলে উ রাঁশির (ঠসঘীয় নিশি 
খধি করাশিয় ৭ বহন নিষ্পত্তি তুল্য হয় তবে সংক্ষেপে 
কহ! যাইতে পারে (ফট রাশির ঠ জয় হে নিক্পতি তাহ 
ক রাশির হ সহ্ব্ধীনষ দিস্পবির নায় যোগসোৎপন্ আর্মাংতাহ! 
উরাশিরচ স্জীয় ছ রা এ ২০ 
সসবস্থীয বিস্পঝির 
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ক্ষেত রী, রঃ 
* ৯৯ তিন রাশি অবিহত অগ্ুপাতীয় হই/ন এখমের ূ 


সম্বন্ধীয় নিষ্পপ্তিকে প্রথমের ছিতীয় স্গীয় নিষ্পৰ্ষির " ? 
দ্বিঘাত কহ। যায়? 
উদ্দাছরণ। যদি ক যথ| খ সম্বন্ধে খ তগ। গ সন্বদ্ধে কল্পিত ;* 
হয় তঝে'রু রাশির গ সব্বন্ধীয় নিষ্পপ্তিকে ক রাশ্রি খ 
ঈ্স্কীয় নিষ্পত্তিব দ্বিঘাত কহ! ফাঁষ। অতএব পুর্বোক্ 
সত্জ্ঞামুলারে ক বাশিব গ সন্বস্কীয নিষ্পন্তি ক রাশির খ সম্ধ- 
স্বীয় এবং খ রাশরগ নম্বন্ীয় নিষ্পতির যোৌগোৎপ 
ছওয়াতে-নিশ্চিত হইতেছে যে ছুই সমান নিষ্পন্তের যেও 
'পন্থ নিঙ্স্থি একস নিম্পস্তির দ্ষিঘাতি হইব । 
৯২ চারি রাশি যদি আববত অন্তপাভীয হয় ভাব চ্ুখ 
মহ্থিত প্রথদের নিশ্পন্তি দম্বন্ধকে ভিতীয় সহিত প্রথমের 
ছথবা তৃতীয় সহিত দিতীযেব নিষ্পত্তির ব্রিঘাতি কা খাঁখু। 
গতজ্জপ পঞ্চ রাশি অবিয়ত অন্থপা্ীয় হইলে পঞ্চগের 
নসবন্ধে প্রথমের নিষ্পভিকে ভিতীয়ের সম্বস্থে প্রথসের মিশ্প- 
রর চতুর্ঘাত কছা যাষ। ভা ধিক রাশি থাকিলে ক্রগশঃ & 
কপ হইবে । অভএব “তন সমান নিঙ্গাপন্তব যোথে ঘধ 
এনক্পপ্তি উৎপন্ন হয তাহ!কে এং নিষ্পত্বির প্রত্যেকের 
এঘাত এব চাবি সমান নিষ্পতির যোগে যে নিষ্পাঠ 
উৎপন্ন হয় তাঁকাকে চতুর্খাত কহা। খান” 
২৩ অঙ্থপাতীয় রাশির মধ্যে অববার্ গণকে পরস্পর 
শ্গাঁয় কছ! যার,পশ্ঢারর্তি গণেরও এ পরিভাধা। 
অন্থপাতীর রাশির নিষ্পত্তি ষন্বঘ্োর বাতিকন না করিত 
গহারদের গ্রেণী অথব| পবিদাঁপ আন্যরপ করিবার যেই 
বারাআছে ক্ষেত্রতন্ত্রিৎ পঞ্ডিতের! ততিষয়ে নিশ্ব গিখিত 
সরভাষার প্রয়োগ করো! 
৯ বিনিময় নিষ্গাততি । 81 অন্তপাতীয় বাপি থাকিলে 


সদ খসত অসুখে ছার ক রখ তৃতীয় সহ্ান্ধে খে নিষ্পত্তি. 
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ক্ষেত্রতত্ব। ধ ? ১ জি. 


দবিতীয়ের চতুর্থ সম্বন্ধে সেই নিষ্পাতি, ভখে « বিন, 
পরি ” পিভাষ! প্রষ্পোগ হয়। এই,অধ্যায়ের ১৬ প্রতি: : 
তে দষ্টিপাত কর। 

১৫ বিলোম নিষ্পত্তি । চারি অস্ুপাতীয় রাশি থাকিলে, 
ঘদি এমত অনুমেয় হয় যে দিতীয়ের প্রথম সম্বন্থে খে 
নিপ্লপ্ডি উতৃধেরতৃতীয় সন্বন্ধেও সেই মিষ্পত্তি, তবে উক্ত 
পরিভ।ষার বাবহার হয়| ৫ অধ্যায় ক প্রভিজ্ঞা। :৫ 

১৬ যোগ নিষ্পন্তি। চারি অন্থপাতীয় রাশি থাকিলে: 
বদি এমত অনুমেয় হয় যে দিতীয় সম্বন্ধে প্রথম এবং দ্বিতী-. 
যের যোগে!২প্ রাশির যে নিষ্পত্তি চতুর্থ সম্বন্ধে তৃতীয় এবং. 
চতু্ধর যে।গোত্ধপ্ন রাশির সেই নিষ্পত্তি, তবে এই পরি, 
ভাবার প্রয়োগ হয়। ৫ অধ্যায় ১৮ প্রতিজ্ঞা। ৃ 

“৯৭ অন্তর নিষ্পন্তি। চারি জন্তুপাতীয় রাশি 'খীকিজে 
যদি এমত অন্থমেয় হয় যে দ্বিতীয়কে প্রথন হইতে ব্যবকলক্ঈ: 
করিলে তদবশিউ রাশির দ্বিতীয় সম্বন্ধে যে নিশ্পত্তি চতুর্থকে, 

তুতীয় হইতে ব্যবকলন করিলে তদবশিক্ট রাশির ও চতুর্থ 
স্বন্ে সেই নি্নত্তি তবে উত্ত পারিতা ধিক শন্দ, প্রয়োগ 
হয়। ৫ অঙ্গার ১৭ প্রতিজ্ঞা! 

১৮ পরিবর্ত, নি্ন্ত 1. চারি অপাতীয় রাশি, থাকিলে, 
বদি এমত অনুমেয় হয় ষে দ্বিতীয়কে প্রথম হইতে ব্যরকলন' 

করিলে তদবশ্বিন্টের সম্বন্ধে প্রথমের ফে নিষ্পত্তি চতুর্থকে.. 
তীয় হইতে. বাররঙ্গন ঝরিজে তদরশিংের সম্বন্ধে 'তুতীয়ের 
নেই নিষ্গতি তবে. পারিতযির শন্বের ঘ্যবহথার হয়।, 
৭ অধ্যায়-ঘ প্রতিষ্ঞা। 

১৯। দুর লামার ডিন, ক্যা জবি রাশি শ্রেণীবদ্ধ: 
হইলে এবং তৎসংখ্যফ- আগর কতিপয় রাশি অন্য শ্রেণিতে 
কল্পিত হইলে যদি প্রজ্জেক:প্রেণীগছ। ছুই 'রাশি অস্থপা- 

আীক্ব.হয্ক এবং যদিএখত অন্কুলেত্র হয় থে .আদা শ্রেশীস্ 
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ক্ষেতরততবী। 
এ্রখম রাশির অন্তিম সমন্ধে ষে নিষ্পাত অপর প্রেস 
প্রথম রাশির ও অস্তিম সম্বক্গে সেই নিস, তবে এ. শঙ্দের 
প্রয়োগ হয়। ভিন্নং রূপে ছুই রাশি উচ্থ হওয়াতে 
এবভত নিষ্পছ্ছির নিশ্ন লিখিত দুই ধারা সন্ভাব্য। : 71 
১০। সামান্যতঃ। আদা পোবীস্ক প্রথন রাশির দ্বিতীয়, 
মখক্ধে যে নিঙ্গগন্তি অপর শ্রেণীন্ত গ্রথম রাশির দ্বিতীয় সম্বন্ধে 
সেউ নিষ্পত্তি হইতে এবং আদা শ্রেণীস্থ দ্বিতীয় রাশির 
তীয় স্গন্জে যে নিষ্পভি অপর প্রণীস্থ দ্বিতীয় রাশির 
গুতীয় সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি তথা উত্তরোত্তর ক্রমশঃ তন্ত্রপ 
'নষ্পন্ডে সম্বন্ধ থাকলে যদি পুর্বালক্ষণো তু অনুমান যোগ্য হয় 
হবে কেবঙ্গ “মামা ন্যত$” এই শের প্রয়োগকর। যায় একারণ 
ইরাকে বথাক্রম লিম্পান্ত কছে। এবিষয় ৫ অধ্যায় ইং 
প্রতিজ্ছাতে উপগঞ্গ ইইয়াছে। 
২১। বিপরীত অথবা! ক্রম রহিত নিশ্পত্তি সামান্যতই। 
আদা ্রেণীস্থ গরথম রাশির দ্বিতীয় অন্বন্ধে যে নিষ্পন্ডি অপর 
শ্রেণী একোন শেষের শেধরাশি সনকন্ধে সেই নিষ্পত্তি, এবং 
দ্য অরেপীস্থ দ্বিভীহ্ের তৃতীয় সম্বন্ধে. যে নিষ্গন্তি অপর 
শ্রেণীস্ ত্বযন শেষ্রাশির্‌ একেনি শৈষ সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি, 
তথা আঃ জীন তৃতীয়ের চতুর্থ সনে যে মিপ্পত্তি অপর, 
অনীহা শি হাশর স্যুন। শেষ -সৃন্ধ 'মেই নিল্পান্ত 
বংউত্তরোত্তর' এইনপ, 'ধিরুদ্ধ অথবাবিগারীত ক্রম নিষ্পত্তি 
ই ১৯ জঙ্ষাখোকি। অসুমীন, ষেগ্যি হক তবে উদ্ধ 


শব্র'এয়োখ করা সায়। ই হত কি 
উপগঞ্গ হইয়াছে, ১০ 
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নি 


২। এফ অথবা সমানং রাশি যেখ ব্লাশির সম অপবর্ত 
হয় মে সফল রাশি পরস্পর সমান । 

৩। বৃহত্তর রাশির অপবর্ত্য লঙ্গুতরের ভৎপরিমাধানবায় 
অপবর্তেযের বৃহত্তর হয়? | 

৪। কোন রাশির অপবর্ত্য অন্য রাশির ভাদুশ অপবর্ত্য 
হইতে অধিক হইলে - প্রথমোক্ত রাশি দ্রিতীয়াপেক্ষা 
বৃহত্র হয়| | 


পপি 


১ প্রতিজ্ঞ! উপপাদ্য । 
কতিপয় রাশি যদি ক্রমশঃ তৎসংখ্যক অন্য কএক রাশির 
সম'অপবর্ত্য কল্পিত হয় তষে যৎপরিমাণে গ্রথমোক্ত কোন 
বাশি স্বীয় অংশের অপবর্তা হয় সেই পরিমাণে প্রথ মোক 
সমুদয় রাঁপি একর যোগে অপর সমুদয় রাশি যোগের 
অপবর্ভা হইবে । 
। কখ গকএক রাশি জমশঃ ঘ ও চ ভতৎ্সংখাক অপর কএক 
বাশির সম অপবর্ত্য" কপ্সিত,.হউক। করাপি থে পরিমাণে 
কালির অপবর্ত্যক + খ. +.গ সেই পরিমাণে ঘ + রড 
4 চ বাশির অপবর্ত্যছইবে) . .. 
কখগএই তিন রাশি জমশঃ সমান পরিমাণে ঘ ও চ রাশি 
অয়ের ব্যাপক হউক অর্থাৎ ঝিগুণ পরিষাণে অপবর্ত্য হউক, 
টা পরিমাণে ঘ রাশির বাগক কারণ: 
পি ০ ৯ এক্ষ এক্ক+ 
কার: খস্47৬. 
খাবং গাঁঞ্গচ 4 চপ ছু 
অতএব সমানং জাশি কো করিলে ১২ খতঃ সাধ্য) ক +- 
€ 1 গল্প ভ্রিখণঘ +1৮৮1-তীপক খগক্মন্য কোন 
গারমাণে জমশয ঘ ও চ সুশিল় স্‌ আঅপবর্ত্য হইলে ক+ খ + 
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রি  ক্ষেততন্ব। ৬, র্‌ 
শী পরিমাণে ঘ ++ ৮ রাশির অপবর্তয সরণি: 
হইবে । অতএব কতিপয় রাশি ইত্যাদি । ইচ্ছাই ই 
উপগাদা। 

অনুমান | অ খার-কোন সংখ্যাবাক অঙ্ক বলিয়া কল্পিত : ৃ 
হয় ভবে অথ ৭ ড়. অচল অ(ঘ+৬+চ)কেনপা : 
'সঘ। অউ, অ5, অ পরিমাণে সু ও চ রাশির অপবর্ত্য একার, : 
তাহারদের যোগঞ্জ অপরিষাণে ঘ + ৬+ চ অপবর্তত হইবে. 


২ প্রতিজ্ঞ। উপপাদ্য) . রা 

কান রাশির কিয়ৎ পরিমাণ অপবর্ত্যে ঘি সেই" রাশির 
কিয়ৎ পরিমাণ অগবর্ত্য যোগ করাধায় তবে এ ছুই অন্ক 
সঙ্কননে, একের যে অপবর্ত্য হইবে এ ছুই অপবর্ত্ের যোগে 

উদ্ভ রাশির সেই অপবর্ত্য হইবে । | 
ক স্মঅগ এবং খম্ু ইগ কল্পনা করিলে ক খল্ল 
অ+ ই )থ কেননা ক অগহওয়াতে, কস গগন 
ইভা অ গুণ পথ্যন্ত। কারণ খ-্গ বাগ +গ ইত্যাদি 

ই গুণগর্যান্ত। অতথব সম(ন২ রাশি সঙালং রাশিতে যেগ . 
করিংলে ক + খ রাশি.অ+ ই গুন গ' রাশি সমান হইংৰ 
অর্থাৎক +1ধ- (অ+ ই )শ। ভুতরাং ক+ খরাশি 
এ +.ই পরিমাণে গ ই বাপক হ্ইবে। ইহাই এস্থলে 


উপ্পা। 
যত অব ইক রখ! কল অউ, 





হা এগ রি 

খ স্ ও, শি উ উ:ক+ খা, (অ+ ই+ ৬. 
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৭ ক্ষেব্রতত্বা ৭" 


৩ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য। এগ 
তিন রাশির মপো প্রথন রাশি যদি কিরৎ পরিমাণে দ্বিতীয় 
বাশির ব্যাপক হয় এবং দ্বিতীয় রাশিও যদি কিম্ৎ পরিমাণে 
তৃতীয় বাশির ব্যাপক হয় তবে প্রথম রাশি এ ঢুই অন্ধের 
গুণন কল পরিস।ণে তৃতীয় রাশির ব্যাপক হইবে । 
ক স্« অথ এবং খল ইগকল্পন। কর । তবে ক», অইগা 
হইবে। 
খস্ ইগ একারণ অথ ০ ইগ+ ইগ ইত্যাদি অ বার 
পর্যান্ত ।অপর ইগ + ইগ ইত্যাদি অ বার পর্য্যন্ত যোগ হইলে 
ই + ই ইত্যাদি স্বয়ং অবার পর্যান্ত যোগে গুণিত গ সমান 
হইবে । অধিকস্ক ই আপনাতে অবাঁর পর্যন্ত যুক্ত হইলে 
অ দারা গুণিত ই অর্থাৎ অই সমান হইবে (৫1২) দ্বিতীয় 
অগ্ুমান)। অতএব ইথ + ইগ ইত্যাদি অবাঁর ঘোগে স্৮ 
অইগ স্বুত্রাঁ অখ-্" অইগ্ন। অপর ক» অখ কল্পিত 
হইয়াছে অতএব ক ্" অইগ্র । অতএব তিন রাশির 
ইতাদি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। 


৪ প্রৃতিজ্ঞ । উপপাদ্য । 
চারি রাণিয় মধ্যে ঘদি এথমের দ্বিতীয় সন্ব্ীয় নিষ্পত্তি 
ভূতীয়ের চতুর্থ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি সমান হয় এবং প্রথম ও 
তভীয়ের কোৰ ল্ম অপবর্ত্য তথ দ্বিতীয় ও চততুর্থের কোন 
সম অপবর্তা যদি কল্পনা করা যায় ভবে প্রথম রাশির অপব- 
তের দ্বিতীয় রাঁপর অপবর্ত সহস্বীয় নি্গন্তি তৃতীয় রাশির 
চা চতুর্থ হার পাব যান্থায় নিষ্পত্তির সমান 
| রঃ না 
ক:খ:: গ: ঘটনা কর পবৎ সাও ই কোন ছুই অঙ্ক 
জ্ঞান কর, তবে অক ই; পথ: ই 
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আক এবং অগ প্লাশির জোন অঙ্ক অর্থাৎ উপরি 
অপবর্তা কল্পন। কর এবং ইখ.ও ইন্ঘ রাশির কোন শভ্ির 
ঝ পরিমাণে সম অপবর্ত্য কল্পনাকর | উ পরিমাণে অক' এবং 
অগ্প রাশির সম অপবর্ত্য ক এবং গ রাশির ও সম অপবর্তঃ 
হইবে কেননা তাহারা উন পরিমাণে ক এবং গ. বাশির 
ব্যাপক (৫1৩) স্ুতকাং উজক এবং উজ্গ তুঙ্য হইবে 
& কারণ খ্ধ পরিমাণে ইখ এবং ই রা অপবর্ত্য 
ধইখ এবং খইঘ হইবে । অতএবক : খঃ: গ : ঘহও- 
য়াডে এব? ক ওগরাঁশির উজক এবং উজ্গ সম পর্ব 
তখ|খ এবং ঘ্ব রাণির ধইথ ও খইথ সম অপবর্ত্য কল্পিত, 
হওয়াতে উজ্ক যদি উঅগ রাশির অধিক হয় তবে ফইখ 
ও খইথ রাশির অধিক হইবেক যদি বমান হয় তবে সমান. 
এবং যদি স্থ্যন হয় তবে জান হইবেক (৫1৫ সংন্া) অপর. 
টা এবং ইঅগ, অক এবং অগ রাঁশিরও জম অপবর্তয; 
বংক্কইখ ও ্র ইখ এবং ইত্ব রাশির সম অপবর্তয অত- 
্ বাইক : আখ :: আগ : ই 1 অতএব চারি রাশির, 
ইত্াদি। ইহাই এন্থলে উপপাঁদ্য। ৃ 
অন্থমান। তদ্ভুপ ঘি ক: খ ::গঃঘ হয় এবং কৌন 
অঙ্ক অর্থাৎ অ পরিষাণে ক. এবং গ র'শির মম অপরর্ত, 
কষ্ট! কর! যায় যথা অন্ধ এবং অগ্ন তবেআঅক খর 
অগ:ন্য উপপন হইবে। কিন্ত এ অমন উত্ত টিলা 
উদ, ইহ! কহ যাইতে পারে কেননা অ. ম্্১ হ ইউপ- | 


বি 
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তি 
0 ্ 


৫ পত্তিক্ঞ।। উপগাদ্য। 
এক রাশি ধ'ধরিষাখে আমা কৌন রাশির অপবর্ত্য মেই 
পরিমাণে গমের, একা মধ অপরের এক ভাগের অপ- 
র্ভা হয় তবে সমু বাদি, যে, পরিসাণে সম্মঘয়ের অপ" 
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ক্ষেত্রতত্্ । তন 


ধর অবশিষ্ট ভাগও নেই পরিমানে অবশিষ্টের অপবর্তয 
হইবে 

অক এবং অথ রাশি ক এবং খ রাশির কোনসম অপবর্তয 
চলনা কর তাহার মধ্যে ক রাশি খ রাশি হঈতে অধিক 1 
'গক যে পরনাণে ক রাশির অপবস্ত্য অক--অখ সেই পরি 
নাণে কথ রাশির অপবর্ত্য হইতে অর্থাং অক-অখল্ল 
স(ক-থ)। 

ক হইতে খ ব্যবকলন করিলে মবশিষ্ট কল্পন। কর 
মতএব ক--খক্ঘ। অপর উত্তয় পার্ট খ,বোঁগ করিলে 
ক ০০ ঘ+খ। অউএব (৫1৯) অক » অথ+অশ্ম এবং উভয় 
হলে অথ বি,য়াগ করিলে অক -- অথ স্ অথ! অধিকন্তু 
গস ক-খ অতএব অক--অখ »অ (ক) অতএব 
ধক রাশি ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদা। 


৬ গ্রতিক্ষা ৷ উপপাদা। 
। কোন ব্লাশির কিয়ৎ পরিমা পান্গুঘায়ি অপবর্তায হইতে সেই 
[শির শুদপেঞ্ষ। ক্ষু্র পরিম|ণাগ্যারি অপবর্ত্য বাবকলন 
“রিলে এ ছুই অঙ্কের অন্তর যে পরিমণণে একের অপবর্ত্য সেই 
'রিসাণে অবশিক্টাংশ উক্ত রাশির অপবর্ত্য হইবে। ্‌ 


অক এবং ইক এরৎ ই পরিমাণে ক রাশির অপরর্ত্য 
হষ্পনা' কর এবং অন্ধ হইডে অধিক জ্ঞাল কয় আঅক-- 
ইক অ--ই' পরিমণে 'র রাশির ব্যাপক হইবে অর্থবৎ অক 
--ইক মদ (দ্ঘ-ই) ক) 


অ-ইস্উ করীম! ক তাহাতে সহ অতএব, 


২৩) অক. ইক * তক ওউয় গান গ 
ফর টি বাণ হস্ত 
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ক্ষেত্রতত্ব। ইত, 


গতএব কক--ইক রাঁশি উ অর্থাৎ অই পরিমাণে, ক 
রাশির ব্যাপক হইবে অর্থাৎ অক--ইক - (অ--ই: ) ক. 
অতএব কোন রাশি ইত্যাদি । ইহাই এস্কলে উপপাদ্য 

অস্কদান। ছুই অঙ্কের অন্তর এক,হুইল চি ই 
»০১ হইদল অক-ইক স্ক। ও 

ক প্রতিজ্ঞা ৷ উপপাদ্য । 

চান্রি অগ্রপাহার রাশিকে বিলোম অথাৎ অজ 9 

করলেও তাহারা অন্থপাতীয় খাফিবে। 

যদিক:খ:: গর: তবেখ: ক: খ;শহইবে। অক 

এবং অঠাক এবং গ রাশির কোন সম অপবর্ত্য কল্পিন। কর এবং 
ইথ ও ইঘ খ এবং ঘ রাশির কোঁন সদ অপবর্ড্য করুন। কর। 
অতএব ক: খ:: গর: একারণ অক ইথ হইতে যদি ভান 
হয ত:ন অগ এ ই্ঘ হইতে সান হইবে (81৫ সং) অর্থ।ৎ 
ইখ যদি অক হইতে অধিক হয় তব ই ও অগ' হইতে 
অধিক হইবে । এ কারণ ঘরি ইখ » অক, তবে ইঘ - অগ 
এবং যদি ইত্খ এ অক, সবে ইত € অগ হইৰে। অপর ইখ 
এবং ইত্ঘ খ এব ঘ রাশির সম অপবর্তয এবং অক ও অগক. 

ও প্রর।শির সম অপবর্ডা অতএব খ: ক::ঘ:গ্র। অতএব 

| রি অন্ুপাতীয় ইভাদি। ইহাই এস্কলে উপপাদ্য । 

“..-.. খ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

প্রথম রাশি তিভীদয়র যে অপবর্ত্য অথবা অংশ তৃতীয় 
বদি চতুর্দর সেট অপবর্তয বা অংশ হয় তবে এ্রথমের দিতীয় 
সহিত যে নিষ্পত্তি পন্স্থ তৃতীয়ের চতুর্থ সহিত দে মিম্পন্তি 
ষগ্বঘ্বহইবে। & 

এখমত।) জক্ক কণা বসধনিদ বং খু রাশির সম অপ- 

হয় তবে আর টা ; অঙু,দ/৯চকগীনং অখ রাশির 
ই পরিদাণ জর কাপর রর খযৎ »ও খ রাশির উ 
পরিদাণে সম অপবর্ড! বার! এ গকল অপবর্ত্য ক্রমশঃ 


খু ্ রঃ ন ০ আইও, জি 
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বক এ 
ইক, উক, ইঅশ্, এবং উখ হইবে । /অপর ইঅফ খনি, 
উক হইতে অধিক হয় তবে ইঅ ও উ হইতে অধিক হইখে 
এব, ইন যদ্দিউ হইতে অধিক হয় তবে ইস উতখ হইতে, 
সধিক হবে অতএব যে স্থলে ইঅক উক হইতে অধিক গে. 
স্থলে ইএখ উথ হইতে অধিক। তন্ধপ যদি ইঅরু » উক 
তবে ইঅখ ₹ উত্ণ এবং যদি ইজক € উক তবে ইঅখ এ 
স্টখ। অপর ইঅক ইঅখ দুই রাশি অক এবং অখ রাশির 
মম অপবর্ত/ এবং উক ও উথ ছুই রাশি ক এবং খরাশির সম 
শ্পবর্ত্য অতএব অক ক :; অখ: খ(৫1৫ সং). 


দ্বিতীয়তঃ গ রাশি যে পরিমাণে ক রাশির অংশ ঘ সেই পরি- 
দাণে খ রাশির অংশ কল্পনা কর তীহ!তে ক যে পরিমাণে গ 
রাশির অপবর্ত্য খ সেই পরিমাণে খ রাশির অপবর্ত্য হইবে 
তহরিমিত্ত পুর্বোক্ত ন্যায়েতে ক: শখ: এবং (৫1ক 
প্রতিজ্জানুষারে) বিলোম মিম্পন্তি সম্বন্ধে গ : ক: ঘি খ। 
অতএব প্রশ্ন ব1শি ইত্যাদি । ইহাই এস্বজে উপপাদ্য । 


গ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 
প্রথম রাশির দ্বিতীয়. সহিত .ঘে নিষ্পত্তি সন্কধ্ধ চতুর্ঘ - 
সহিত তৃতীযের সেষ্ট নিষ্পত্তি সব হইলে প্রথ্থম রাশি দি 
কিযনংপরিগাণে ধিতীগ্ের জপবস্ত ব। অংশ ছয় তবে ভৃতীয়ও 
সেই পরিমাধে চতুর্থের অপধন্ত বা ক্াংশ হইবেশ ৮ 
ক: খ:: গ:কলান। বর এবং প্রথমতঃ ক রাশি খ রাঙির 
অপবর্ত্য হউক। গ সেই পরিমাণে খ রাশির থ্পবন্$ হইবে 
অর্থাৎ যদিক সদ অথ দ্ধ শব অধ 


ক এবং গী রাশির কিয়ৎপন্থিমাণে (ত্য ছি সংখ্যক অস্থ 
পরিসাণে) সঘ অপবত/ কীনা রর অর্থাৎ ইক এব* হগ 
ইখ ও খরাপির হা পরিমাণে সপে! কল্পনা কর 
ধা এগ ও হজখ 481৩) অস্তধব কন্দ আখ একারণ 
বৎস থ। সপয় ক: ঘংগ:ন্য এবং ২কম্ইজ্খ 


০ 
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ক্ষেততত্ব। ৪২ 
একরণ »গ স্হন্সঘ্ব (৫1৫ সং) অতএব খ - অথথ আুতরাং গ 
রাশি অ পরিমাণে ঘ রাশির ব্যাপক অর্থাৎ যেপরিমাণে ক রাশি 
খ রাশির ব/পক সেই পারিনাণে গ রাশি ঘ রাশির ব্যাপক । 
দ্বিতীয়তঃ ক রাশি খ রাশির অংশ কল্পনা কর তাহাতে গ 
রাশি ঘর|শির ভদ্জপ অংশ হইবে, কেননা ক: খ:: গা: 
প তঙ্গিমিত্ত বিলোষ নিষ্পত্তিতে (৫।ক প্রতিজ্ঞা) খ: ক:: 
ঘ..গ। অপর করাশিখ রাশির অংশ হওয়াতে খ রাশি 
ক রাশির অপবত্তঠ অতএব পুর্বোন্ত উপপত্তাহ্ুসারে তব রাশি 
গরাশির এরূপ অপবত্ত্ণ সুতরাং ক রাশি খ রাশির যে 
অংশ গ রাশিও ঘ রাশির সেই অংশ । অভএব গরথমরাশির 
ইত্যাদি। ইহাই এস্থলে উপপাদ। [ 


৭ প্রতিজ্ঞা। উপপাদ্য । 
কোন এক ঘাশির সহিত সমানই রাশির নিষ্পত্তি সমবন্ক 
নমান হয় এবং সম।ন২ রাশি সম্বন্ধে এক রাশির নিষ্পতিও 
সমান হয়। 
ব এবং খ নমানং রাশি এবং গ অন্য কোন রশি কল্পনা 
কর তাহাতে ক: গ:: খ: গউপপন্গ হইকে। 
ছাক্ এবং জখক এবং খ রাশির কোন সম অপবস্ত? 
এবং ই গঞাশির কোন অপবর্ত্য হউক। মি 
কত ঘ এক্ারণ অকস্” অথ (৫1১ স্বতঃ সাঁধা ) অতএব 
অক যদি ইগ হইতে তারিক হরণঁবে অখ.রাশিও ইগ হইতে 
অধিক হইবে এবং বদি-জক স্্ ইগ তরে'অখ » ইগ জথবা 
বদি অঞ্চ এ ইগ তবে অখ এ ইগ। অপর অক এবং আখ 
কএবংখ রাশির কৌন: সম অপবন্ত এবং ইগ শ রাশির 
কিলাআপবর্তা সত (৫16. সহ) ক: গ1: খ : গ। ৃ 
অপিচ হদিস খড়ের: ক: গ খকেননা গর্ব উপত 
বে): ইরা সাত (২।.কএ্তিজ্ঞা)গ :ক রি 
"রকম. এক রাশির. ইআছি। ইহাই এন্থে ; 
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পিপিপি 


? এ ণ ূ রঃ ৬৩. 
৮ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

বিষম রাঁশির় মধ্যে বৃহত্তরের কোন রাঁশি সম্বর্সীয় যে 
দিষ্পত্তি তাহা ক্ষপ্রতরের সেই রাশি সস্ীয় নিষ্পত্তি অপেক্ষা 
অধিক; এবং কোন রাশির বৃহত্তর সম্বপ্ধীয় যে নিষ্পত্তি তাঁছ। 
কুপ্রতর সন্বন্বীয় নিষ্পত্তি অপেক্ষা অল্প। 

ক + খ রাশি ক রাশির বৃহত্তর কল্পনা কর এবং গ অন্য 
কোন রাশি কল্পনা কর। ক + খরাশিরগ সন্বঙ্ধীক্স নিঙ্প্ন্তি 
ক রাশির গ সম্বন্ধীয় নিষ্পতি অপেক্ষা অধিক এবং গ রাশির 
ক সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তিক + খ ষন্বন্থীয় নিষ্পত্তি অপেক্ষা অধিক! 

অ এমত এক অস্ক ধল্লনাকর যেন অক অধ প্রতোোকে গ 
অপেক্ষা অধিক হয়। অপর অক + অখ হইতে অন্যন্* 
এখচ গ রাশির ক্ষুদ্রতম অপবর্ত্য এমত এক রাশি কল্পনা কর 
গবা ইগ তাহাতে ইগ--গ অর্থাৎ (ই--১)গ (5. ৫২) 
অক + অথ হইতে স্থান হইবে অথবা অক 4 অথ অর্থাৎ 
অ(ক+ খ).রাশি (ই--১)গ হইতে অধিক, হইবে 
জঅধিকন্ক অগ রাশি অক + অখ রাশি হইতে অন্ুন এবং গ. 
রাশি অথ হইতে স্থান এক'রণ ইগ--গ ৮ অক অর্থাৎ অক 
€ ইগ্-গ সুতরাং অক “ (ই-+৯ )গ অভএব অ পরিমাণে 
ক+* খরাশির স্লপবর্ত অ--১ পরিমাণে খ রাশির অপবর্ত্ 
হইতে অধিক কিন্তু অ পরিম[ধে ক রাশি অপবস্ত ই-_১ 
পরিমাণে গ রাশির, অপবন্ত$ হইতে অধিক নহে অতএব 
(৫৭ সং) বাহার করাশিরগ 
স্বীয় হইতে অধিক |. 


। মূল গ্রন্থে লিখিত আছে «জাধিক” তাহাতে প্রমাণে 
'দাষ আইলে কেমন ঠাহ. হইলে (ই--১)গ রাশি 
সক + অথ হইতে নিদ্কা টা কুইত, না, সমান হইতেও 
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ক্ষেত্রতত্ব । . 


অপিচ ই--১ পরিমাণে গ রাশির অপবর্ত্য আরঁচারিমাণে 
ক রাশির অপবর্তী হইতে.অধিক কিন্ত অ পরিমাণে ক + 
রাশির অপবস্ত? হইতে অধিক নহে একাঁরণ গ রাশির ক সন্ব- 
হ্কীয় নিষ্পত্তি ক + খসন্বপ্ধীয় নিষ্পত্তি হইতে অধিক। 
অতএব বিষম ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য) 


৯ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য। 


যেং রাশির এক রাশির সহিত সমান নিষ্পত্তি সম্বন্ধ সে 
সকল রাশি পরস্পর সমান এবং যেং রাশির সহিত এক রাশির 
গমান নিষ্পত্তি সম্বন্ধ মে সকল রাশিও পরস্পর সমান । 

যদিক: গ::খঃগতধেকম্খ। 

কেননা যদি এমত ন। হয় তবে ক ৯ খ কল্পন। কর । অত- 
এব ক রাশি খহইতে অধিক একারণ পুর্মোন্ত গরতিজ্ঞার 
ব্যায় অ এবং ই এমত ছুই অন্ক কল্পনা কর! যাইতে পারে ফে 
অক ইগ রাশির অধিক অথচ অখ ইগ রাশির অনধিক হয় । 
অপরক :শ::খ: গ হওয়াতে অক যদি ইগ হইতে অধিক 
হয় তবে অথও ই হইতে অধিক হইবে (৫1৫ )কিন্ 
শখ ইগ রাশির অনধিক দর্শিত হইয়াছে অতএব ইহ! অস্গু- 
পপন্ন হইজ। জুতরাং ক রাশি খ রাশির অধিক নহে । তদ্রুপ 
খ রাশি করাশির অধিক নহে ইহাও উপপন্গ হইবে অতএব 
কখপরস্পর লমান। .. 

অপিচগ ; ক: গ: খকল্পান কর তাহাতে কস" খ হইলে 
সেননা বিলোম নিষ্পত্তি সারা (€।ক)ক:গ্:খ:গ 
সুতরাং সি কস খ। | 


১ প্রতিজ্ঞ । উপপাদ্য । 


ছুই রাশির মধ্ধ্যে রাশির নিষ্পত্তি পরিমাণ অন্য এক 
রাশি সম্বন্ধে অধিক সেই রাশি বৃহত্তর এবং খাহাঁর সব্বন্ধে 
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ক্ষেত্রতত্ব।(। ৫ 
অন্য এক রাশির নিষ্পত্তি পরিমাণ অধিক সেঁই রাশি 
উভয়ের মধ্যে স্থ্যুম!. 

যদি গ সম্বন্ধে ক রাশির নিষ্পত্তি পরিমাণ খ রাশির 
নিষ্পস্থতি পরিমাণ অপেক্ষা অধিক হয় ভবে খ হইতে ক 
অধিক । 
, ক; গত খ ১ গ একারণ এমত ভ্ুই সংখ্যাতক অন্ক যথা 
অই কল্পনা করা খায় ঘে অক - ইদ অথচ অখ « ইগ 
হইবে (৫1৭ সং) অতএব অক ৮ অখ এবং ক 2 খ 
(৫1৪ স্থতঃসাধা )। 

অপিচ থঃখ 2 গঃক কল্পনা কর ভাহাতে খ «ক 
হইবে কেনন। এমঠ ছুই মহখ্যাস্রক অন্ক যথা অ ই কল্পনা 
করা যাইতে পারে যাহাতে অগ ০ ইখ অথচ অগ « ইক 
হইবে (৫1৭ স” ) অতএব অগ এক রাশির সম্বন্ধে ইখ ্থ্যুন 
£₹₹ উক অধিক হগুয়াতে ইথ ০ ইক জতরাংখ এ ক। 

অওএপ ছুই রাশির মধো ইতাাদি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য 1? 


০ 


“১১ প্রতিজ্ঞা উপপাদ্য । 
যে২ নিম্পত্তি পরিম্ীথ অনা কৌন সামান্য নিষ্পত্তি পরি- 
নাণের সমান তাহার! পরস্পরও সমান। 
যদ ক:খ::গর;থ এবং গ:ঘ::উ:চতবেক:খ:: 
উ.চহইবে। 


ক,গ+ ও, রাশির কোন সম অপবন্ব! যখ। অক, অখ্খ, অন? 
এবং খ, ঘ, চ রাশির কোন সম অপবর্ত/ যখ। ইত, ইন্য, ইউ, 
কল্পনা কর। ক:খ::গ:খ হওয়াতে যদি অক-ষইখ 
নাস রর 11ভ্নিরিস 
.ইঘ তবে অঙ ০ ইচ, হইবে (৫1৫ সং) কেনন|গ : ঘ: 
ও: চ অতএব অক 2০ ইত্খ হইলে অঙ ০ ৬ 
তদ্রপ অক স ইথ হইলে অস্ত ইচ, এবং অক € ইখ 


চোষার, 


9083800100156 আমথর 9& 9৫ 8৫ টি, নি, 
7 06৮ 2520. 23) )781016 4:80: নি, 


(0. 5,589. ১৩০ 18৫, ০. 


চে 


780৮. ঢা. 2300, 


11 2 28710" ৫ 2808 24770712904, ০ 0/. 
এ লিন 2 শে 8) 1৮5 ৫11 0 63167 
:6220209 14) চিন ১80 ৫11 6%6:০97561/7545+ 


27 & 


5:73: টানি গা] 0 1 ডঃ 


₹$ ডি ১8৮05 প্রপে 


এ নে 


গ1806 রা পটে স র্‌ 7 06 08) 0 800 
ঢ; ৪0 805 7007: শপ রর? শী ৪ 0 হর 
0: 0,011 তি 
০৩) (০. টা 7 রশ 
[1 0400৩ 10742227 
৪১ 088 +৭8:7 [০ ০ ৪৪790 1040 
218 সর 29 ল$১0৭ 0470 01 80৫41 
81507715075 মতদ, ৮1, 
নুর শা জ্পাপুতেদে (0৮ ১18.) 8) 80867 %, 
কি নদ (01720180068 ০1 [2 80৫ 91 
পাতি দি, : 87৫ 


2 5 [010007৩ 0 ৮ 
41013 এজ 0 পৃ ৮ ্ ট £8+0+ 
0 ৮ 8০৪ 0, 011, 






| ' ক্ষেজিতত্ব। এ 


হইলে অঙ € ইচ উপগন্ন হইবে। অধিকস্ত অর এব 8" 
ক এবং ও রাশির কোন সম সপন শ্রবং ইথ তই 
এবং চ রাশির কোন সম অনবন্ত অতএব ক; খ:: 


উ৬:চ। অতএব যেং নিষ্পত্তি ইত্যাদি! ইহাই এলে 
উপপাদা ) 








১২ প্রতিজ্ঞা | উপপাদ্য। 
কতিপয় রাশি অন্নুপাতীয় হইলে কোন অগ্রবর্তিরাশির 
তদস্থবন্তি “রাশি সম্বন্ধে ফে নিশ্পতি সমুদয় অগরবর্তির সমুদয় 
(অন্তুবন্তি সঘন্ধেও সেই নিষ্পত্তি । 
যর্দিক; খ::গ: ঘ ৮ গ: ঘ::ও: চ হয় তবেক, 
খ:যক+গ+ড: ++ চহইবে। 

ক, গর, ও রাশির অক, অগ, অঙ সম অপবস্ত কল্লনা: 
কর এবং খঃঘঃচঃ রাশির ইখ, ইঘ, ইচ» ্ম অপধর্ত 
কল্পনা কর। অপর ক: খ:ংগ:ঘ একাঁরণ অক শপ, 
ইথ হইলে অগ ০ ইন হইবে. (৫1৫ সং) এবং আগ 
০ ইত্ঘ হইলে অর ০ ইচহইবে কেননা গ : ঘ::ভ: চ। 
অতএব অক ১ ইত হইলে অক + আগ + অঙ ০ ইখ+" 
ইন্থ + ইচ হইবে ভন্প অক -ইখ হইলে অক + অগ 
ক সত ই + ইত +:ইচ হইবে) তথা সবক €.ইথ 
হইলে অক 4 অগ্য + জঙ; এ ই ইত + ইচং হইবে 1: 
অনন্তর অরু 4 অগ.+-কাডী সি ++ উ)(৫১ 
হা কথ 1. 
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১৩ প্রতিজ্ঞ। উপপাদ্য ।. 

প্রথম রাশির দ্বিতীয় সম্বন্ধীয় নিঙ্পত্তি পরিমাণ যদি তৃততী-. 
ঘের চতুর্থ সহস্কীয় নিষ্পত্তির সযান হুয় কিন্তু তৃতীয়লের চতুর্থ 
সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি বদি পঞ্চমের ষ্ঠ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি অপেক্ষা 
অধিক হয় তবে প্রখমের দ্বিতীয় সর্বস্বীর দিষ্পত্ভিও পঞ্চ- 
মের ষষ্ট সমস্কীয় দিচ্পত্তি অপেক্ষা অধিক হইবে |. 

যদিকখ::গ: ঘএবং গ: ঘ-ড: চতবেক: খ ০ 
উড: চ। 
গ; বব ও: ভব ছওয়াঁতে এমত ছুই অঙ্গ যথা অ এবং ই. 
পাওয়া যাইবে ষাহার গুণনে অগ ০০ ইত কিন্ত অঙ 4 ইচ " 
হইবে (৫1৭ নং )পরস্থ অগ 2” উই হইলে অক ১৮ ইখ 
হইবে কেনন1 ক: খ::গ:  অতঞব অক ০ ইখ এবং: 
অঙ € ইচ সুতরাং ক: খপ উ:চ (৫1৭ স্) অতএব 
প্রথম রাশির ইত্যাদি । ইহাই এস্থজে উপপাদ্য। 


১৪ প্রতিজ্ঞ। | উপপাদ্য । 
প্রথম রাশির বিতীয় স্ব্ধীয় নিষ্পত্তি বদি তৃতীয়ের চতুর্থ 
সনবনবীয়্ নিষ্পত্তির সমান হয় এরং "প্রথম যদি তৃতীয় হইতে 
অধিক হয় তবে দবিতীয়ও চতুর্ধ হইতে অধিক হইবে তথ! যদি 
সদন হয় তবে নার গার বদি স্থান হয় তবে নুন হইবে । 
যদি ক:খ:গ:ঘ ভবে কশ গ ছইলে খ: ঘ, 
কম্ত গা হইলে খস্" খ, এবং ক এ গহইলে খ € ঘছইবে। 
প্রথমতঃ ক ১৮ গ কল্পান1] কর ভাতে ক. খে গ 
খ(৫1৮)কিস্কক:'খ::গাঘ অতঞ্যগ-.ঘতস্থ'খ 
(৫1১৬) স্তরাং খল (৬1 ১) 
বা হও উপ ক হার ঘ, 
ক এ ঈহইলে ২1 অতএব ্রথগ রাশির ইত্যাদি 
ইহাই এন্থজে উপপাদ্য । 
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হত 7 । 
ক্ষেত), 8৮ 
১৫ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 
কড়িপন্ রাশির সদ অপর্তের পরস্পর সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
রাশিরদেরও সেই নিষ্পত্তি 2 
ক এবং খ ছুই রাশি এবং অ কোন সংখ্যক অঙ্ক 
কল্পনাকরন! ক:খ:: অক: অখ হইবে। | 
ক:খ ১ কখ (৫৭) একারণ ক: খ:ঃকককাখ 
+খঅর্থাৎক :খ:: ২ক:২খতথাক:খ::ক.+ব্ক: 
খ+ ২খ অর্থাৎ ক:খ;: ৩ক:৩খ। কএবংখরাশির 
যাবদীয় সম অপবর্তোর বিষয় ভদ্রপ হয়। অতএব কতি” 
পয় রাশির ইত্যাদি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য! 


১৬ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য ৷ 


সজাতীয় চারি রাশি অস্থুপাতীয় হইলে তাহারদের নিনি- 
ময গ্রিষ্পন্তি সষ্টাঁবা | 


যদিক'খ গ:: খতবে বিনিময়ে ক গং: খসে 
5ইবে। 

কথ রাশির অক অঙ্ধ ছুই সদ অপবত্ত? করান] কর এবং 
গথ রাশিয় ইগ ই টুই সদ অপবন্ধয কল্পীন| কর তাহাতে 
(61১৫) ক :খ:: অক: অখ হইবে, অপর ক:খ:: গস 
একারণ (৫1১১) ধঃহ:: অক; ভঅথ। অধিকন্ধ গ:ঘ.. 
উগ ' ইঘ সুতরাং অক : আখ :: ইগ: ইথ অতএব বদি অক 
০৮ উইশ তবে অথ ১স% উইথ (81১9) যদি অক» ইগ তবে 
নিউ হা পার রা ইঘ 'সতএব 
৫1৫ নং) ক:গ:- থক পীর সরাতীয় চারি হাশি 
হলারি।ইহাছিব পাল 
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ক্ষেততত্ব। [8৯ 
১৭ প্রতিজ্ঞা। উপপাদ্য। 

যেং রাশির মধ্যে যোগ লিশ্পত্তি থাকে ভাহারদের মধ্যে 
অন্তর নিষ্পত্তি ও হইবে অর্থাৎ প্রথম এবংদ্বিতীয় রাশির যোগে 
দ্বিতীয়ের সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি তৃতীয় চতুর্থের যোগে চতুর্থ 
মন্বব্ধেও যদি সেই নিষ্পত্তি হয় তবে প্রথমের দ্বিতীয় সন্বস্বীয় 
নিষ্পত্তি তৃতয়ের চতুর্থ সময নিষ্গা্তি তুল্য হইবে। 

যর্দিক + খ:খ::গ+ খ: ঘ তবে বিম্োগ দ্বারা ক: 
খাগেোথ। 

ক এবং খ রাশির অ এবং ই পরিমাণ ছুই অপবর্ত্য কল্পন] 
কর অর্থাৎ অক ইখ। প্রথমতঃ অক  ইখ কল্পন। কর 
তাহাতে অথ যোগ করিলে অক + জখ- অখ+ইখ হইবে 1. 
অপর অক + অখ - অ (ক খ) (৫১অনু) এবং অথ 
+ ইখ- (অ+ ই)খ (৫1২ দ্বিতীয় অন্থ) অতএব অ 
(ক+ খ)স্৮ (অ+ ই)খ। 

অপিচক +খ:খ থা: ঘ একারণ যদি অ (ক+খ) 
(অ+ ই)খ তবে অগক+) ০৮ (অ+ই)খ 
অর্থাৎ অগ + অথ ০ অন্য + ইত উভয়তঃ অথ বিষোগ্ 
করিজে অগ্ব ০ ই অভঞব- অক ইত হইতে অধিক হইলে 
অগ্ন ইথ হইতে অধিক হয়| ভূক্মপ অক -"ইখ হইলে অগ 
ই এবং অক: ইখ যুইলে জগ € ই উপ হইবে। অত- 
এবক:খ:, খ:স। অতএব যেং রাশির মধ্যে ইত্যাদি 
ইহাই প্লে উপপাদা। ৃ 
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কষেত্রতন্ব! ৫5 
তৃতীয় এবং চতুর্থের মোগে চতুর্থ সম্বন্ষেও সেই নিষ্পত্তি , 
হইবে। 8 ২ 

ধদিক :খ:ংথ:খ তবে সংযোগ দ্বারাক + খ:খ:: 
গ+ঘ:ম। ঞ | 

ক + খ এবং খ রাশির অ (ক+খ) এবং ইখ ছুই অপবর্ত্য 
কল্পন। করিয়। প্রথমতঃ অ ই হইতে অধিক কল্পনা কর 
তাহাতে ক+ খ রাশি খ হইতে অধিক হওয়াতে অ 
(ক+খ) ০ ইখ। একারণে অ (গ+ঘ) -৮উত্ঘ অতএব 
অপ ই হইলে অ(ক+খ)রাঁশি ইখ হইতে অধিক এবৎ 
অ (খ + ঘ) রাশি ইখ হইতে অধিক হয়। তত্রপ অ- ই 
হইলে অ(ক+ খ) রাশিইখ হইতে এবং অ(গ+ঘ) 
রাশি ইঘ হইতে অধিক হয়। 

অপিচ অ € ই অর্ধাৎ ই: অ কল্লন! কর তাহাতে 
অ (ক+খ)রাশি ইত্রহইতে অধিক অথবা শ্যুন অথবা তন্তু 
হইবে । প্রথমতঃ অ (ক + ধ) রাশি ইখ হইতে অধিক 
হউক তাহাতে অক + অখ -” ইখ। উভয়তঃ ইখ রাশির 
ম্যান জখ নিয়োগ করিলে অক ৮৮ ইখ 7 অখ অর্থাৎ অক 
2৮৮ (ই-অ ) খ। অখিকন্ত যদি অক -৮ (অ--ই)খ তবে 
অগ্র০ (ই-অ)ঘ কেননা ক: খ::গ:ম্ব। অপর 
(ইজ) ০ ইত্ঘ-.অঘ (81৬) অতএব অগ্ন 2 ইন্ষ-- 
অন্য এবং উভ্য়তঃ অদ্থ যোগে অগ + অদ্ব 2 ইত অর্থযুৎ 
(৫১) অ (গ+ ঘ)-৮ ইত অতএব অ(ক:+ খা 
ইখ হইলে অ(গ+ঘ)-ইস্বহয়। 

তজ্জপ যদি অ(ক +-*.)-- ইত তবে জ (গ+ ্)- ইঘ 
উপপক্গ হইবে এবং যদি (ক + খ) € ইখ হয় তবে 
অ(গ+ এ ইন উপপন্জ হইবে অতএব (৫1 € লং) 
ক+খ: খভগ +থ;ঘ। আঅতঞষ যেং রাশির মধ্যে 


তা ০০৪ 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৫১] 


১৯ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্ধা | 

। কোন সমুদয় রাশির যদি অন্য কোন সমুদয় রাশি সন্ব- 
স্বীয় নিষ্পত্তি প্রথম হইতে বিযুক্ত কোঁন রাশির দ্বিতীয় 
হইতে বিযুক্ত কোন রাশি সন্বন্গীয় নিষ্পত্তি তুল্য হয় তবে 
সমুদয়ের পরস্পর নিষ্পত্তির ন্যায় অবশিষ্টেরও নিষ্াত্তি হই- 
বক। 

যদিক ; খঃং :গ: স্ব এবং যদি গক হইতেন্যুন হয় তবে 
কথ: খিক কাখ। সি 


ক:খ::গ: ঘএকারণ (61১৬) বিনিময়, লিষ্পতিতে 
কঃগ.ংখ:ঘ স্সুতরাং অন্তর নিষ্পত্তিতে (৫1 ১৭)ক-- 
থঃগঃংখ-ছ £ঘ পুনশ্চ বিনিময় নিষ্পত্তিতে ক--গ : 
খ--ব্ষঃগ:ঘ পরস্তক:খ :; প:ঃ ঘি একারণ (৫1১১) 
ক-গ :খছঘ ::ক:খ। অতএব কোন সনদ রাশির 
ইত্যাদি । ইহাই এস্থঙ্দে উপপাদ্য । 

অনুমান ক-গ: খত: গে ঘ। 


ঘ প্রতিজ্ঞ । উপপাদ্য ৷ 


চারি রাশি অন্্রপাতীয় হইলে তাহার! পরিবর্তনেও অস্ধ- 

পাতীয় হইবে অর্থাৎ প্রথম রাশির দ্বিতীয় বিবার. 
শিট সন্ধে যে নিষ্পত্তি ভৃতীয়ের চতুর্থ বিক্ষোগাব শিফটের ও 
সেই নিষ্পত্তি হুইবে। 


দিক খর: খ তবে পরিবর্তনে ক: কথ: 
গঃগ-খ। 


কেননা ক: খ: . গং থ একায়ণ (৫.।১৭) অন্তর নিষ্পত্তিতে 
কথ £ খল গছ; খ এবং বিলোম নিল্পৃত্তিতে (৫1ক) খ :. 
ক--খ :: ঘ.: গে অসার হো মিল্পতিতে (৩1১৮) ক : 


কথ: গাথা, সুতজাং ৃ ইতাদি। ইহছি 
এস্থলে উপপাদ্য । : :.. উিয়াশং 
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ক্ষেত । [৫ 


করান, ক-+খ: ণ : খত উপ 
হইবে। 


পা পাপা 


২* প্রতিজ্ঞা । 
গরথম পক্তিতে তিন রাশি এবং দ্বিতীয় শক্তিতে অপর ভিন . 
রাশি কল্পিত হইলে যদি ক্রষশ ছুই২ রাশির নিষ্পত্তি পরি- 
মাণ সমান হয় তবে প্রথম রাশি ভূতীয়ের অধিক হইলে চতুর্থ. 
€1শিও ষষ্টের অধিক হইবে তথ মদান হইলে সমান এবং 
দন হইলে স্থান হইবে। 
যদিকখগ তিনরাশি এবং ঘও চ অপর তিন রাশি 
কল্পিত হয় এবং যদি ক: খ::ঘ: ও] ক যান! 


ক: কখ গ 
ভখাখ £গ 2: চহয় তবেক ০লগ ঘ ও চ 


কাস পাপ 





হইছে সস বন্দনা হইরেহ চলার ক'এগ 
হইলে ঘ এ চ হইবে |, 

প্রথমত$ কত গ কল্পনা কর ভাহাতে (81৮) ক খত 
এ:খকিস্তক :খ::ঘ্ব: উনুভরাং (৫1১৩) ঘ: উপ 
গং খঅপরখ:.গ ::ভ: চ বং বিলোম নিষ্পত্তিতে(৫1ক) 
গঃখ: : চ::৩ 1. অপর পুর্বে সপপ্রমাণ ধাছইয়াছে যে ঘ:ও 
সখ; খজ্জতএব (1১৩) ঘ: ঙ্চঃ উ করাং ঘ 
চ(৫1১০)।, রা 

অপিচ ক ০ থ কল্পনা কর ভাহতে ক : ১: গ 
খ (৫) কিন্যক :খ:; ঘ্ভকতগ : খ::ঘ : 
ও অধিক গন; মা উ-অতএষ ..€ : ৮: 
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কেত্রতন্ব। ৫৩. 


হইলে ঘ € হইবে | অতএব যদি প্রথম পংক্তিতে ইতযাদি। 
ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। | 


২১ প্রতিজ্ঞা । ডপপাদা। ৃ 
যঙ্গি প্রথমতঃ তিন রাশি এবং দ্বিতীয়তঃ অপরুতিন রাশি 
কল্পিত হইলে বিপরীত সুখে ছইং রাশির সমান নিষ্পন্তি হয়: 
তবে প্রথম রাশি দ্বিভীয়ের অধিক হইলে চতুর্থ রাশিও বষ্টের 
অধিক ছইবে তথ] সমান হইলে সমান এবং চ্যান হইলে 
শুন হইবে। ্‌ 
যদি ক খ গ তিনরাশিএবং ঘ্ঘ ও চঅপরতিনরাশি 
কল্লিত হম এবং যি ক: খ::উ:চএবংখ: গম 
উ হয় তবে ক০ হইলে ঘ-চ এবং কম্পগহইলে 
ঘজ»্ চতথ!ক € গছইলে ঘ€চহইবে। 
প্রথমতঃ ক ০ গ কক্পনা কর তাহাতে! ঘ ও চ 


ক: থ ০ গর খ (6৮) কিন্তুক: থ: টা চ ভঞব 
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উঠ ঘ (৫15৩) একার ব্য 2 চ (৫1১). 
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৫) কিন্তু ক: খ:;উ:চ অতঞব গ.খ::উ 
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ক্ষেত । 
ৃ ২২ প্রতিজ্ঞা উপপাদ্য। * 
প্রথমতঃ কতিপয় রাশি এবং দ্বিতীয়তঃ তৎসংখ্যক অপর 
কতিপয় রাশি থাকিলে ঘদি ক্রমশঃ ছুইৎ রাশির মধ্যে 
সমান নিষ্পত্তি হয় তবে এরথম শ্রেণীস্থ আদ, রাশির অন্তিম 
সমন্ধে যে নিষ্পত্তি দ্বিভীয় শ্রেণীন্ত আদ্য রাশির অন্তিম 
গম্ন্ধও সেই নিষ্পত্তি হইবে *। 
যর্দিকখণ তিনরাশি এবংঘ উ ৮ অপর তিন রাশির মধ্যে 
ক্রমশঃ ছই২ করিয়া লইলে সমান নিষ্পত্তি হয় অর্থ।ৎ ষর্দিক: 
খে :ঙ এবং খ গড চতবেকং গত ঘট চ। 
ক এবং ঘ রাশির অক অথ ছুই সম অপবর্ত্য কল্পনা কর 
এবংখও উ রাশির ইথ ও ইও ছুই নম অপ 
বর্তঃ তথ, গ ও চর(শির উপ উচ ছুই দন রি রে সর 
অপবস্তায কল্পনা! কর।ক : খ::ঘ.:ঙ অক ইথউগ 
একারণ অক : ইখ ;: অব; ইউ (৫13) অয ইউ ভচ. 
তদ্ধপ ইখ : উন :; ইড ; উচ। অতএব (৫1২০)তক, 
রাশি উগ রাশির ছু/না তিক্ত অথব। সম।ন হইলে অঘ রাশি 
উচ রূশিরও শু,ন1তিরিক্ত অথব। সমান হইবে কিন্ত অক 
অন্য ক এবং রাশির সম অপবর্ত্য এবং উপ টি গন এবং 
চ রাশির নম অপবত্তয সুতরাং (8৫1 ৫সং) ক: গ :: ম্ব:ট। 
অপিচ ছুই শ্রেপীস্থ চারিং রাশি কল্পিত হউক সি 
করিয়া গ্রহণ করিলে পরম্পর জরমশঃ সমান নিষ্পত্তি হয়। 
যথা কং খু: চ এবং খুগচ ক খগ 
ছওুগন্ছ ছু: তাহাতে ক. গু: ডু চ ছু. না 
। ও :জ উপপঞ্গ হইবে। ,. 7. 


হাতা « মামাত” এই শব্দে উক্ত হইয়া 
|] 
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এ রনী হি সা 


ক্ষেততত্ব। ৫ 

কেননা কখগ এবং ৬ চছছুই' শ্রেণীস্থ তিন২ রাশির মধ্যে 

, ছইং গ্রহণ করিলে সমান নিষ্পত্তি হয় একারণ পুর্কোজ্ত গ্রুক 
'রণাস্থসারে ক: গ :: উড: ছ এবং 5 হও- 
যাতে এ প্রকরণান্থসারে ক: ঘ ও: জ। এবং রাশির 
হখ্যা যত হউক উপপত্তি এঁন্নপ হউবে । অতএব যদ প্রথ- 
মত: ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। 


২৩ প্রতিজ্ঞা। উপপাদ্য । 
যদি সমান সংখাক কতিপয় রাশি ছুই শ্রেণীস্থ হইলে বিপ- 
রীত ক্রমে দুই করিয়! লইলে পরস্পর ধান নিষ্পত্তি হয় 
তবে প্রথম শ্রেণীস্থ আদ্য রাশির অন্তিম সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
ছিতীয় শ্রেণীস্থ আদা রাশির অন্তিম মন্বন্থেও সেই নিষ্পত্তি 
হইবে*। 
প্রথমতঃ কখ এবং ঘ উ চ ছুই শ্রেণীস্থ তিন২ রাশি 
কল্পিত হউক যাহাদের বিপরীত ক্রমে ছুইং ধস 
করিয়। লইলে পরস্পর সমান নিষ্পত্ত হয় ঘ ও চ 
অর্থাৎ ক : থ:: ও :চএবংথ : অক অখইগ 
গঃঃঘ :ও তাহাতে ক : গা অথথ ই ইচ 
ঘ : চ উপপন্ন হইবে 
কখ রাশির অক অখ অখ মম অপবর্ত্য কল্পন। কর এবং 
 গ্রঙ চর্লাশির ইগ ইউ ইচ সম অপবর্ত্য কল্পনা কর। 
৮ ; চাএবং ক ; খ:: অক : অথ (৫1১৫) 
তথা ৬: চ : ইত :ইচ একারণ অন্ধ :অখ : : ই : :ইচ 
(৫1১১)পুনস্ট খ £গ 7 ছু: ভংএকারণ অথ : ই : অথ: 
ইত ৫18) এবং সন্পূৃতি উদ্ণপক্গ হইয়াছে অক: অখ [ই 
* এই প্রতি € দুদ রানরজ ' এই শে 
উক্ত হইয়া গাকে। :: :. : 
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ক্ষেতরতন্ত ৷ | ৮৫৬ 


ইচ অতএব অক 2০৮ ইগ হইলে অথ ০ ইচ হইবে (৫1২১) 
এবং অক» ইগ হইলে অদ্ঘ- ইচ তথা অক € ইগ হইলে 
অন্ধ € ইচ হুইবে অপর অক অথ ক এবং ঘরাঁশির সম 
'পবর্ত্য এবং ইগ ইচ গ এবং চরাশির সম অপবর্ত্য অতএব 
ক:গ::ঘ: চ(৫1৫সং)। 

অপিচ ক গ্ এবং ও চ ছজ ছুই শ্রেণীস্থ চারিং রাশি 
কল্পিত হউক যাহারদের বিপরীত ক্রমে ছুইং করিয়া লইজে 
৪ নিষ্পত্তি হয়। যথা ক:খ::ছ:জ।খ: 

হচছ। গু ঘি ডহচ। তাহাতে | ক খগন্ঘ 

বত চিতা চ ছ জ 
ক খগখএবং চছ জুই শ্রেণীস্থ তিন১ রাশির মধ্যে বিপরীত 
ক্রমে দুই করিয়! লইলে সমান নিষ্পত্তি হয় একারণ প্রথম 
প্রকরণামুসারে ক :গ ;: চ :জঅধিকন্ধগ :ঘ::উ:চ 
অতএব পুনশ্চ প্রথম প্রকরণান্থসারে ক :ঘ::ড:জ। 
এবং রাশির সংখ্যা তত হউক উপপত্তি এ বূপ হইবে 


২৪ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 
প্রথস রাশির যদ্দি দ্বিতীয় সন্বন্থীয় নিষ্পত্তি তৃতীয়ের চতুর্থ 
সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি তুলা হয় এবং পঞ্চমের নি ১১ 
নিষ্পত্তি যদি বষ্ঠের চতুর্থ সন্বস্ীয় নিষ্পত্তি তুলা হয় তবে 
প্রথম এবং পঞ্চমের একত্র যোগে দ্বিভীয়ের নহন্ধে যে নিষ্পত্তি 
না এবং ষষ্টের যোগে চতুর সন্বকোও সেই নিষ্পত্তি 


যদিক: খ::গ্র: খ্খ এবং ও: খা: £চ: ঘ কল্পিত 
ক খ; গে কচা 

: ৮: ঘাতঞব বিজ নিষ্পত্তিতে খ ; ও ::খ: 
টি খ :: ঈগ কি হইয়াছে অতএব সাঙানাতঃ 
(ধ২)ক; ডগ: এবং যোগ নিষ্পতিতে (৫1১৮) 


ঠা 0 আ০ পর 
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ক্ষেত্রউদ্ব। : নত পপ 
ক+উ:ও :: গ+ চঃচা। পুনশ্চ : খ:: চ: ঘকল্লিত “ 
হইয়াছে অতএব সামানাতঃ ক'উখ গে কচ:ঘ, 
অতএব প্রথম রাশির ইতা।দি ইহাই এন্থলে উপপাদ্য [ 


উ প্রতিজ্ঞা ৷ উপপাদ্য । টি 


. চারি অস্থপাভীয় রাশির প্রথমোক্ত ছুই রাশির পরস্পর . 
গে.গ বিয়োগ করিলে সমুদয়ের অবশিষ্ট সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি... 
অপর ছুই রাশির এরূপ যোগ বিয়োগ করিলে সমুদয়ের '. 
অবশিষ্ট সম্বপ্ধেও সেই নিষ্পন্তি হইবে। 

ক: খ:;শ: ঘকল্পন।কর তাহাতে যদি ক খহয় : 
তবেক+ খ: ক-খ:থ+ঘ: গঘঅখবক €খ 
হইলেক + খ: খ-ক :: গন ঘ: ঘ--গ। টি 

কেনন1 যদি ক-খ তবে ক: খ::গ: খএকারণ ' 
(81১৭) অন্তর নিষ্পত্তিতে ক--খ ; খ :: গে ; ঘ কু" 
রাং বিলোম নিষ্পত্তিতে ৫1ক) খ : ক--খ :: খ: গছ 
অধিকন্ধ যোগ নিষ্পত্তি (8১৮)ক + খ খে: গে 
খঘ্ব:ঘঅতএব সাদানাতঃ (৫1২২) ক + খ :ক--খ :: গ+ 
ঘ: গ-খ। এবং ক € খ হইলে তদ্রুপ ক + খ : খ--ক: 
গ+ ঘ: -গউপপক্গ হইইবে। অতএব চারি অস্ুপাতীয় 
ত্যাদি। ইছাই এস্থজে উপপাদ্য। 
রে সং. চপ্রতিজা। উপপাদ্য। 

ানইটপকে বে বং নিশপতি হয় তাহাঁও 
রি পযঞ্পর সমান। : 

ক এবং ধ ও খ এবং খ লী নি্পতির ঘোখে ক এবং 
গ সন্বষীয় নিষ্পত্তি উৎপন্গ;হইতেছে এবং খ্বএবং ওও ও. 
এবং সী নিস্পত্তি যোগে এবং চল্ীয় নিঙ্পভি 

উপ হইডেছে বাদি ক রাশির সী এবং খ রাপির গ 


5 টোন হরর, 
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ক্ষেত্রতত্ত্ব! ৫৮ 


সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি ক্রমশঃ ঘ রাশির ও সপ্বন্ষীর এবং ও রাশির ' 
চ সন্মস্কীয় নিষ্পত্তির সান হয় তর্বেক : গং: চ। 

কেমন] প্রথমত? বর্দি ক রাশির খ সভগ্ীয় ক খ গ 
নিজ্তি ঘ রাশির ও সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি তুল্য ঘ ঙ 5 
হয় এবং খ রাশির গসন্প্পীয় নিষ্পন্তি ও রাশিত্রচ পঙ্বন্বীয় 
নিঙ্পন্তির তুল্য হয় তবে সামানাতঃ (৫1২২) ক :গ 2: 
শব. চ | 
দিতীয়তঃ যদি ক রাশির খসন্বন্বীয় নিষ্পত্তি উ রাশির 
সম্বন্থীয় নিষ্পত্তির তুলা হয় এদং খ রাশির গ সম্বন্ধীয় 
নিস্পন্তি'ন্য রাশির ও সম্বন্ধীয় নিষ্পব্বির সমান হয় তৰে 
(৫1২৩) বিপরীত ক্রমে সাধান্যতঃ ক: থক চ1 অপর 
যত নিষ্পত্তি হউক উপপন্তি এ জপ হইবে। অচএৰ সমান২ 
নিষ্পন্তি ইতঠাদি | ইহাই এস্কলে উপপাদ্য । 


পঞ্চমোধ্যায়ঃ সমাপ্ুঃ 
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৬ অধ্যায়! 


মন্দা! টা 
১ ক্েখ সরল বৈখিক ক্ষেত্রের কেণ ধকল ক্রমশঃ সমান 
এবৎ সমান কোণ সং- 
'লগ্প বাছ পরস্পর অস্থ- 
পাতীক্ধ সে সকল ক্ষেত্র- 
কে সদৃশ কহ! যায়। 


২ ছুই ক্ষেতের মধো প্রথমের এক বাছ দ্বিতীয়ের এক 
খাহ্ছর সহ্থিভ যে নিষ্পত্তি যুক্ত হয় দ্বিতীয়ের অপর বা গ্রথ:: 
মের অপর্ বাছুর সহিত ঘদি সেই নিষ্পত্তি যুক্ত হয় তধ্ধে 
প্রথমের ছুই বাহুকে দ্বিতীয়ের ছুই বছর সাহত ই 
অস্থুপাতীয়” কছা যায়। 
কান সংল রেখার সম্রদায়াংশ যথ! বৃহতর খণ্ডের 
সম্বন্ধে, বৃহত্তর খণ্ড তথ! লঘঘৃতরের সম্বন্ধে কর্সিত হইলে এ 
ম্রল রেখাকে অস্ত্য. এবং মধ্য অহপাীয় স্কাগে রি 
কছা যাক । ৰ 

৪ কোন এক্ষবের শৃঙ্গ: হইত 
পর্যন্ত লন্বগাঁড করিলে সেই কাক্ধকে 
ক্ষেতের উ্াতি কহা খার। : 
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ক্ষেত্রতনব। ৬1৬০. 


১প্রতিজ্ঞ।। উপপাদ্য । রা 
বিতুঙ্গ এবং সমানাস্তরাঙল কষেযৌস্রতি রেখা এক হইলে 
তাহারদের তৃমির পরিমাণে পরম্পূর অনুপাত হয়।-. 


কখগ কস বিভূক্ষ এবং গন খচ লমানান্তরাল ক্ষেত্র সমান: 
উন্নত অর্থাৎ কচি হইতে খঘ সীর্ঘা লন্মপা করিলে সেই; 
লঙ্ধ তাহারদের স 
মান্য উন্নতি হ্- 
ইবে । অতএব খগ. 


৬১ 


দিব 
বিভুজের এবং গস 
সমানান্তরাল ক্ষেত্র গড নমানান্তরাল ক্ষেত্রের হত মেই 
নিষ্পত্তি যুক্ত । 

খখ রেখাকে উভয় পার্জ এবং ২ পর্য্্ত বৃদ্ধি কর এবং 
খগ ভূমির সমান খছ হজ-রেখ। ছেদ কর তখা গথ ভূমির 
সমান ঘট টঠ রেখ! ছোদ ধর এবং কছ কত কট কঠ সংযুক্ত 
কর। অপর গখখছ ছজ পরস্পর" সমান হওয়াডে কখগ কছখ 
কজছ ত্রিতুক্ষ সফল পরস্পয় সমান (১৩৮) অতএব জগ, 
রেখা যংপরিদাপে খগ রেখার অপবর্তর্য কা ) সেই 
পরিমাণে কখগ বিভুজের .পৰত 
যৎপরিমাণে গম রেখার অঙর্ধর্তায ক ৮ সু রা 
মা্গ কথ, বিতৃজের অপরত্ত্য। অ জগ গ্ 
ভঙ্ির লমাম. হইলে কজগ রিতুজও কগট ব্রিভুজের সমান 
হইবে (1৩৮) এবং ই. জগ গঠ সুমির: অধিক হইলে কজগ 












কর. অধিকূ রহ ফে.তথা তুমি ছুটন: হই, 
ব।- ঠা. খখুই ভুমি এবং কখগ 
চারি রাশির মহ এর এবং ভতীয়ের 
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ক্ষেত্রতত্ব। রঃ ১. 

(অর্থাৎ খখ ভূমি এবহ কখণ ভ্রিতুজের) জগ এবং কজগ নম. 
অপবর্ত্য এবং দ্বিতীয় ও চতুর্ঘের অর্থাৎ গথ তৃমির ও কন, 
তিতুজের গঠ এবং কগঠ সম অপবর্তা কল্পিত হইয়াছে এবৎ : 
এমত উপপক্ন হইয়াছে যে জগ্র ভূমি গঠ তূমির অধিক ছইলে 
কজগ, ব্রিতুজ কগই ত্রিভুজের অধিক হইবে ও জগ গঠ দমান 
হইলে কজগ কগঠ সমান হইবে তথ! ভমি নুযুন হইলে ঘিতূ- 
জও মুন হইবে অতএব (৫1৫ সং) খগ ভূমি গঘ ভূমির 
সম্বন্ধে যে নিষ্প্ি টি ত্রিভুজও কগঘ ত্রিভুজের সম্বন্ধে. 
সেই নিষ্পত্তি বিশি 

অপিচ গণ্ড রিতা ক্ষেত্র কখগ ভ্রিহুজের দ্বিুণ 
এবং গচ সমানান্তরাপ ক্ষেত্র কগঘ ত্রিভুজের দশ ( 98১). 
এবং কতিপয় রাশির সম অপবর্ত্যের পরস্পর সম্বন্ধে যে 
নিষ্পত্তি রাশিদিশের পরম্পর নঘন্ধে সেই নিষ্পত্তি (৫1১৫) 
অতএব ক্খগ ত্রিভুজ কগঘ ত্রিতুজের সন্বপ্ধে যে নিষ্পত্তি 
বিশিষ্ট গঙ সমানান্তরাল ক্ষেত্র গচ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের 
সম্বন্ধেও সেঁই নিষ্পত্তি বিশিষ্ট। অপর পুরে উপপন্ন 
হইয়াছে যে খগ ভূমি গথঘ ভূমির সঙ্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
ধারণ 'করে, কখখ ত্রিভুজও কগঘ ত্রিভুজের সম্বন্ধে সেই 
নিষ্পত্তি ধারণ করে এবং কখগ ত্রিতৃজ কখথ ত্রিভুজের 
সন্ধে যে নিষ্পত্তি বিশিষ্ট গড সমানান্তরাল ক্ষেত্র গচ সমা- 
নাস্তরাল ক্ষেতের সন্ধে: সেই নিষ্পত্তি যুক্ত অতএব (৫1১১) 
খগ তৃষি গথ তৃমির, সব্ধে ঘে নিষ্পন্তি ধারণ করে গও লঘ।- 
নাস্তরাল ক্ষেত্রওয়াচ সমানান্বরীজ ক্ষেত্রের সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি 
ধারণ করে। অতএব হত ইত্যাদি 1 ইহাই এম্থলে উপ- 
পাদয। ্ 

১ ইাতে ব্য হো যৌথ হইতেছে যে ত্রিভুজ 
এরং সমানাবরাল ক্ষেতের ফান, হইলে ভাহারদের 
ভূমির পরিগাণে প্রস্থ অস্থুপাত হু: 


62. ১১১১ 
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ক্ষেত্রতন্ব। কহ 

ত্রিভুজ এবং সমীনান্তরাল ক্ষেত এমত করিস! স্থাপন. কর্‌, 
যে ভাহারদের ভূমি এক সরল রেখায় থাকে এবং ভিতুজের, 
শৃঙ্গ হইতে তৃমির উপর ম্পাত কর তাহাতে শৃ্জ. 
সংযোজক রেখা ভূমির সমানান্তরীল হইবে (১/৩৩) কেন]: 
লম্ব রেখা সকলি সমান ও সগানান্তরীল | পরে পুর্বাৰথ: 
অস্কপাত করিলে উপপত্তিও ভাদৃশী হইবে। ! 


২ প্রতিজ্ঞ।। উপপাদ্য । 
ত্রিভুজের এক বাহুর সমানান্তরাল ভাবে সরল রেখ! 
নিষ্কাস্য করিলে তাছ। ত্রিভুজের মধ্যে অন্য ছুই বাকে 
অধ ত্রিতুজের হাছছিরে , বন্ধিতি, ছুই বাছকে অন্গপাতীয়, 
রূপে ছেদ করিবে, এবং ছই বাছ ভিত্ুকপের মখো অথরা. 
বাহিরে অস্থপাতীয় দ্ূপে ছিঙ্স হইলে ছেদ চিত সংযৌজক 
রেখ। অবশিষ্ট বাছর সমানান্তরাল হইবে । 
কখগ রিভুজের খগ বাছুর সমানান্তরাল তাবে ঘও রেখ! 
কল্পিত হউক খঘ রেখার ঘক লঙ্িত যৎপরিমাঁণে নিষ্পত্তি 
গঙড রেখার ওক সহিত সেই পরিমাণে নিষ্পত্তি হইবে। 





খঙ গধ সংযুক্ত কর রতএব খন এবং গও হই তিহুক্ 
'ঘওড এক মিঃ ঞ্রবং খখ ও মরধানাত্রাল রেখার 
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_ ক্ষেত্রতত্ত্। ৯৩, 
মধ্যস্থ হওয়াতে তাহারা পরস্পর সমান (9৩৭) অধিকন্তু. 
কও অন্য এক ত্রিতুজ এবং সমানং রাশির সামান্য রাশির .. 
সম্বন্ধে সমান নিষ্পত্তি হয় (৫1৭) অতএব.যত্পরিমাণে খদ্ষগ্' 
বিভূজের কঘঙ সহিত নিষ্পত্তি গঘও ত্রিভুজের কঘণও সহিত . 
সেই পরিমাণে নিষ্পত্তি হইবে কিন্ত খঘও ত্রিতুজের কঘঙ 
সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি খঘ রেখার ঘক রেখার সম্বন্ধে সেই: 
নিষ্পত্তি (৬1১) কেননা এ ছই ত্রিভুজের উন্নতি রেখ! এক 
অর্থাৎ ও বিশ্টু হইতে কখ রেখার লস্ব, একারণ ভাহারদের 
ভুমি পরিমাণে পরস্পর অন্কুপাত। তদ্রপ যৎপরিমাণে গড : 
ত্রিতৃক্কের কঘঙ সহিত নিষ্পত্তি গঙ রেখার সেই পরিমাণে 
ওক সহিত নিষ্পত্তি অতএব (৬1১১) খঘ রেখার ঘক সহিত 
থে নিষ্পত্তি পরিমাণ গড রেখার ক সহিত দই নিষ্পত্তি 
পরিমাণ । , ্‌ 

দ্বিতীয় তঃ কখগ ত্রিভুজের কথ কগ বাহ ভ্রিতুজের মধো: 
থাকিয়া, অথবা! বাহিরে বন্ধিত হইয়া ঘ এবং ও বিন্দুতে 
অস্থপাতীয় রূপ্গে ছিঙ্ন হউক অর্থাৎ খত্ব রেখার ঘক সন্ধে 
যে নিষ্পত্তি পরিমাঁথ গঙও রেখার ওক সম্বন্ধে সেই দিম্পস্তি 
পরিমাণ হউক ভাহীতে ঘঙ খগ সমানান্তরাল উপগন্গ 
হইবে। 

গুর্বাবৎ অন্বপাতি,কল্পন। কর। অপর খন্ব খক স্বদ্ধে যে 
অনুপাত খ্ড ওক লন্বন্ধেও সেই অঙ্কপাত এবং খঘ ক সম্বন্ধে 
যে অস্থপাঁত খওঘ রক তিতুজ সয়ন্ধেও দেই অন্থপাত 
(৬1১) তথ! গড গুক সবন্ধে যে অন্ভুপাতি গত ক সন্বদ্ধেও 
সেই অস্থুপাড অতএব খই খওক বিতুজ সম্বন্ধে যে অন্ু- 
পাত গদ্থড ঘঙ্ক নধন্ধেও সেই অক্কপাঁত অর্থাৎ ঘঙক ত্রিভৃজ 
সম্বন্ধে খডঘ খন্ড ছই ত্রিতৃঙ্গের, নিষ্পত্তি সমান স্থতরাং 
(৫1৯) খর্তঘ জিভুজ গথ্ত জের সমান। অধিকস্ত শেযোক্ত 
ছই বিজ. ঘত্ত এক ভুমির উপরিচ্থ জাছে এবং সমানং 
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ক্ষেততত্ব। ॥.. ৬৪ 


ব্রিভূজ এক ভূমির উপর হইলে একই ননানাবয়ানের সধ্যে 
থাকে (১1৩৯) একারণ ও খগ সমানান্তরাল। অতএব ত্রিভূ- 
জের এক বাহুর ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। 


৩ প্রতিজ্ঞ! | উপপাদা। 

ত্রিভুজের শুক্ষস্থ কোণ যদি কোন সরল রেখা দ্বারা দিখণ্ড 
হয় এবং সেই সরল রেখ। যদি ভূমিকে ছিন্স করে তবে ত্রিততু- 
জের অন্য ছুই বাহুর পরস্পর স্হদ্ধে যে নিষ্পত্তি ভূমির ছুই 
খণ্ডের পরস্পর মম্বন্ধেও সেই নিষ্পত্তি হইবে, এব অন্য ছুই 
বাহুর পরস্পর সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি ভূমির ছুই খণ্ডের পরষ্পর 
সম্বন্ধে যদি সেই নিষ্পত্তি হয় তবে ভূমির ছেদ চিহ্ন হইতে 
ভ্িভূজ শৃঙ্গ পর্য্যন্ত সরল রেখা টানিলে সেই রেখা শৃক্থ 
কোণকে দ্বিখ করিবে । | 

কখগ ভিতুজের শক্ষস্থ খকগ কোণ কঘ সরলরেখ। দ্বারা ছ্ই 
সমান ভাগে বিভক্ত হউক। খঘ রেখার বগ সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
খক রেখার কগ সম্বন্ধে সেই নিষ্পন্তি। 

গ বিন্দু দিয়া গ্রঙ রেখ! ঘক রেখার সমানাস্তরাপ করিয়! 
টান (১৩১) এবং খক রেখ! বর্ধিত হইয়। উ বিদ্দ,তে গড 
রেখায় সংলগু হউক । কঘ ডগ সমন্ান্তরাল রেখার উপর কগ 
রেখার সস্পাত হইয়াছে 
এক।রণ কগও কোণ অপর 
পাশ্বস্থ গকঘ কোণের 
সমান (১/২৯)।. অধিকন্ধ্‌_ 
গকত্ষ ঘকখ কোণ সমান" 

ক্ষলিত হইয়াছে. সুতরাং, 
ঘকখ কোণ ক কোথ 
সমান 1 অপর ব শখ. ধ 


বষানান্তরাল সরল রেখার উপর খকও, বয়ন নি সম্পাত 
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| ক্ষেত্রতত্ব। 

হইয়াছে তন্নিদি খকখ বহিস্থ কোণ কঙগ অন্তরস্থ ষন্ুঙ্গ+ 
বর্তি কোণ্র সমান পরস্ত কগণ্ড কোণ খকখ সমান উপগর্গ | 
হইয়াছে অতএব কগঙ এবং কঙগ পরস্পর সমান সুভরাঁৎ 
কঙ কগ ছুই বাহুও মান (১/৬)। অপর কঘ সরল রেখা! খগগঙ 
ত্রিভুজের গঙ বাছর সমানান্তরাল হওয়াতে খক কও সম্বক্ধে 
যেনিষ্পত্তি বিশিষ্ট খন্য খগ সম্বন্ষেও সেই নিষ্পত্তি যুক্ত 
হইবে (৬1২) এবং কঙ কগ সমান হওয়াতে খক রেখার কখ 
সহিত যে নিষ্পত্তি খধ রেখার ঘগগ সহিতও সেই নিষ্পত্তি 
18.৭) উপপন্ন। হইল। রঃ 

অপিচ খক রেখার কগ সহিত যে নিষ্পত্তি খঘ রেখার ্গ 
সহিত সেই নিষ্পত্তি কল্পিত হউক তাহাতে ক্ষ সংযুক্ত 
করিগে তদ্ৰার! খকখ কোণ দ্বিখগ্ডিত উপপক্স হইবে। 

পুর্বাবং অঙ্কপাত কর। অতএব খক রেখার কগ সহিত ষে 
নিষ্পত্তি খঘ রেখার ঘঙ্গ সহিত সেই নিষ্পত্তি এবং কর উগ 
সমানান্তরাল প্রযুক্ত (৬1২) খক রেখার কঙ সহিত যে.নিক্প্তি 
খখঘ রেখার খখ সহিত সেই নিষ্পত্তি একারণ (৫1১১) খক 
রেখার কগ সহিত যে নিষ্পত্তি খক রেখার কউ সহিতও সেই 
নিষ্পত্তি উপপক্গ হইল সুতরাং কগ কও পরস্পর সমান (৫1৯) 
তশ্সিলিত কগঙ এবং কঙগ কোণও পরস্পর সমান (1৫) অধি- 
কন্ত কথ উগ সগানান্রাল প্রযুত্ত খকছ ন্ রি কঙগ 
অন্তরস্থ সঙ্মুখবর্তি কোথের 
সমান এবং. গণ. কোখ 
অপর পান্থ শ্বকঘ 
সমন (১২৯) অভ্ভঞধ . 
খকছ কোণ.মষকগ সমান . 
স্থতরাং খধশা. কোণ কথ 
সরল রেখার. দ্বারা. ্্ই রি 
সমান তাঁগে বিভব. নও : 
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মণ হইল । অতএব ভূ ভু'জের শৃঙ্গস্থ কোণ ইত্যাদি। ইহাই 4 
এন্থলে উপপাদ্য । ঃ 


ক প্রতিজ্ঞ। উপপাদ্য ৷. 

বিহুদজের বহিস্থ কোণ যদি কোন সরল রেখ! দ্বার| দ্বিখ-. 
গিত হয় এবং সেই পরল রেখ! যদি বদ্ধিতি তূমিকে ছিঙ্গ। 
করে তবে অন্য ছুই বাছর পরস্পর সন্বদ্ধে যে নিঙ্পত্তি: 
দ্িখগ্ডকারিণী সরল রেখা এবং ভুম্যগ্রের মধ্যস্থিত"+সুই 
সরগ রেখার পরস্পর সধন্বে “দই নিষ্পত্তি হইবে! তথা 
বন্ধিত ভূমি কোন স্থলে ছিন্ন হইলে ছেদ চিহ্ন এবং তৃমঃগ্রের 
ষধ্স্থিত ছুউ সরল রেখার পরম্পর সম্বন্ধে যে নি 
অনা ছুই বাছুর পরস্পর সমন্ধে যদি সেই নিষ্পত্তি হয় উবে 
ছেদ চি হইতে শৃঙ্গ পর্যাস্ত সরল রেখ নিষ্কাস্য টি ভক্বার। 
বহিস্থ কোণ দ্বিখাগডত হইবে। 


কখণ রিতুজের বাহিস্থ গক কোণ কঘ সরল রেখ! | দবা 
দ্রিখণ্ডিত রূপে কল্পিত হউক এবং ৰদ্ধিতি তৃষির স্ব চি কফ 
রেখার সম্পান্ত হউক ভাহাততে খক. যখ] কগ ০৮ খখ 
তথ। খনন উপপন্গ হইবে 1 


গবি দিয়া গচ সরল রেখা কঘ রেখার নগীনান্রাল 
করিয়া িক্কাসন কর (১৩১)1. ক্ষ চগ, বমানাস্তরাল 
রেখার উপর কণ রেখার সম্পাত হইতেছে: একারণ.. চগক 
কোণ অপর পার্খ্থি পঞ্চ কোগ সমান (১২৯), অধিকন্ধগ্ক 
কোপ ঘকও ৪কাঁণ বধান করিত হইয়াছে অতএব কগচ:. কোপ 
ঘকও সঙ্গান। অপর চখ কঘ নসানাস্ডরালের উপর চক রেখ! 
সম্পান্ত হইতেছে এনিসিত্ খকগ বহিস্থ কোণ কচগ অস্তরস্থ 
সনুখবর্তি কোণ সময় হইযে কিন্ত খকঙ কৌ কচ লঙ্গান 
না হইয়াছে আভঞব কগচ কচগ, ছুই কোণ পরস্পর 
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পুনশ্চ কথ রেখ! খগ্রচ ত্রিভুজের গচ বাছর সমানান্ত রী. 
একারণ (৬১) খ্য যখ। ৭ 
ঘগ সম্বন্ধে খক তথা ক 
সম্বন্ধো পর্ত কচক্ 
পমান অতএব খখ ষ্থ! 
শগ নম্বন্ধে খক তথ! কগ 
সম্বন্ধে উপপন্ন হইল। 


অপিচ খঘ ষধ। ঘগ সম্বন্ধে খক তথা কগ সম্বন্ধে. করি" 
হউক তাহাতে কঘ সংযুক্ত করিলে গকঘ কোণ ঘর সমান. 
উপগন্গ হইবে | 

পুর্্ববৎ উট কর। খখ যথা ঘগ সন্ধে খক তথা 
কগ সম্বন্ধে কল্পিত হইয়াছে এবং (৬1২) খখ যথা '্বগ সস্বান্ধে: 
খক তথা কচ সন্বন্ধে সপ্রমাণ হইডেছে অতএব ". 61১৯) 
খরু যথ। কণ্ণ সম্বন্ধে খক তথ] কচ সম্বদ্ধে উপপন্ হব 
সুতর।ং কগ রেখা কচ সমান (৫1৯) এবং কচগ্ধ কোণ, 
: কোণ, সান 0৫) অধিকম্ত কচগ কোণ বহিস্থ খকও 
এখং কগম্ কোণ অপর গাশ্স্থ গকঘ কোণ সমান অয 
গকঘ এবং ঘকও কোণ পরস্পর সমান উপপন্ন হইল 
অতএব অ্রিনভুজের বহিহ্ছ কো উহ ই রে 
উপপাদ্য । 7. রর 


রঃ 


৪ প্রতিজ্ঞ! ৷ উপপাদ্য । 
সমান কোনি জিতুজ একার্ঠো্র সমান২ কৌপের পার্থ 
বাছ গরম্পর জনুপাড়ীয়, এব ব্ধানধভোণের সনদুতন্থ বাহ 
পরস্পর ববঙ্গী় অর্থাৎ, ভাঙার 'নিম্পাতি সম্বন্ধে আগ্রবর্তি, 
“অখব। পন্চার্তি ঘইবে।  ' " 
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ক্ষেত্রতস্্। ৮ 
কখগ ঘণঙ ছুই সমান২ কোণ বিশিষ্ট তিতুজ কষ্পানা কর 
তাহার মধ কখগ কোঁণ ঘগও কোণের এবং কগখ কোণ ঘগুগ 
কোণের সনান আর খকণ কোণ স্থতরাৎ (1৬৯ ) গঘঙ কোণের 
সমনি  এন্থলে কখগ ঘগও ধিত,জের সমান২ কোণের পাশ্বস্থ 
নাছ অন্টপাতীয় এবং সমান» কোণের সন্মবর্তি- বাহু 
সবগী় হইবে। | 


ঘএছ খ্রিতুজ এদম্পৃকারে স্থাপিত কর যেন গঙ বাহু খগ 
বার অগ্রে সংলগ্ন হইয়া তাহার নিত ভ্রনশ এক সরল রেখ! 
২৪ অপর কখগ এব* কগখ ছুই কোণ একত্র যোগে ছুই 
সন কোণের ল্যান (51১৭ 9 শ্িধহ ঘঙগ কগথ কোণের 
সমান হওয়াতে কখগ ঘডগ ছুই কোণও একত্র ছুই 'সম 
াণের সন হইবে সুতরাং | 
এব ৩বই সরল ব্রেখাবদ্ধিত . 
তালে কোন স্থককিএকত সং বা 
সম ইবে (১১৯ অন্ন) 
» চিড়ে অহরিদের সম্পানড 
হউক! কখগ কোণ ঘগও চি 
(সন একারণ চখখ খবং ঘগ শ্ 
“৯ সমানাস্তর।ল (১২৮) এবং কখখ কে'ণ ঘ্ষঙউগ সমান 
এক'রণ কম ও চঙ পরস্পন্নসঙানান্তরাল সতরাং কগত্ঘচ সমা- 
শঙাল ক্ষেঘ এবং কগ চঘ তথা কচ গথ পরস্পর সমান 
১১৪) অপর কগ সরল রেখা চখও্ বিএজের চঙ বাহুর সমা- 
নস্টরাল একারণ খক ; কচ :; খগ : গল্ত (৬২) পরস্ত কচ এবং 
পরস্পর সমান,অতঞব (61৭) খক: গথ :: খগ: গঙ এবং 
পিন নিষ্পন্ধিতে (৫1১৬) খক :খিখ :: গ্থ : গজ পুনশ্চ 
দয খ পরস্পর সমান্তরাল, একারণ (৬/২) খগ্স : গণ :: 
১৭: ঘও পরস্ক চথ কণ্ গরজ্গর সমান তগ্গিতিত খগ : ও 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৬৯. 
১ ক : ঘঙ এবং বিনিময় নিষ্পত্তিতে খখ : কগ :: গঙ : 
ঘঙ। অতএব কখ : খগ :: গথ : গঙ এবং খগ :কগ ১: গড: 


ঘঙ এই হেতুক সাঁমান্যতঃ খক :-কগ :. গঘ : ঘউ। অতএব, 
না কোণি ভ্রিভজ ইত্যাদি। ইহাই এস্তলে উপপাদ্য। 





৫ প্রতিজ্ঞ! । উপপাদ্য । 

ছুই বিভূজের প্রত্যেক কোণের পাশ্বস্থ বাহু যদি জমশঃ 
অনুপ হয় হয় ভবে তাঁহারা সমান২ কোণ বিশিষ্ট এবং 
সমন কোণ দবর্গীয় বাহুর সপ্মুখস্থ হইবে | 

কখগ ঘঙচ ত্রিভুঙ্গের বা অন্থপাতীয রূপে কল্পন। কর 
অথথ কখ যথা খগ সন্বন্ষে ঘর তথা উচ সম্বন্ধে এবং খগ 
যখা গক সম্বহে ওচ তথা ৮ 
চপ সম্বন্ধে এবং সুতরাং 
(ামানাতঃ) খকশ্যথ। কগ 


“নঙ্গন্দে উঘ তথা ঘচ মন্বন্ধে 
হান কর, তাহাতে কখগ ৪ 
ব$চ ভ্িভুজ পরস্পর সমান 
. কোনি হইবে এবং সবর্গীয় ক 
বাছুর সম্বুখস্থ কোণ পরস্পর সদান হইবে ই কখগ কোণ 


ঘৃঙ্চ সমান এবং খগক কোণ উচঘ সমান তথা খকগ কে 1৭ 
'ঘচ সমান হইবে। 


উচ সরল রেখাস্থ উচ বিন্দূতে চঙছ কোণ কখগ সমান 
করিয়। এবং উচছ কোণ. কগখ সমান করিয়। নিষ্কাসন 
কর (১/২৩) স্ুতর1ং অবশিষ্ট খকগ কোণ উছচ কোণ তুল্য 
(১৩২) এবং কখগ হিভজ ওচছ ত্রিভুজের সমান কোণি হই- 
বে এবং তঙ্গিমিস্ত এ ছুই ত্রিভুজের ১ সমানং কোণের সম্মুখস্থ 
বাছ অন্থপাতীয় ইইবে (৬1৪)1 অতএব 
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ক্ষেত্রতত্ব। সা 

কখ ' খগ 2 ছঙ: উচ কিন্তু কল্পনানুসাঁয়ে 

কখ : খগ 2 ঘড £ভচস্গুতরাৎ 

ঘড়: উচ :: ছও: ওচ অতএব ঘ$ এবং ছউ রেখার 
উঢ দহিত সমান পিষ্প্তি হওয়াতে তাহারা পরস্পর সম।ন 
(৫1৯)। এ কারণে ঘচ এবং চছ রেখা ও পরস্পর সমন | অপর 
ঘ$চ ওছচ এই দুই ত্রিভুজে ঘঙ্ ওছ পরস্পর ঈমান এবং উচ 
সাঁমান্যবাছ আর ঘগ ভি ছচ "ভূমির তুল্য একারণ (১1৮)ঘওচ 
কোণ ৪5 কোণের সমান এবং সমান২ বাহুর সন্দুখস্থ কোণও 
পহুষ্পর সমান 018) একারণ ঘচউ কোণ ছচও সমান এবং 
উঘঢ কোণ উছচ সমান অধিকদ্থধ ছওচ কোৌণ কখগ সমান 
একারণ কখগ কোণ ঘঙট মমান। তজপ কগখ কোণ শ্বচঙ 
এবং ক কোণ ঘ কোণের সমান উপপন্গ হইবে তশ্রিমিত্ত কখগ 
দ্বিতুজ ঘঙচ ত্রিভুজের সমান কোণি। অতএব ই ত্রিভুজের 
ইন্তাদি--ইহাই এস্কলে উপপাদ্য। 


৬ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য! 
ছুই ত্রিভুজের যদি এক২ কোণ সমান হয় এবং সমান২ 
[ণ্র পাস্থস্থ বাঁছ অন্ুপাতীয় হয় তবে এ ছুই ত্রিুজ 
বান কোি হুইবে অধাৎ সবর্গা় বাছর সন্মুখস্থ কৌণ 
সমানং হইবে। 


কখগ এবতঘপ্রচ ত্রিভুজের মধ্যে একটীর খকগ কোণ অন্যটার 
ওঘচ কোণের সমান এফং তৎপার্থচ্থ বান্ছ অস্থপাতীয়,অ াৎ 
থক যথা কগ সম্বন্ধে ওধ' তথা শ্বচ লন্বন্ধে কল্পনা কর 
তাহাতে কখগ ঘ্চ ছুই ভিভুক্গ পরল্পর সমান কোণি হইবে 
অর্থাৎ কখগ কোণ. বঙুচ. কোণের এবং কগখ কোণ ঘচও 
কোণের সমান উপপন্ন হইবে |. .. 


21 20208 াণযিখ, 
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ক্ষেত্র তত । ৭৯ 


ঘচ রেখাস্থ ঘ এবং চ বিন্দমতে (১২৩) 'চঘছ কেণ থকগ.. 
অথবা উ্ঘচ কেণের *. 
এবংঘচছ কোণ কগ্ধখ 
কোণের সমান ক- 


ষ্ঘ. 

রিয়। নিষ্কীনন কর ছু 

স্তর অবশিষ্ট খ না | 

কোণ অবশিষ্ট ছ 2 
ও 


বোতদের মান টিতৎ) খ 

এবং কখগ ঘচচ্ছ &ই ব্রিতুজ গরস্পর সমীন কোণি হইবে 
অতএব থক : কগ £ : ভ্ঘ ঘট ডি15)1 কিছ কল্পনান্থ, 
সমর খক কগ  :ডদঘ : ঘচ। অতএব |] 

উ : ঘড : : ছঘ : ঘৃচ (৫1১১) তদিমিস্ত ওঘ এবং ত্বছ 
পরস্পর সমন (81৯) এবং ঘচ ওঘচ চঘচ্ধ ত্রিভুজের সমান] 
বাক একারণ ওঘ ঘচ দুই বাছ ছত্ঘ ঘচ ঢু সবার সমান অপর 
ডউঘচ কেও চঘছ কোণের সমান অতঞ (১8) ওচ ভূমি 
, চছ ভমির এবং ওঘচ ত্রিতজ ঢথছ্থ ভ্রিভুজের সমান এবং 
সমানইবাছর সন্ুস্থ অবশিষ্ট কোণও পরস্পর সমান সুতরাঃ 
ধচঙ্ছ কোপ ঘচঙ কোণের এবং কোণ ও. কোণের সমান । 
অধিকন্ধু ঘচছ কোণ কগথ কোণের সমান অতএন ঘচগ্ কোণও 
কগখথ কোধের সমান হইবে অপর উঘচ কো৭ কল্পন। গ্রাণ 
খকগ দমন তমিমিত্ত অবশিষ্ট ও কোণ অবশিষ্ট খ কোণের 
সমান এবং কখগ ব্রিজ ওতচ ব্রিতুজের সমান কোণি উপপন্ন 
হইল। অতএব ছুই ্রিতুজের ইত্যাদি ইহাইএস্থলে উপপপাঁদ) 


৭ প্রতিজ্ঞা | উপপাদ্য। 
ছুই ত্রিভুজের য্ধি-একৎ: কোপ সমান হয় এবং অন্য একই 
ফলোণের পার্থ বাছ যদি অন্কুপাঁতীয় হয় তবে গবশি্উ একং 
কাধ অতোকে লামকোণের স্থান অব! অস্থ্যন হইলে ছুই 


ক 
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ক্ষেত্রতত্ব। দহ. 


ত্রভজ পরস্পর সমান কোণি হইবে এবং যে কোণের, 
পাশ্ব্থ বাহু অন্ুপাতীয় সেইই কোণ সস(ন হইবে । 
কখগ ঘওচ ত্রিভুজের একং 'কোণ অর্থ খকগ এবং গুঘচ * 
সমান করিয়া কল্পনা কর এবং অন্য এক২ কোণের ০ 
কখগ ঘঙচ কোণের পার্খন্থ বাহু অন্থুপঠতীয় অর্থাৎ ক 
যথা খগ সন্বস্কে খঙ তথ] উচ সম্বন্ধে ক্পন। কর্ন এবৎ অব- 
শিউ গ চ কোণের প্রত্যেককে প্রথমত সযকোতণর সরান কল্পন! 
কর তাহাতে কখগ ত্রিভুজ খ্বউচ ত্রিভুজের সমন কোণি, 
উপপক্ন হইবে অর্থাৎ কখগ কোণ ঘওচ কোঁণের এবংঅবশিক্ট 
গ কোণ অবশিষ্ট চ কোণের সমান হইবে। | 
কেননা কখগ এবং ঘ$উচ কোগ যদি পরস্পর সমান ন। হয় 


তবে তাহাঁরদের একটা 


অন্যাপেক্ষা বহত্তরছই- র্‌ 
বেকখখ কোণকে বৃহহতর | ৃ ও 
কল্পনা করিয়| খ বিম্দুতে ডর রর 
কখ রেখায় কখছ কোণ +৫- ন 
ঙচ কাঁণের সমান কর খ ণা ও নট 
(২৩) অপর ক কোণ ঘঘ কোণের এবং কখছ কেপ 5 
কোণের সমান হওয়াতে অবশিষ্ট কছখ কোণ ঘচড কোণের 
সমান (১৬২) এবং কখছ ত্রিভুজ ঘঙচ ত্িভ জের সঘান 
কোণি হইবে । 

একারণ ( ৬1৪ ) কথ : খছ :; পিউ : ওচ কিন্ছ 

কল্সনাপ্রমাণ ও: ওচ :: কখ : খগ 

অত্বএব (৫1১১) কথ ; খখ :; কখ : খছ। 
কখ রেখার খগ্ণ খছ প্রত্যেকের সমন্ধে নিষ্পত্তি পরিমাণ 
সমানহওয়াতে খগ খছ পরস্পর সমান হইবে € ৫1৯ )কুতরাং 
খগছ খছগ ছুই ফোগও সমান (১৯৫).জঅপর কল্পন প্রমাণ 
বগছ সমকোণের স্যুন অতএব খছগ কোণও সমকোণের স্থান 
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ক্ষেততত্ব। ও, 


চি 


হইবে সুতরাং তৎসংক্ষপ্ন কছথ কোণ সমকোণের অতিরিক্ত 
হইবে (১1১৩) পরম্ত কছখ কোণ ঘচঙ সমান উপপন্গ হই+.. 
য়াছে একারণ খচঙ কোথও সম'ক[ণের অতিরিক্ত হইবে কিন্তু 
কল্লন] প্রমাণ ভাহা সমকোণ হইতে স্থযুন অতএব এস্থলে, 
যুক্তির বিরোধ হইতেছে । তঙ্গিমিত্ত কখগ এবং ঘঙচ কোঁণ' 
পরস্পরের অসমান নহে অর্থাৎ তাহ! পরস্পর সমান 
এপং ক ও ঘ বিন্দুশ্থ কোণও সমান হওয়াতে অবশিষ্ট গ এবং 
চবিন্দুস্থ কোণ সমান হইবে অতএব কখগ ত্রিতৃজ ঘউচ 
বিভুজের দমান কোনি। 

ঘিতীয়তঃ গচ বিন্দস্থ কোণ গ্রত্যেকে মমকোপের অন্থান 
রূপে কল্পিত হউক তাহাতেও কখগ্ ত্রিভুজ ঘওচত্িত,জের 
সমান কোণি উপপন্গ হইবে | 

: পুর্ববহ অক্কপাত করিয়। কখগ কোণকে ঘওচ কোণের অস- 
নান কল্পনা করিলে খীরূপে উপপন্গ হইবেক যে খগ খছ্ছ 
পরস্পর সমান এবং গ 
কোণ খছগ সমান। 
গরস্ক গ কোণ সম- 
কোণের অন্থ্যন স্ৃত- রা ০ 
রাঁং খন্ছগ কোণও খ. 
সমকোণের অন্থ্যন হইবে তাহাতে রর নিক ই কোঁণ 
রর যোগে ছুই সমকোণের অন্ুযুন হয় তাহা অসাধা 

(১১৭) সুতরাং প্রথষ প্রকরণান্থসারে কখগ ত্রিভুজ ঘউচ 
ত্রিভুজের সমান কোনি উপপক্ন হইতে পারে। 

৮ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 
সমকৌণি ত্রিতুজে সমকোণ হইতে তুমি পর্যান্ত লম্ঘপা 


করিলে জঙ্ছের ছুই পার্থ ব্রিভুজ সদয় ভ্রিভূজের এবং 
পরস্পরের সদশ হইবে । 
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ক্ষেত্রতত্ব গ 
কখগ সমকোণি ত্রিভুজ 
কল্পনা কর খকগ তন্মধ্যস্থ |. 
সমকোণ পরে ক বিদ্দ 
হইতে খগ ভূমির উপর লম্ব 
শাত কর্‌ তাহাতে কখখ 2 মার 


€নং কঘগ বিভুজ সমুদয় কখগ ত্রিপ্তজের এবং হ পরস্পরের 
মদশ্ হইবে । 





খকগ কঘখ প্রত্যেকে সদকোণ প্রষুক্ত পরস্পর সমান এব 
খবিন্দস্থ কোণ কখগ কখঘ উভয়ের সামান্য কোণ একারণ 
অবশিষ্ট কগথ এবং খকঘ কোণও পরস্পর সমান (১৩৯) 
অতএব কখগ কখন ছুই ত্রিভুজ সমান কোণি সুতরাং 
তাহারদের সমান২ং কোণের পার্থ নথ বাছও অন্থপাতীয় (৬1৪ ) 
তছগিমিন্ত তাহারা সদশ € ৬১ সং এ ). তজপ কথ্ষগ র্রিহুজ 
কখগ ত্রিভুজের সমান কোনি ও সটৃশ উপপন্ন হইবে । অপর্‌ 
কথ কগঘ ছুই ত্রিভুজ গ্রত্তেকে কখগ ্বিভজের সমান 
 কেণি ও সদৃশ হওয়াতে তাহারা পরস্পরও সমান কোণ 
এব: সদৃশ উপপক্থ হইল । অতএব সমকোণি হিভ,জ 
ইত্যাদি! । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। 
তনগুমান। এস্থলে স্পট বোধ হইতেছে, ষে সদকোনি 
বিতজের সমকোঁণ হইতে ভূমির উপর লঙপাঁত করিলে মেই 
লঙ্গ ত.মির ছুই খণ্ডের মধ্য অস্ক এবৃং ভি্জের 
'প্রতোকক বাহ ভূমির এবং রংসংবা নি ধণ্ডের মধ্য অনু 
পাতীয় কেমন] খত্বক কঘগ ত্রিতজে 


খঘ : ঘক :: থক ; দ্বগ (৬1৪) এবং কখগা ক 
ভ্বিভুজে খগ : খক : :খক : খখ (৬19) এবং কখগ কগত 
বিতুজে খগ : শক :: গক : গয (৩৪) 


ক. 


পাত ৮ 00907 গা 


105. 1. 205, 


17072 এ 7768 517259116076 ০0 04৫. 9 47 77071 78126৫ 
272 6১ 4 70716107007 5121 ৫ 00716426028 £6 60167 
776" 00 65 


[6:47 0৩ 00৩ 61০0 81818751000 16175 1504854 ৮০ 
90191 টিা ১1), 8 09 5000 909 ৪ 09068106010 11 
& 55৫) 080১৫-96 0809৯, 


[0াগ। 656 9078 0, ও ৪0180177250 মা 
। ঠা) 97526 11) 5137. 8700 00966 হঃয [0176 0)) ৪০1 
1076 26 হএ0) 809৮ 15 80)801 ০০780 45005 ৪৪ 0চি 93 81375 
19 60 0.6 টি, 10) 6০0৩ 036 ০ চি 10) 1077 
80, ৪৫ পাছত 1) 9০19 0 ৮20৩ 
8 সি ধা চি তবুঘন 008৪ আছ তি 


০7. 

0668086 701) 15 72191816907 91 
16 5085 01 07০ 07908621309 সা টপ 
90101 01) : 74 22 130: 104. 
(2. 6)7 870 রান (15 5০ 
€%: 80:88: ৪: 98৮ 0৬8 
27001001601 203 ৪/াতটি৪ (6. &) 
84১15051826 10010016০18 0 ্ 
99268795 400 (৮5 58/6 উঞাটিনি 9৫ চা৫$ ০ ্ 


80880 ০0768305 ৯9 80 এ তাগতাতঃ চা38/84৩0871-21) 
89640) £0 ৪ 2০ জা ০1 19). 1520৩ 7941 





ক্ষেত্রতত্ব। 8৫ 


৯ প্রতিজ্ঞ । সম্পাদ্য । 

নির্দিষ্ট সরল রেখা হইতে কেন নির্দিকট অংশ ছেদ করিতে 
হইবে অর্থাৎ তাহাতে নির্দিষ্ট গুণ পরিমাণে ব্যারধ হয় এমভ 
অংশ ছেদ করতে হইবে। 

কথখনির্দিন্ট সরল রেখ! তাহা হইতে এমভ কোন অংশ 
ছেদ করিতে হইবে যাহ| নির্দিউ গুণ পরিমাণে তাহাতে 
ব্যাগ্গুহয়। 

ক বিদ্দ, হইতে কগ সরল রেখ! নিষ্কাসন কর তাহাতে কখ 
সরল রেখ] সম্পীতে যে কোন কোঁণ উত্পপন্ন হউক । পরে ক্ণ 
সরল রেখায় স্বেচ্ছানুসারে ঘ চিন নির্দেশ করিয়া ক সরল 
রেখাকে এবস্পকারে রদ্ধি কর যেন কখ সরল রেখার উদ্দিশ্য 
অংশ যে পরিমাণে ভাহাঁতে ব্যাপ্ত কথ রেখা সেই 
পরিমাণে কগ রেখাতে ব্যাপ্ত হয়। অনন্তর খগ সংযুক্ত 
করিয়৷ ঘও তাহার সমানান্তরাল তাবে 
নিষ্কাসন কর তাহাতে কঙ কখ রেখ;ব 
অভীষ্ট অংশ হইবে। 

কখগ ভ্িভুজের খগ বাছর সমানান্ত- ৬ 
বাল ভাবে ঘঙ নিষ্ষাসিত হইয়াছে এ. 
কারণ (৬২) গঘ যথা] ত্বক বস্বন্ধে খও 
তথ।ওক সঘন্ধে হইবেক সুতরাং যোগ 
নিষ্পত্তিতে (৫1১৮) গক যথ। ক স্ব দি 
সম্বন্ধে খক. তথ! কও সম্ষক্ধে উপপক্স হইল । অপর গ্রক কঘ 
রেখার অপবর্ত্য অতএব খক রেখাও সেই পরিমাণে কঙ 
রেখার অপবর্ত/ হইবে (৫1৬) অর্থাৎ গ্কক রেখ! যে পরি- 
নাঁণে কঘ'রেখার ব্যাপক থক রেখাও সেই পরিমাণে কও 
রেখার ধ্যাপক হইবে একারণ কখ রেখ! কগ রেখার যে 
পরিমাণানযায়ি অংশ ক রেখাও কখ রেখার সেই পরিমা- 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১1) ৬. 


শান্থযায়ি অংশ হইবে সুতরাং কখ রেখার অভীষ্ট অংশ 
ছিন্ন হইল | ইহাই এস্থুলে সম্পাদ্য। র 


১* প্রতিজ্ঞা । সম্পাদা ৷ 

নির্দিষ্ট সরল রেখাকে নির্দিষ্ট রূপে বিভন্ত এক সরল রেখার 
সদৃশ বিভত্ত করিতে হইবে অর্থাৎ তাহা এমত২ অংশে 
বিভাগ করিতে হইবে যে সে সকল অংশ বিভক্ত রেখার 
অংশের ন্যায় পরস্পরের সন্ধে নিষ্পত্তি যুক্ত হয়। 

কখ নির্দিক্ট ভাঁজ সরল রেখা, কগ নির্দিিউ বিভক্ত ম্রল 
রেখ" কখ রেখাকে কগ রেখার ন্যায় বিভক্ত করিতে হইবেক। 

কগ সয় রেখাকে ঘ এবং উ জজ 
বিন্দতে বিভক্ত কল্পনা কর এবং কখ 
কগরেখাকে এমত করিয়া স্থাপন কর 
যেন তাহারদের সম্পাডে কোণোধ্ চট 
গত্তি হয় পরেখগ সংযুক্ত করিয়া খ ছু 
এবং ও বিদ্দ, দিয়া খগ রেখার এমা 
নান্তরাল রূপে ঘচ ওছ নিষ্কাসন খ- নী 


কর ;১/৩১) এবং ঘ বিন্দদিয়া ত্বজট রেখ! কখ রেখার 
সদন! এরাল করিয়। টান তাহ;তে চজ জখ প্রত্যেকে সমানা, 
স্তরাল ক্ষেত হইবে এবং তশ্রিমিস্ত ত্জ চছ সমান এবংজট হুশ 
সমান হইবে (১৩৪) অপর ঘটগ ব্িভূের টগ বাছুর সমা- 
নান্তরাল জও একারণ গড : ওধ :: উজ :জঘ (৬1২) 
কিন্তু টজ খছ এবং জঘ * ছচ অতএব স্ব : গত :: খছ: 
ইচ। অপর কছঙ হিতুজের ইউ বাছুর সমানান্ত়াল চঘ একা. 
রণ ও : বক :: ছচ় চক অগ্িকন্ধ ইহাও উপপক্ন হইয়াছে 
নে গড: তত খছ.ং.ছচ অতএব কখ নির্দিউ রেখ। কগ 
রখার নায় বিত্ত হইল ইহাই এলে স্পীদ্য। 
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ক্ষেত্রতত্ব। | দা 
১১ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য। রা 

ছুই নির্দিষ্ট সরল রেখার তৃতীয় অন্থপাতীয় নির্দেশ করিতে 
হইবে। পু 

কখ কগ ছুই নির্দট সরল কু 
রেখাকে এমত করিয়! স্থাপন কর 
যেন তাহারদের নম্পাতে কোণো- 
ঘপত্তথি হয় | অপর তাহারদের 
তৃহ্ীয্ অস্থুপাতীয় নির্দেশ করিতে 
হইবে। 

কথ কগ সরল রেখাকে ত্ব এবং ঘ ঙ 
ও পর্যন্ত বৃদ্ধি করিয়। খঘ সরল রেখাকে কগ সমান কর এবং 
খগ নংযুক্ত করিয়া ঘ বিন্দ,দিয়া ঘউ তাহার সগানাস্তরাল 
'ভাঁবে নিষ্কানন কর (১/৯১) কঘও ত্রিভজের ঘঙ বাঁছর সমা- 
নান্তরাল খগ, একারণ কথ : খঘ :: কগ :গঙ (৬২)পরন্ধ 
খঘ ৬ কগ অতএব কখ :কগ কথ :গঙ সুতরাং কখ কণ 


নির্দিষ্ট সরল রেখার গণ্ড তৃতীয় অন্থপাতীয় নির্দিষ্ট হইল, 
ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য। 


১২ প্রতিজ্ঞ! | সম্পাদ্য । 

রে নির্দিউ সরল রেখার চতুর্থ অন্পাতীয় নির্ঘর করিতে 
হইবে 

ক,খ, গ, তিন নির্দিষ্ট লর়ল রেখ] । তাহারদের চতুখ অস্থ- 
পাতীয় নির্ধয় কর্জিতে হইবে । 

ঘঙ ঘচ ছুই সাল রেখা. 'ক্পম।, কর ঘাহারদের সম্পাতে 
কোগোহপত্তি হইলে পারে যথ|-ওচ।. অপর এ দরল 
০ ছক সান, ছত শখ সান, এবং, খজগ মমান 

করিয়। নিষ্কাসন, ক্র এবং ছ্জ, সংযুক্ত 'করিয়! ও বিন্দু 
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ক্ষেত্রতত্্ব। এত 
দিয়! উচ তাঁহার সমানান্তরাল রূপে নিষ্কাসন কর (১৩১) 
অপর ঘওচ ত্রিভুজের ওচ বাছুর সম নান্তরাল ছজ একার 
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মম পপি 





উ গা 


মা] ন্‌ 
থ্ছ :ছও:; গজ : জগ ( ৩২ ) পরস্ধ ঘছ-্ক, ছ্উস্০খ এব” 
ঘ্তস্গ একারণ কংখ::গ: জচ"অতএব কখগ ভিন 


নির্দিউ সরল রেখার জচ চতুর্থ অন্থপাতীয় নির্ণীতি হইল। 
ইহাই এ স্থলে সম্পীদ্য। 


১৩ প্রতিজ্ঞা) সম্পাদ্য। 

ডঃ 'নর্দিউ সরল রেখার মধ্য অন্থুপাতীয় নি্দেশ করিতে 
হরবে। 

কখ খগ ছুই দির্ধিট সরল রেখা, তাহারদের মধ্য অন্ত- 
'াতীয় নির্ণয় করিতে হইবে । 

কখ খগ এক সরল 
রেখাস্থ করিয়! কথ সর- . রে 
প রেখার উপর ক্গ 
মন্ধবত্ত নিষ্কাসন ফর 
এবং খ বিদ্দ, হইতে খখ 
রেখা কগ রেখার জঙ্ছ 
নাৰে টান (১১১) এবং কথ ুগ সংখুক্ত কর। 
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ক্ষেতরতন্ব। 5 পিস 


কথ্গ্গ কোণ অদ্ধবৃত্তস্থ প্রযুক্ত সম কোণ উপপন্ন হইতেছে: 
(৩1৩১) এব* কথঘগ সমকোণি ত্রিভূঙ্গের সমকোণ 'হুইভে 
ভূমি পর্য্যন্ত লঙ্গপাত হওয়াতে (৬1৮ আন্ুমান )খখ সরল 
রেখা কখ খগ ছুই ভূদি খণ্ডের নধ্য অন্থুপাতীয় সপ্রমাণ' 
হইল অতএব কখ খগ্ন ছুই সরল বেখা'র মধ্য অস্তপাতীয় 
খঘ নির্ধীত হইল । ইহাই এস্থলে সম্পনদ্য। 


১৪ প্রতিজ্ঞ। ৷ উপপাদ্য । 
সমানং সমানান্তরাল ক্ষেত্রের একং কে৭ সমান হইলে 
তাহারদের সমাঁন২ কোণের পাশ্বন্থ বানু উভয়ততঃ অন্পা- 
ভীয় হয়। তথা মেং সমানাস্তরাল ক্ষেত্রের এক২ং কোৌঁ৭ 
সমান এবং সমানং কোণের পার্খশ্থ বাছ উ্য়তঃ অন্ুপাতীয় 
তাহার! পরস্পর সমান । 


কখ খগ ছুই সমানং সমানান্তরালি ক্ষেত্র তাহারদের খ 
বিন্স্থ কোণ পরস্পর সষান। ঘখ খও দুই বাঁকে, 
এক সরল রেখাঙ্থ করি ক্ষ 
য়ারখ সুতরাং চখ খছ 
দুই বাছও এক সরল হব 
রেখাস্ত হইবে (১1১৪) ' 
তাহাতে কখ খগ সমানা- 
স্তরাল ক্ষেত্রের সমান২ 
কোণের পাশ্বস্থ বাছউদ্ভ- . ছু শা 


রতঃ অন্থুপাতীয়্ অর্থাৎ ঘখ যথা খ্ড সহন্ষে ছখ তথা খচ 
সম্বন্ধে হইবে।, 


চঙ সমানান্তরাল ক্ষত পুর্ণ ক্র: কখ এবং খর সমাঁ- 


নাস্তরাল ক্ষেত্র পরস্পর লঙগান যা অন্য এক সমানানত 
রাল ক্ষেত্র একারণ.. ১. : 





86 , ১1:8৮ 


83: নিও: 2013: 3 0-6.)) 9150 
305 দা: 03:87 0156.)7 9/05006 
208: 009 5:03: ৪৮ (11. 5০), 10606 
76 53085. 01 805 108711610প্রাথাগত &) 30 87১08 10৩7 
৪009] 800199 876 16031700911 [১19১0107081, 


০19৮ 036 51065 21908060706 90081 8772185 ৮৪ 7601019- 
০৪015 1070190:001121, ৮12 ৪5 1) 00 13007 5915 03 00 উম ও 
66 02511519810 20560510007 00016001309 

13808056) 1): 7318: : 003: টি, &7৫1083:85:: 
7 ভা 59801373৮52 80: ভি, 00950৩, & 
' কি: 280 2 চাও (1155): %/11061য9) 00617418116 
192) 8 8760991095৭ 69 075 (হ00যাথা। 030, 

11719600757 8081 1999119)0018735, 80,00০ 1), 


র্‌ 


1707, 8৮, শারা98. 


15741 27915 %০710% ঠ৫ত ০18 87718 6 0৫ ০৮৫ 12117 
08৫ 87016 ৫ 26. ০767 2224. 747 ৪৫ ০১০৫ 21 
80401 27/165 7৩190110 170070801 ::424 27015 
8780) 1026 06 071016 2৮ 2106 ০8৫ ৫৫881 10016 004. 
2 06 082% 08৫ 17৮7 5145 ৫১০৪৫ 27৫ 1421 9701 
76%70241% 21007070701 20৫ 6001 20 0%6 88960 


, 47800১80061 ৩0091 879001৩8১00) 10855 06 
1৯86 7405৭711906 ৪0216 1)4১157 8)6. 81085 ০১০৪1 
8/6-515811808155 81 0168 মি ৪7180770081) 
86007809817 095৮ 05:08 500 80, ও 2৪৮ 4৮ 


ক্ষেত্রতত্ব। 


কখ ; চড় ::খগ : চও (1৭1) 
অধিকস্ফ কখ ঢ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের উন্নতি এক হও" 
যাতে (৬১) 


কখ:চ৪:ঘখ : খড শ্রবং 


খন চড় ভখ :খঢড একাহণ 
লীশ 
7৩ 


'উপপন কাইলা। 


ঘখ : খও:: ছখ : খট (৫1১১) অতএব কথ এগ অমানাজ্তা 
রঙা তি 
তর সনানহ কেছিণর গাশ্ব শ্ বা ভয়ও অচ্ভু- 


হই পে | 


পিউ সমান» কোলের পান্বশ্থি বীজ উভয়তঃ অন্থপ)- 
মন নাখুরাল ক্ষেত্র খগ মনীনান্তরাল কে 


তাপ কুন] কর অর্থাৎ ঘখ: খত ভথ 


5 তাহততি কথ 

কনের সমান উপপন্ধ 
ঘ্থখ খে চখ: খঢ এবহ ঘখ .খউ কথ 5 এবছ 
খু খুজি খুগী ৮5৪ এবরণ কথ ১৮৪ খে [০ (৫1৯১ ) 


এম শে উপপ(দ)। 


গ্রহএব কথ সমানাশ্রাল ক্ষেত্র খন বদানানুরাল ক্ষেত্রের 
“মান? ৯) সুতরাং সনানহ লনানাবংল হাদি? ইহা 


১৫ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 


দন রিভুজের এক» কোণ সমান হইলে তাহারে 
সমান, কোণের পাস্ব স্থ খাছ উভয়তঃ অগ্পাতীয় হয়। তথ। 


যেই ক্রিভুজের একং কোণ সমান এবৎ সমান২ কোণের পারসন 
খাছ উভয়তঃ অন্যপাতীয তাহার পরম্পর সমান?) 


কখগ কঘও ছুই সমান২ দ্বিভূঙ্, তন্মধ্যে খকগ কোণ ঘক 
কোণের সমান | এই ছুই ত্রিভুজের সমান২ কোণের পশ্ি স্ত 


বাঁছ উভয়তঃ অন্কপাতীয় হইবে অর্থীৎ গক যথ1 কথ সম্বন্ধে 
ওক তথ। কথ সম্বদ্ধে উপপন্ন হইবে! 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১:৮১ 

এঁছুই ্িতুজ এমত করিয়! স্থাপন কর ট্যন গ্রক এবং কষ্ধ: 
ড্ুই বাছ এক সরল | 
রেখাস্ত হয় তাহাতে 
উক্ক এবং কথণ্ড এক 
মরূল রেখাস্ত হইবে 
“ইস ) খুঘ সযৃকধ 
কর। কখণ ত্রিদুজ 
এও সমন এবহ খকছঘ 
আনা এক ভ্রিদুজ এক।- 





রণ ফখণ তিভুজ: রড 
খকদ্ :' কঘ? তি দু : খকথ | পর ৮ -গক : 
কঘ এবং কঘ : খকখ :: ওক : কখ স্তর :কঘ 


৪ক -কখ (৫1৯১) অত্তএব কখগ ক লো সমানং 
কোণের পাশ্বস্থ বাস উন্তয়তঃ অস্গুপাভীয় সপ্রনাপহছইল। 

অধেকন্ড কখগ কঘণড ভ্রিভুক্ষের সমান কোণের পাঙ্স্থ 
বান উতভয়তঃ অন্পাতীয় অর্থাৎ গক খখ! কন্ঘ সস্বনন্ধ ওক 
তগ। কথ মন্বন্ধে কল্পনা কর তাহাঁতে কখগ কও ত্রিভুজ 
পরস্পর মগান উপপন্ন তইবে। 

পুধা4ৎ খন সংযুক্ক কর। গঞ্ষ: কৃঘ:উক:কখ এবং 
গক: কঘ:: ভিজ কখগ : তিস্ভুক্গ খকঘ (৬২১) এবং ওক : 
কখ :: কঘও িস্ভুজ : খকঘ একারণ ত্রিতুজ কখগ : তিহুজ 
থকা :: : শ্রিভৃক্ষ কঘত : ্রিভুজ খকথ (৫1১১) অর্থাৎ খকঘ 

বিভূজ সমন্ধে কখগ কথও ছুই ভ্িদ্তুজের সমান নিষ্পত্তি পরি- 
যণ অতএব কখগ বিভুজ কও 'ররিতুজের সমান স্প্রমাণ 
হইল (৫1৯) একারণ সমানং ব্রিতুজের ইত্যাদি। ইহাই এ 
হলে উপপাদ্য ।, 2 


১৬ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য | র 
চারি দরল পেখা অস্ুপাডীয় হইলে, ছুই প্রান্ত রেখার 
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ক্ষেত্রতত্ব । ্ ৮. 


আয়ত ছুই যধ্য রেখার আয়ত তুল্য হইবে। তথা হুট 
প্রান্ত রেখার আয়ত ছুই মধ্য রেখার আয়তের সমান হইলে: 
এ চারি সরল রেখা অন্থপাতীয় হছইবে। 


কখ গত ও এবং চ এই চারি সরল রেখ! অন্ুপাতীয় অর্থাৎ 
কখ যথ! গঘ নম্বন্ধে ও তথা চ সম্বন্ধে কল্পন! কর তাহাতে 
কখ এবং চ সরল রেখার আয়ত গঘ এবং ও রেখার কাত 
তুলা হইবে। 


কখবংগ বিন্দুত্তেকথখ ৬--_----- 
এবং গ্নঘ সরল রেখার 
লম্বঘতাষে কছ এবং 


(১1১১) এবং কছ 

সরল রেখাকে চ সমান 

আয় গজ সরল রেখা. 

কে ওসমান করিয়! খছ ঘজ পিজা: তা 
কর। কখ : গা: ও: চ এবং ৩ গজ ও চ কাছ 
একারণ কখ : ধখ:: গজ : কছ (৫41৭) জ্ত্রাং খছ খজ 
দুই সমানান্তরাজ ক্ষেতের সমানং কোণের পার্থ বা উত্ত- 
য়তঃ অন্থপাতীক্গ নিশ্চিত হইল গরদ্ধ যে২ সমানান্বরাল 
ক্ষেত্রের বমামং কোণের পাকি বাহ উভয়তঃ অনুপাতীয় 
তাহার] পরস্পর নমল হয় (৬1১৪) অভএব খছ সমানা- 
সতরাল ক্ষেত্র ঘ্জ সমামাকরাগ কেরের সমান উপপঞ্ণ হইল । 
আর বধ চ সধাৰ প্রযুক্ত খছ সমাপাস্তরাল ক্ষেত্র কখ এবং 
চ সরল রেখার আয়ত এবং ধাজ ও সমান প্রাখুক্ত ঘজ সমাঁ” 
নান্তরাল কষে ঈথ এবং ও দয়ল রেখার আয়ত অতঞ্জব কখ 
এবং চ ধরল রেখার আত গঙ্ছ এবং ও ময়লা রেখার আন্ত 
তুল্য সপ্রনাদ ইজ ।' 
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ক্ষে৫তত। ৮ 

অপি কখ এবং এই ছুই সরল রেখার আত ঈখ এবং 
ও এই ইই রেখার জআয়ত তুল্য কল্পনা করিলে এ চাঁরি 
রেখা অঙ্ঠপাতীয় অর্থাৎ কথখ' যখ| গথ দে 
ম্বন্ধে সএসাণ হইবে । 

পুর্বাবৎ অস্ধপাত কর । ফখ এবং ট রেখার আত গণ 
এবং ও রেখার আযত তুলা এবং কছ চ সমান প্রযুক্ত খছ 
ক্ষেত্র কখ এবং চ রেখার আয়ত সপ্রমাণ হইতেছে তথা গঞ্জ 
ও মথান গ্রযু্ত ঘজ ক্ষেত্র গ্থ এবং ৬ রেখার আগত নির্ণীতি 
হইল অউএব খছ পধানান্তরাল ক্ষেত্র ঘজ মসানান্তরাল ক্ষেত্রের 
দান আর তাহার! সমান ফোগিও বটে অধিকন্ত সমানং স্মা- 
নান্তরাঙ ক্ষেত্রের সমানং কোণের পাশ্বন্থ বাহ উতদ্বতঃ অগ্পু+ 
পাতীয় হয় (৩1১৪) অতএব কখ : গথ :: গজ :কছ পরদ্ধ 
গজ ৩ এবংকছ »* চ একারণ ক: গথ ::৩: চ। অতখব 
চারি সরল রেখা ইত্যাদি। ইহাই এস্থলে উপপাদা। 

"১৭ প্রতিজা!। উপপাদা। 

তিন সরল মনেখা অন্ুগাতীয় হইলে ছুই প্রান্ত রেখার আয়ত 
মধ্য রেখার মম চতুভূ' তুলা হয়। তথা হই প্রান বল 
রেখার জায়ত মধ রেখার সম চতুতুজ তুল্য হইলে এ ভিন 
সবল রেখ! অঞ্ুগাতীর হয় । | 

কখগঞই তিন সরল রেখা অন্গুপাতীয় অর্থাৎ কযখ। খ 
সমন্ধে খ তথা গ লহ করান! কর। ক এবং পরল রেখার 
ায়ত খ রেখায় সম চুতু'জ তুঁজা হইবে | 

খ সমান ঘ জনা এর রেখা কনা বা। ক যথা খ সবে - 
খ তথা গ ঈযবো এরা খ ঘৃপ্ক 
পরস্পর স্যাম - উঠ কথ! ৮ চি 
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ক্ষেততত্ব। ৮৪ - 
শা়ত ছুই মধ্যস্ত রেখার আয়িত ভুলা হয় (৬১৬) অতএব 
ক আয়ত» খ-্ঘ কিন্ত খন একারণ খঘ আয়ত খ 
নমঢতুভূর্জ তুলা অতএব কগ আয়ত খ সমচতুত। জেরঘমনি। 
অপিচ যদদিকগ আরত খ রি চেক সমান কল্পন। 
করতবেক:খ::খ: গর উপপন্ হইবে 


পুদবৎ অঙ্কপাত কর 1 কগ আয়া খু সমচতুভু জা তুলা 
এবং খ ঘ পরস্পর সমান হওয়াতে খ মমচতুভু? হখ-ঘ আত 
তুল্য অতএব ক.গ আয়ত খ.ঘ আয়ের দঘান অধিকস্থ 
প্রান্তদ্থ দুই সরপ রেখার আয়ত মধ্স্থ দুই বেখার আঁকত 
তুল্য হইলে চারি রেখ। অক্থপাতীয় হয় (৬১৬) অতএব ক: 
ঝ::ঘ:গপরন্থ খল ঘএকারণ ক:খ-::খ :গ অতএব 
ভিন সরল রেখ ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 


১৮ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদা। 
এক নির্দিউ সরল বৈথিক ক্ষেত্রের সদৃশ এবং ভদ্র 
স্থাপিত অন্য এক সরল বৈথিক ক্ষেত্র নির্দিউ সরল রেখো 
পরি নিষ্কাসন করিতে হইকে। | 


কখ নির্দিট সরল রেখ। এবং গ্ওচ নির্দিউ চতুভূ'ক্জ সরল, 
রৈশিক ক্ষেত্র, কখ সরল রেখার উপর গছ্চচ সদৃশ এবং? 


তদ্ধপে স্থাপিত এফ লয় টনি ক্ষেত্র. নি্ধাসন করিতে 
হইবে। .. ..: 1. 


ঘচ সংযুক ক্র. নি মরল নন ক. বনু ধক 
কোণ গ কা যান এবং খ বিন্দুতে কখছ কোণ থণ্ঘচ সমান 
তি 
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করিয়া নি" 
ক্কাসন কর 
(১৯৩) তা- 


রা ক্চখ 
মাণহইে ৮ 
টি ) অতএব চগদ্ (কিডজ ইকখ ত্রিভুজের সগ।ন কেণি। 
পুনশ্চ খছ রেখাস্থ ছ বিদ্দৃতে খছজ কোন ঘচও কোণ সমান 
এবং খ বিন্দুতে ছখজ কোণ চঘও সমান কাঠা নি্'ত্ন 
কর (১২৬) তাহাতে অবশিষ্ট ছজখ কোণ চঙ্ঘ কোণের 
সমান হইবে অতএব ছখজ ত্রিভুজ ঘওচ ত্রিভুজের সন 
কোণি। অপর কষ্ট কোণ গচঘ সমান এবং খহজ কোণ 
খু সমান তক্গিমিত্ত সমুদয় কছজ সমুদয় গচও কোণ তুল; । 
তদ্্রপ সমুদয় কথজ কোণও গঘঙ সমান উপপন্প হইবে! 
তপর ককোণগ সমান ও ছজখ কোণ ঘণডঢ সমান গুক্ে 
দর্শিত হইয়াছে অতএব কখজছ সরল রৈখিক ক্ষেত্র গণ্ব ঙচ 
ক্ষেত্রের সমান কো সপ্রমাণ হইল। এ ক্ষেত্রের সমানং 
কোণের পাঙ্থস্থ বাছুও অন্ুুপাতীয় সগ্রমীণ হইবে কেনন। 
কখছ গথচ এইগছুই পে সমানকোণি হওয়াতে 
খক : কছ :: ঘগ : গচ (৬1৪) এঁকারণ. 
কচ : ছখ :: গ্রচষ্ঘ | এবং খছজ ঘঙচ 
সমান কোণি ত্রিঝুঁ্ হওয়াতে ছখ : ছজ :: চত্ঘ :'চঙ অতএব 
১1৯২ ) সামান্যতঃ কছ : ছজ :: গচ : চক! তদ্রপ কর : 
জ.:: গ্খব : ঘ$ড এবং ছজ : জখ:: চউ:উঘউপপন্ন 
ভবে অতএব কখজছ এবং গহঙচ সরল ট্রথিক ক্ষেত্র 
শন কোণি এবং তাহারদের সমানং কোণের পা্শ্থ বাছ 
সপ তায় হওয়াতে তাহারা সদৃশ শব্দ বাচ্য হইল (৬,১)। 
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ক্ষেত্রতন্ব। “৮৬ 

অনন্তর কখ নির্দিষ্ট সরল রেখার উপর গঘটওচ পঞ্চভূজের 
সদৃশ এবং তক্গপে স্থাপিত .সরল রৈথিক ক্ষেত্র নিষ্কীসন 
করিতে আকাজ্ক্! হউক । 

ঘউ নংযুক্ু কর এবং পুর্কোক্ত ধারায় কখ নির্দিষ্ট সরল 
রখার উপর গণগুচ সরল বৈথিক ক্ষেত্রের মদূশ এবং তন্জরপে 
স্বাপিত কখলছ ক্ষেত্র নিষ্কীসন কর, এবং জথ রেখাস্থ জ 
বিঃতে খজহ কেণ ঘট সমান এবং খবিন্দতে জখঠ কোণু 
ঘট সমান করিয়! নিঙ্কাসন কর তাহাতে অবশিষ্ট ঠ কোণ ট 
সমান হইবে । অপর কখজছ এবং গ্থণচ ছুই ক্ষেম সদৃশ হও- 
যাতে ছজখ কে।ণ চঙঘ কোথের সমান হইবে অতএব সমুদয় 
হজঠ কোণ সমৃদয় চঙট কোণের সমান উপপন্ন হইল। তদ্ধপ 
কখঠ কোণ গঘট সমান সঞ্ডমাণ হইবে অতগব কখটকছ: পথ 
হুষ্ধ গদটজঢ পঞ্চাভুজের সমান কোঁপি নিশ্চিত হই! অপর 
কখজচ ক্ষেত গঘঙচ ক্ষেত্রের সদৃশ প্রযুক্ত ছজ ঘথ, জখ সম্বন্ধে 
৬ -£৭1 $ঘ জস্গঞ্ধে হইবে এবং জখ যথা জট সন্বন্ধে ড তথা 
এট সম্বন্ধ ৬1৫) অতএব (৫1২২) সাদানাত? ছজ যথ| জঠ 
সু চঙ তথা উট নগ্বন্ধে। তদ্রপ কখ যথা খঠ সম্বন্ধ গঘ 
তদা ঘট সম্বন্ধে উপপশ্ হইবে এবং খঠ যথা ঠজ সম্বন্ধে ঘট 
তথা টও সমস্থে নির্ণতি আছে কেনন। খঠজ ত্রিদুজ ঘটউ 
ব্রিজের সমান কোণি । অতএব কখঠজচ পঞ্চভুঁজ গঘটওচ 
পঞ্চভূজের সমানকোণি এবং ভাহান্দ্ধের সমান কোণের 
পাশ্বন্থ বাছ অন্পাতীয় হওয়াঁতে তাহারা সদৃশ শব্দ বাচা 
হইল। তদ্ধপ নির্দিষ্ট বড়তুজ অথবা ততোধিক বাহবিশিষ্ট 
সরল রৈথিক ক্ষেত্রের সদৃশ ক্ষেত্র নির্দিট রেখার উপর নিষ্কা- 
সিত করা যাইতে পারে। ইহাই এস্থজে সঙ্পাদ্য। 

১৯ প্রতিজ্ঞা | উপপাদ্য । ূ 

যেং ত্রিতুজ মদৃশ তাহারা সবর্গীয় বাহুর দ্বিষাত নিষ্পত্তি 

পরিমাণে গরজ্পর অন্ুপাতীয় | 


87. 8 বু 0ইগেরাতগযা। 
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ক্ষেত্রতত্ব। 7৮৭ 
ফখণ্ ঘঙচ ছুই সদশ ভ্রিতুক্ষ, তগ্মধ্যে খ কোণ উ কোণের 
সমান এবং কখ ্ 
থা খগ সন্ধে ঘও 
তথা ও মন্ব্ে। 
জতরাং খগ বাহু 
৬চ হান্র সব” 
শয৫1১৩ মতজ্ছ।) 
থন ৬১ বাহুর পর” খি হি র্ ৃ 
পর নি্সত্তির দ্রিঘাত পরিমাণে কখগ এবহ ঘ্ডচ ত্রিহুজ পর 
ম্পর অন্ুুপাতীয় হইবে । 
থ৭ এবং ও5 দই রেখার খছ ততীঘ় অন্তপাতীয় কনা কর 
[ ৬:১১) অথাছ খগ্ ১ উঠ 2; উচ : খু! পরে কছ মংযুক্ত 
কব অপর কথ তখন ::ঘ্ব : উচ তঙ্গিমিন্ত বিনিময় নিঙ্গপ- 
খিভে। ৫1৮৬) কখ : ঘড় :; খদ ১ উচ পরস্থ 
খগ 2৮ 2 উচ খে একারণ ৫1১১) 
কথ: খও; তই, খছ অতএব কখছ 
ঘ$চ তিউুঁজে ।সমনিহ কোণের পা স্থবাছ উভ্য়তঃ অন্গুপা- 
তীর) অধিকস্থ ২ ছুই জিহুক্ষের ছুই সমান কোণের পাঙ্থপ্তি বাহু 
উন্য়তঃ অস্ুপাতীয় হই শ তাহার সমান হয় (৬1১৫) 
অতএব কখছ ত্রিদুজ ঘঙচ ত্রিভুজের সমান অপর খগ্ যথা 
ওচ সম্বন্ধে ওচ তথা খছ সম্বন্ধে এবং ডিন সর রেখ। অন্থু- 
পাতীয় হইলে প্রথমের দ্বিতীয় সন্বপ্ধে যে নিষ্পত্তি পরিমাধ 
তৃতীয় সন্বঙ্গে তদ্দিবাত। অতএব খগ রেখার শচ সহিত, 
যেদিশ্পত্তি পরিমাণ -খছ সহিত ভাহার ভন্িধাত। পরস্থ 
খগ য। খছ সম্বন্ধে কখণ ত্রিভুজ তথ] কখছ তিতুজ সমন্ধে 
(৬১) অব খখ সর্ক, রেখার ওচ সহিত যে নিষ্পত্তি 
শষ কখগ ত্রিভুজের কখছ সহিত তাহার দ্বিঘাত সম্বন্ধ এবং 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৮ 
কখছ ত্রিভুজ ঘঙওচ ত্রিভুজের সমান হওয়।তে খগ রেখার উচ' 
সহিত যে নিষ্পত্তিসন্দ্ধ কখগ ভি ভুজর ঘঙঠতিতুজের সহিত 

তাহার দ্বিঘ।ত সম্বপ্ধ। অতএব যে ঘ্বিভুঙ্জ ইত্যাছি। ইহাই, 
এস্ুলে উপলাদ)। 

তহামাণ | এস্বলে নিশ্চয় বোধ হইতেছে যে তিন সরল 
যে সগাহীয় ভইলে এগুমর ভভীয় সহিত যেমত 
নগ্পতি সন্বন্ধ প্রথমোপরি নিষ্কািভ (দিককার দ্বিতীয়োও 
পৰি নিক্ষাসিত তৎসদূশ ত্রিভুজের সহিত তাদুশ স্ন্ধ। 

২০ প্রতিজ্ঞ! । উপপাদয | 

শে, বত ক্ষেত্র পরস্পর মদূশ তাহার সমান নংখ্যক 
দশ ব্রিভূঙ্জ কো বিভক্ত হইতে পারে এবং সে সকল 
ডে হক্গর বছতুজ ক্ষেত্রের ন্যায় পরস্পর নি্সড়ি সন্ন্ধ এবং 
নবী বাছুর পরস্পর যে নিষ্পত্তি এ বছতুজ ক্ষেত্রের 
পরস্পর স্ধহ্ধ ভাতার ছিখাতি পরিমাণে লিসপন্ডি। 

কখদঘঙ এবং চছজচঠ দুই সদৃশ ছু ৪ুজ ক্ষেত্র এবং কখ 
বক চছ বাহ্ুষ্ সসগীয়। কখণতউ চছ্ুজঢতঠ সমান সংখ্যক 
দশ ব্বগুজে! (বভ্ হইতে পারিবে এবও তরি হুজ সকলের পর” 
মা এ ই বহ্ুতুক্ত ক্ষেত্র তূগ্য দিজ্পন্তি স্ঘধ আর কখ 
পার ঢছ থাছর সহিত যে. দিষ্পত্তি সম্বন্ধ কখগন্যঙ বছ- 
তুজের চছজঢট বছছতুজ সম্বন্ধে তাহার দ্বিঘ্ধাত পরিমাণে 
নি্ক্কি উপপন্ন হইবে। 
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গ্ষেত্রতত্ব। ৮ ৯৬: 


হার ছট সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি পরিমাণ খওগ ত্রিভুজের. ছঠক্গ . 
সম্বন্ধে তাহার ছিখঘাত নিষ্পস্তি প্ররিঘ।ণ অতএব কখত ক্রিনুজ টি 
যথা চছঠ ত্রিভুজ সঙ্গদ্ষে খডগ বিভুজ তথা ঠছজজ সঙগ্টে 
(৫১১) অপর খত্তগ তরি ভূজ ছঠজ বিভুজর নদূশ একারণ গগ্য 
বানর ঠক বাড ন্্ধ যেনিষ্পন্ডি পরমাণ খণ্ঠগ ত্রিভূজের 
ছঠজনিতুকষ সঙ্গে চার দ্িঘাত পরিষাণনিষ্প? স্তদ্রপ উগ্ 
বাছুর ঠজ সঙ্থদ্ে যে নিষ্পত্তি উগঘ ত্রিভুজের ঠ্চ সম্বন্ধে - 
তাহার ছ্বিঘাত পরিনাণ নিষ্পন্তি উপপন্্ হইবে অতএব 
খু যথা ছঠক্ষ সম্থন্ধে উঘ তথা ঠঢ সন্বন্থে সপ্র“' 
মণ হইল । অধিকন্ত পুর্সে উপপক্গ হইয়াছে মে কখউ ত্রিভুক্ 
যথা চ্গঠ নঙ্দ্ধে গখগ তথা ঠছজ সম্বন্ধে তনিশিত্ত কখড বখ। 
চছঠ সম্বন্ধে খঙগ তখ। হঠজ সম্বং্ধ এবং উগঘ, ঠজঢ 
সম্বন্ধে । সুতরাং এক২ অগ্রবর্তিত্রিতু্দ থা এক» পশ্চারর্তির 
সন্বন্ছে সমুদয় অগ্রবর্ঠ্তি তথা জমুদয় পম্চানর্তির সঙথক্ধে 
উপপন্ হইল অতএব কখও তিঠজ যথ! চছঠ্ঠ মস্বন্ধে কখগণ্ঙড 
বুতুজ তথ! চছজঢঠ বহুভুজ মন্যন্ধা নিশ্চিত হইতেছে 
পরন্ত কখ বাহুর চ সবগ্গীয় বাহু সম্বন্ধে যেনিষ্পত্তি পরি- 
মান কখড রিভজের চছঠ সমক্ধে তাহার দিষাত পরিম! 
নিষ্পত্তি, অতএব কথ বাহুর চছ সবর্গীন বাছ সম্বন্ধে যে 
নিষ্পত্তি, পরিমাধ . কখগঘও  বছুতুজের চছজঢঠ বছুহুজজ 
সম্বস্মে তাহার দ্বিখাত, পরিষাণ নিপ্পত্তি | অতএব যেহ 
বহতুজ ক্ষেত্র ইত্যাঁদি। ইহাই এম্বলে উপপাদ্য । 
৯ অন্গুধান। তজ্প জারি কিঘা জনা কোন সংখ্যক বহু 
বিশিষ্ট ক্ষেত স্বীয় ভুজের দ্বিঘাত পারমাণে পরস্পর সমন্ধে 
নিষ্পত্তি রিশিউউপপক্ন হইবে। বিভৃজের বিষয়ে পুব্রে এ রূপ 
,সপ্রধাণ, ইইক্লান্থে অভঞন ব্যাপক ভাবে কহা যাইতে পারে 


যে সরল 'রৈখিক' ক্ষেত্র, 21 ঘাঙ্ছর ছিঘাত পর- 
মাথে পরস্পর নিস্পত্তি বিশিষ্ট হয় 
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এও গ্ ছঠ জ্ সংযুক্ত কর। অপর কখগ্রঘ্ড বছ্,জ চছ” 
জঢঠ বন্ছতুজের সদৃশ একারণ খকউ কোণ ছচঠ কোগের সমান 
(৬।১সং)এবহ থক : কউ ::ছচ চঠ (৬1১সং)। অতএব কম 
চট ভ্িভুজের এক২ কৌ৭সমান এবং সমানংকো ণের পাস্থস্থ 
বাছ অন্ুপাতীয় হওয়াতে কখণড ত্রিভুজ ছচঠ ভ্রিতুক্ের সমান 
কোনি (৩৬) সুতরাং সদুশ (৬1৪) অতএব কখ কোণ 
চন্য কোণের বম:ন । অধিকন্তু এ ছুই বছত,জ ক্ষেত্র পরস্পর 
সদৃশ হওয়াতে নমুদয় কখগ কোণ সমুদয় চছজ সখান সুতরাং 
তরশিউ ওখগ কোণ ঠছজ সমান । অপর কখও ঢছঠ ভিত, 
সদৃশ প্রযুক্ত ওখ ; খক :: ঠছ : ছ৮ এর বহুতজ ক্ষেতের 
সংদুশ্য হেতুক কখ: খগ:: চছ: ইজ সুতরাং সামা" 
লাভ; (৫1২২) ৬খ : খপ: ঠ্ : ছজ অর্থাৎ উখগ 
এবং ঠছজ সমান২ কোণের পাঁশ্‌ছি বাছু অগ্গপাতীক়্ একা- 
রব (৬1৬) ডখগ ত্রিভুজ ঠছজ ভিতর সমান কোণি এবং 
সদৃশ (৬13) তদ্ধপ শুগঘ ভিভজ ঠজ৮ ্রিহ্জের ষদৃশ্য উপ- 
পথ হইবে অতএব কথগঘঙ এবং চছ্ছজঙট এই উত্তয় সদৃশ 
বছত,জ ক্ষেত্র মমান সংখ্যক সদৃশ ভ্িভুক্ষে বিভক্ত হ্ই- 
যাচ্ছে ৰ 
অপিচ ইচ্ছাও উপপন্গ হইবে যে এ দুই বছত,কের পর" 
স্পর নন্বদ্ধে যে নিষ্পত্তি পরিমাণ উক্ত তিন ত্রিতজেরও 
পরম্পর সম্বন্ধে কমশঃ সেই নিষ্পত্তি পরিমাণ) তাঁহার মধো 
কখড উখন উগঘ আগ্রবর্ডি এবং চছঠ ঠছজ ঠজঢ পশ্চা- 
রতি, এবং কথ বাছুর সবগ্গয চছ বাহ সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
পরিমাণ কখগমণড ব্ুডুঝের চছজঢঠ বহুতুজ সম্বন্ধে তাহার 
দ্বিষ/ত পরিমাণ নিঙ্গজি।, ৰ 

কখণড তিভূজ চছঠ ভ্রিদ্ুজের মদৃশ হওয়াতে খও বাহর 
ছঠ সম্স্ধে যেনিষ্পত্তি পরিমাণ কখত ত্রিভুজের চছঠ সম্বন্ধ 
তাহার দ্বিাত পরিমাণ নিষ্পত্তি (৩৬।১৯) এ কারণ খও 
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ক্ষেত ৷ ৯১ 


২ অস্থমান। কখ চছ ছুই লবর্গীয় বাছর যদি তৃতীয়. অঙ্গ- 
শাতীয় ভ কল্লীনা করা যায় তবে (৫1১১ সংজ্ঞ1) কখ খখা 
চছ সম্বন্ধে কথ তাহার দ্বিথাত. পরিমাণে ভ সম্থন্গো সপ্রামাণ' 
হইব পরস্ক কখ বথ! চচ্ সম্বন্ধে কখ উপরিস্থ চতুতু্জ অথব! 
বহ্ছভুজ ক্ষেত্র তাহার দ্িঘাত পরিমাণে চছ উপরিস্থ চতুভুক্ষি 
অথবা খছতুজ ক্ষেত্রের সন্বন্ধে নিশ্চিত হইতেছে সুতরাং 
ত্রিভুজের বিষয়ে বদ্রপ সগ্রমাণ হইয়াছে (৬১৯ অন্থু ) 
তক্রপ কখ যথা সম্বন্ধে কখ উপরিস্থ ক্ষেত্র তথা চছ উদপপ- 
রিশ্থ ক্ষেত্রের সন্বন্থো। "অতএব ব্যাপক 'তাবে কা যাইতে, 
পারে ষেতিন সরল রেখ! অন্সপাভীয় হুইতল প্রথম ঘখ। 
তৃতীয়ের সম্বন্ধে এথমে পরি।1ন ক্ধ/সিত সরল রৈথিক ক্ষেত 
কথা দ্িতীয়োপরি ভাঁদৃশ ্ধপে নিষ্কাসিত সরল টইথিক' 
'ক্ষত্রের সম্বন্ধে অস্থমেয় হইবেক 1 

ও অনুমান । সমচতুভুজ মাত্রই সদৃশ ক্ষেত্র একারণ ছুই 
সমচত্ুভুঙ্জের পরস্পর নিষ্পন্তি সম্বন্ধ আপনহ বাহুর সন্ব- 
দ্ধে দ্বিবত পরিমাপ এবং দুই সদৃশ সরল রৈখিক ক্ষেত্রের 
পরস্পর নিষ্পত্তি সম্বন্ধ তাহারদের সবর্গীয় বাছুর সমচতু- 
পুঁজের তুল্য । 


ই শ্রতিজ্ঞা। উপপাদ্য। 


যে সরল ব্ৈঞ্সিক ক্ষেত্র সকল এক সরল িরিক ক্ষেত্রের 
সদশ তাহার পরস্পরও সদৃশ | 

ক এবং খ ছুই: সরা টৈখিক ক্ষেত্র, গ্ত্যেকে গর সরল 
.বৈধিক ক্ষেত্রের সদৃশ হল্লপানী কর তাহাতে ক এবং খ ক্ষেত্র, 
পরস্পর সদৃশ হইবে । 


ক এবং গ বহুত একারু্দ “তাহার! সমান কোনি এব 
তাহারদের সমান২ ১ক্োঁগের ম্পান্স্থি বাহ অন্থপণতীয় 


৫ 9008৫ ঘাণযত। 
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ক্ষেত্রতত্ব। ইং 


(৬১ সংজ্ঞ)। তথা খ এবং গ সদৃশ হওয়।তে তাহারা 
ওমান কোণি এবং ১০ সমান২ /২ পার্থ 
বাছ অন্পাতীয় 


ভঅতঞঙথ ক এব? তি ... 
খু শুভোকে গ 

ক্ষেত্রের সমান 

কোণি এবং তা- ক / ৮] ২ 
শারদের ও গ ক্ষে স্্ট 


হের সমানং কোণের গাশ্স্থ ধা অগ্ুপাতীয় সুতরাং 
(১১স্বংনা) ক এবহ খ পরুম্পর সমান কোণি এবং 
তহারদের সমানহ কোণের পাশস্ি বাহুও অন্ভপাতীয় 
81৯১) অতএব ফ এবং খ পরস্পর মদৃশ। ইহাই এন্থলে 
উপাপাদা। 





২২ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

নারি সরল রেখা অন্তপাতীয় হইলে যে২ সদৃশ সরল 
ইরখিক ক্ষেত্র তাহারদের উপর একাক্কারে নিষ্কাসিত। হয় সে 
সকার ম্থপাতীয় হইবে এবং চারি সরল রেখার উপর পর. 
স্পর মদৃশ ও এক!কারে নিষ্কাসিত সরল বৈথিক ক্ষেত্র অন্ু- 

পতীয় হইলে সে নকল রেখ!ও অন্ুপাভীয় হইবে। 
কখ গন্য উচ ছজ চাঁরি সরল রেখ! অন্থপাতীয় জান কর 
অর্থাৎ কখ ষখ! গঘ সম্বদ্ধে ওচ তথা ছজ সম্বন্ধে কল্পুন। কর এবং 
কখ গথ রেখার উপর টকখ ও ঠগথ ছুই সদৃশ সরল রৈথিক 
ক্ষেত একা কারে অস্কিত হউক তথা ও5 ছজ রেখার উপর ডত 
চজ ছুই সরঙ্জ' রৈখিক ক্ষেত্র তদ্প আস্কিত হউক ভাঙতে 


২ ঠগথ্‌ বন্ধে ডচতথা চজ সম্বন্ধে উপপক্ন 
হইবে। 
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 ক্ষেত্রতত্ব। ২৯৩ 
কখ গঘ সরল রেখার ভ তৃতীয় অন্থপাতীয় এবং ওচ ছজ 
্িপ রেখার ৭ তৃতীয় অনুপ্াতীক্ নির্ণয় কর (৬1১১) অপর 
কখ : গথঘ 2: চ :ছজ এবৎ | 
গথঘ :ত 2: ছজ : ণ ৫1১১) সুতরাং লামান্যত৪(৬।১১) 
কথ: ভ্রু হি ১গ প্রস্থ 
কখ: ত .:১টকখ: ঠগঘ (৬:২০ দ্বিতীয় অনু) এবং 
৮: শ্বু 2 ত৮জ আসতখৰ 
টকখ:ঠগ্ঘ ড় ০জ 1 
প্রপিচ যদি টকখ ক্ষেত্র যথা ঠগপ আতর সন্বন্ধে ভগ ক্ষেত&র 
হথ। ভক্ত ক্ষেত্র মন্থন্গে কছ্গিত হয় তবে কখ বথা গথঘ সম্থজে 
5 থা ছক নগ্বয্থে উপপক্ন হইবে! 


ন্ট 
র্‌ 
চার 
ঢ --্ বঁ 
ৃ চ 


এ 
ধ 


ূ 
জয়জারিঠাত 
৬ চি জজ প্‌ তি ন্‌ 


কথ যথা থখ স্গদ্ধে ওচ তথ। তদ সম্বন্ধে কন! কর (৬১২) 
৪৫ তদ রেখার উপর ধর সরল বৈখিক ক্ষেত ডষ্টব্সণব। 
"৪ ক্ষেত সছৃশ বং একাকারে স্বাসিত কারয়! নিক্কামিত 
৯ (৬১৮) কখ যখ।' গন সম্বন্ধে ওচ তথা তদ সম্বন্ধে এফং 
": ও গদ্দ রেখার উপর টক ও উগ্নঘ সদৃশ এবং একা- 
"রে স্থাপিত সরল রৈথিক ক্ষেত্র নিক্ষাাসিত হইযরাছে ও উচ . 
৬ রেখার উপর.ভচ. ধদ-ক্ষেত্র তাদৃশ রূপে অক্কিভ হই- 
টা একারণ টকখ যখ! ঠগথ লহক্ে ডচ তথা ধদ সম্বন্ধে 
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গ্ষেত্রতন্থ ; সঃ 


সগ্রমাণ হইল পরন্ক উকখ যথা ঠশঘ সব্বন্ধে ডচ তখ]চজ, 
মন্বন্ধে কল্পনা কর। গিয়াছে একারণ ডচ ক্ষেত্রের 0জ এবহ ধর 
ছুই ক্ষেত্র সন্বন্ধে সমান নিষ্পত্তি পরিমাণ ছওয়াতে ঢজ এবং. 
ধদ পরস্পর সমান (৫1৯) অধিকন্থ তাহারা সছুশ এবং সর্দশ . 
রূপ স্থাপিভগ বটে তপ্িমিন্ত ছাজ এবত তদ পরস্পর সমান । 
পর কখ যপা গথ সঙ্গ উচ ভখ।) উদ সঙ্গে এবং তদ ও 
ছুক্দ পরস্পর সমান একারণ কখ যথা গঘ নঙ্ষদ্ধে ওঠ তথা ছাজ 
সম্ঃদ্ধে সপ্রমপ হইল । অভএব চারি সরূল রেখা ইজাদি। 
ইস্ছা।ই এস্কলে উপপাদ্য) 
২৩ প্রতিজ্ঞ! । উপপাদ্য । 

সমানকোণনি কএক সমাপান্তরাল ক্ষেত্রের বাহু পরস্পর 
স্দ্ধেযে নিষ্পত্তি পরিমাণ বিশিষ্ট ক্ষেত্রফলের পরিমাণ 
তাঙার যোগোৎপন্ পরিমাণ তুল্য হইবে । 

কগ গচ" সমান কোণি ক গস জ 
সমানাহরাল ক্ষেত্র কল্পন। 
কর তাহার মধ্যে গে 
কোণ উগস্থ সমান। ক, 
গচ সমানাঙ্তরাল ক্ষন 
বাহুর পরজ্পর নিষ্পত্তি. 
সম্বন্বোর যোগ পরিষীণে 
এ ছুই ক্ষেত্রের পরস্পর, | 
নিষ্পত্তি সম্বন্ব উপপন্র 6 % ও রি 
হইবে। , বি: ৫8,44৩, 2২ 
খগ গছ এক সরঙল/রেগা যু স্থাপন কর সুতরাং গ গড ও এক 
সরল রেখাস্থ হইবর €১১৫).পরঘছ অদানান্তরাল ক্ষেত্র 
রণ কর এবং ট/অন্য. সরল রেখ! নির্দি্টি করিয়া খগ যখা 
খছ দদগ্ষে ট তথা ঠ সম্বন্ধে কল্পন! কর (1১২) এবং স্বগ্ধ যথ! 
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গউ.নন্বঙ্গে ঠ তথা ড ষন্বন্ধে ক্পান;কর অতএব ট এ এবং ঠ মধ 
ঘষে সম্বন্ধ এবং ঠ ও ভ মধ্যে যে সঙ্কন্ধ তাহ। উত্ত ছুই ক্ষেত্রের, 
খন গছ এবং ঘগ গঙ্ বাছুর মধ/স্ত সহন্ধের সমন হইবে । 
পরন্ধট এবং ভ মধ্য যে সম্বন্ধ তাহা ট এবং ১ ওঠ এবং ভ 
মধস্ত সন্বদ্ধের যোগে উৎপক্ষ বলিয়া উক্ত হয় (৫1১০ সংন্জ্! ) 
দতরাৎ ট এনৎ ক মধ্যস্থ নিষ্পত্তি সম্বন্ধ এ দুই সমানন্তরাল 
ক্ষব্রস্থ বাছর পরস্পর সঙ্গের মোগ গ্রিমাপান্থখায়ি হাইকে। 
অপর খন মতি গছ স্ষহ্ধী কন সমানান্তর। মা ক্ষেত্র তথা গজ 
সযপাজ্তিরাল ক্ষেঅর সম্বন্ধে (৬১) এবহ শখ যথা গচ্ছ 
সম্বন্ধে ট তথ! ঠ সন্বন্ধে একারণ ট মথা ঠ সন্বন্ধে কগ ক্ষেত্র 
তথা গজ ক্ষেত্র সন্ধে (৫1১১ ) পুনশ্চ ঘ্গ বগা গও সম্বন্ধে গজ 
ক্ষেত্র তথ গচ ক্ষেত্র সম্বন্ধে, ৬1১) এবংঘগ যথা। গও সম্বন্ধে 
ঠ তা ড মধ্বন্ধে সুতরাং ১ ঘখা ড সম্বন্ধে গক্ত ক্ষেত্র তথা গচ 
ক্ষেত সম্বন্ধে (৫1১১) অতএব ইহ] সপ্রমাঁণ হইল যে ট যথা! 
৯» সম্বন্ধে কগ ক্ষেত্র তথ! গন্গ ক্ষেত্র সম্বন্ধে এবং ঠ যথা ড 
সম্বন্ধে গজ ক্ষেত তথা গচ ক্ষেত্র সম্বন্ধে একারণ সামান্যতঃ ট 
যথ। ভ সম্বন্ধে কগ ক্ষেত্রতখ! গচ ক্ষেত্র সম্বন্ধে (৫1২২) 
পরম ট এবং ড ষধ্যস্থ সম্বদ্ধ এ দুই ক্ষেত্রের বাছ মধ্যস্থ 
মম্বজ্ের যোগ পরিমাণাস্থঘায়ি অতএব কগ গচ সমানান্তরালি 
ক্ষত্রের পরম্পর সন্বস্থা তদ্বাহু মধ্যস্থ সন্বন্ধের যোগ পরিষাণস্ি- 
যায়ি উপপন্ন হইঙস। সুতরাং সমানকোণি ইত্যাদি। ইহাই 
এন্থলে বা ॥ 
২৪:গ্রাতিজ্ঞ! | সম্পাদ্য । 
কোন সমানণন্তরাা ক্ষেতের কর্ণের পরিতঃ যেং সমান্তরাল 
ক্ষেত্র থাকে তাহারা পরস্পরের এবং সময় ক্ষে্জের সদৃশ । 
কখগধ এক সমানাস্তরাজ ক্ষেত্র, কগ তাহার কর্ণ, এবং ঙ্ছ' 
জট কর্ণের পরিতস্থ সমানান্তরাপ ক্ষেত্। ওছ এবং জট ছুই 
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নসানান্তরাপ ক্ষেত্র. পরস্পর এবং সয়দর কখগণঘ ক্ষেত্রের 
সদুশ হইবে । | 


ঘগ দি পরস্পরের সমানা- 
গতর একারথ কঘগ কোণ কছচ 
পপর সাশ ১২৯) হ্প ছু 
খগ ৪ সমানাশ্রাল উমিখিশ্্ 
ক? কোন কাছ কেরদক সমান 


এ পাশ পপ 
“৮ খর উচু ছুই কোণ শখ 





প্রতোক সন্পুখস্থ ঘবখ কোণের সমান হীঘুদ্ধ (9৩৪) পর 
স্পর সমান সুতরাং কখগথ এবং কও ছুই সমান।স্ুধাপপ 
ক্ষেত্র পরস্পর সবান কোণ্রি | অপর কখগ কোণ কণ- 
কোণের সমান এবং থক্কণ কোণ খকগ ওকচ ছুই দ্রিভুজপ্ 
ক্যা একারণ এ ছুই ত্রিভুজ পরস্পর সমান কোনি সুতরাং 
কথ যথঘ: খগ নম্বস্ধে ক তখ| উচ সম্বন্ধে (৬1৪) এবং অম।- 
নানু ক্েএ্রের সম্মখস্থ বাছ পরস্পর সমান (১৩৪)অতএব 
কথ ঘথ। কঘ সস্বন্ধে কঙ তথ! কছ সম্বন্ধে (৫1৭) এবং ঘ্বগ ঘথচ 
গখ সঙ্ধন্গে ছচ তথ। চও সন্বন্ধে এবং গছ যথ। থক সশ্বন্থো চছ 
তপা ক সন্বান্ধে 'তরীৎ, কখগখধ, কওচছ ছুই সমানান্তরাল 
ক্ষেতের সসানং কোণের পাস্বস্থি বাহু অন্পাতীয়, তঙ্গিদিত্ত এ 
ক্ষেত্র প্রম্পর সদৃশ (৬1১ সংজ্ঞা) ভদ্রপ কথণঘ এবং 
চজগট ছুই সমানাস্তরাল ক্ষেত্র পরম্পর সদৃশ উপপন্গ হইবে 
অউএব ছও উজ সই ক্ষেত :প্রতোকে খখ, ক্ষেত্র সদৃশ 
কিন্ত যেং সরল রৈখিক- ক্ষেত্র গ্রতোকে এক মরল রৈখিক 
ক্ষেত্রের সদুশ তাঙারা পরস্পর সদ একারণ ছত্ড সমান ্ত- 
রাল ক্ষেত্র উজ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের সদৃশ:। অতএব কোন 
সমানান্তরাল নদে ত্রের ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 
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ক্ষেত্রতত্ব। | ঈদ 


২৫ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । ৰ ূ 
এক নিদিষ্টি সরল রৈখিক ক্ষেত্রের সদৃশ এবং অন) একদ! 
ণর্দিষ সরল বরৈথখিক ক্টেত্রের মনান এক সরল রৈথিক ক্ষেত্র 
নিষফফাসিত করতে হইবেক | রি 
কখগ্র এবং ঘ নির্দিন্ট সরল ট্রথিক ক্ষেত । কখগ ক্ষেত্রের 
সছশ অথচ ঘ ক্ষেত্রের সমন অন্য এক সরল রৈথিক ক্ষেত্র 
পিক্কামিত করিতে হইলেক। 
খগ মরপ রেখার উপর কখগ ক্ষেত্রের সমান খগ সমানান্ত- ' 
রাল ত্র শিক্ঠ'সিত কন (55৫ অগ্ভমান ) এবং গণ সরল . 
রেখার উপর ঘ ক্ষেত্রের মমান গড় সমান কল ক্ষেত্র নিক্কাঁ 
মি কর তাহার চগঞ কোণ ঘেন গখঠ কোণের জমান হয় 
ভহাঁতে খন্গ গচ এবহ উদ উড এক২ সরল রেখাস্ক হইবে 
(১১৯--১১৪ ) খগ এবং গচ মরল হেখাতা জাঙ্ত মধ্য 
অন্থপাতীয় নিদেশ করিজ্যা / ৬১৩) ভাহর উপর কখগ : 
ক্ষেত্রের নদৃশ্শ এবং নদৃশবস্থ টছজ সরল বৈথিক ক্ষেত্র 
নিষ্ক; ফিতর (. ৬১৮) অপর খগ যথা ছজ সম্বন্ধে ছজ 


ক 


শব 





& নি 9 ভা ড় - 
তথ। গচ সঙুক্ধে কল্পি হইয়াছে এবং তিন সরল রৈখিক 
ক্ষেত্র অন্ুপাতিয় হইলে, প্রথম যথ। ততীয় সন্ধে প্রথ- 
মেপরিস্থ ক্ষ খা 'দির্ভীয়োগরিস্থ তৎ সদৃশ ক্ষেত সমক্ধে 
(৬২০ দ্বিতীয় অস্থুমান ) একার. খণ্খ ঘথ! গচ সম্বন্ধে কখগ . 
ক্ষেত 'তখ। টছজ' ম্ন্ধে। পরস্ধ খন যথা গচ সম্বন্ধে খঙ 
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ক্ষেতরতত্ব। 5:৯৮, 
সমানান্তরাল ক্ষেত্র তথা ওচ সমানান্রাল ক্ষেত্র সম্বন্ধে ড1১). 
অতএব কখণ ক্ষেত্র যথা উজ ক্ষেত্র সঙ্গদ্ধে খঙ সমানাস্তরাল 
ক্ষেত্র তথ: ওচ সন্থদ্ধে (১1১১) অধিকন্তু কখন সরল রৈখিক 
ক্ষেত খউ সমানাগ্ুরাল ক্ষেত্রের সমান অতএব টছজ ক্ষেত্র 
উঠ সমানাকরু'ল ক্ষেতের সমান (৫155 ) এবছ উঠ ঘ সমান 
হওয়াতে উদ্জ ক্ষেত 9 ঘ সমান উপপঞ্থ হইল এব পুর্বে 
তাহা কখণ ক্ষেত্রের সদৃশ অগ্রমাণ হইয়াছে । অতএব ট্ছক্র 
সর্প নৈশখক ক্ষেত ফ্খণ ও সরৃশ এবং ঘ ক্ষেত্রের 
সমান কপ নিন হইল । ইহাই এন্সলে সম্পাদ্য। 
৬ গ্ুতিক্ঞা । উপপাদ্য । 

রই সছুশ শমানান্তরাল কেতের যদি এক সামান্য কোণ 
একে এবং ভয় খদি সমৃশ বন্থ হয় তবে ভাহার। এক কর্ণের 
পারিতস্ত হইলে! 

ক্ধগঘ এলং, কডঢহ দুই সদৃশ এবং নদৃশা বত সমানান্ত- 
বাল কেন নখ এক সানানা কোণ কল্পন। কর! কখগদ 
ধবং কচ উভয়ে এক কণ্র পরিভতস্থ হইকে। 

হু সাজ ভাহ। নহয় তবে উছ মমানাস্্নাল ক্ষেত্রের কচ 
কর্ণ হইতে শ্বতস্্র সরল রেখায় খঘ সদানান্ডরাপ ক্ষেতের 
কঙ্গগ কর্ণ কল্পনা কর এবং জ ্ক শি ট 
বিন্দুতে কজগ ও ছচ লরল রেখার 
সম্পীত হউক | জ বিন্দদেয়। উজ 
সরল রেখা কথ অথবা! খ্গ হেখার 
সদানান্তরালরূতপে নিষ্কাপিত কর |. 
তাহাতে কখগঘ এবং কটজছ খাঁ টা 
সগানান্তরাল ক্ষেত্র এক কের পরিতস্থ প্রযু্ পরস্পর 
সদৃশ হইবে (৬২৪) অতঞব থক যথা কখ সম্ব:ন্ম-ছক 
তথ। কট মনগ্ধে. কহ! যাইতে, গারে (৬.১ সংজ্ঞ।) পরস্থ 
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1 দঃ 


ক্ষেত্রতত। ৃ ৯৯, 


পুর্ব করনাস্ুসা'রে কখখদ এবং কণুচছ পরস্পর সদশ. একারণ 
ঘক যথা কখ সম্বন্ধে ছক তথা কঙড সম্বন্ধে নিশ্চিত হইতেছে 
(৫1১১) সুতরাং ছক যথা কটা সম্বন্ধে ছক তথ! কণ্ড সস্বন্ধে 
সর্থাৎ কট কও দুই রেখার স্ঘ-স্ধ ছক রেখার নিষ্পত্তি পরি- 
ঘাঁণ মান শুরা কট এবং ধণ্ড পরস্পর বষাল হয় 
(৫1৯1 কিন্তু তাহা অনাধ্য কেননা ল্ুভর বৃহতরের সমান 
হয়ত আহ কখণছ কটজচ উঠে এক কর্ণের পরিতস্থ 
কইতে পারে লা জু হ কথগত কে আবশা পক কর্ণের 
পরিত্প হইবে । অতএত দুই সদশ ইচদি) ইঙাই এন্ধলে 
উপাাদ্য। 


২৭ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য! 
কোন পিদ্রিউ সরল রেখার দিবিধ খণ্ডে ধেং শ্ায়ত 
ইন্ত্াবা হয় শ্রী সরল রেখ*র অন্ধের উপরিস্ত সম চতুভু্ছ 
তত সর্কবাপেনন বজভুম হইবে । 
কথ এক নির্দিউ সরল রেখা গ বিশ্দাতে দিখডিত হইয়াছে 
এবং ঘ ততন্থ অপর ধিন্দ । কথ রেখার 
সমচ-ুন্ভুজ কঘ. ঘখ আয়ত অপেক্ষা ক গখ খ 
,পৃইও হইবে । 
কেননা কখ সরল € পা গ বিগ্দুতে ছই ঈদীন ভাগে এব? 
ঘবিদ্দতে হই অধযান ভা বিভক্ত হওয়াতে ক এবং 
থথ খত গর আত এবং গণ খণ্ডের সমচতুভূজ একই 
যোগ কগ্ রখার সমচতুভূজ তুল্য হইবে (২1৫) সুতরাং 
কগ, সমচতুডু'জ কথ.খন্ আয্তাগেক্ষ বৃহৎ হইবে । অতএব 
কোন নির্দিষ্ট ইত্যাদি। ইহাই খন্থলে উপপাদ্য । 
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২৮ গ্রীতিজ্ঞা | সম্পাদ্য | 

এক নির্দিট সর রেখাকে এমত করিয়া ভাগ করিতে 
হইবে শে ছুই খণ্ডের আয় এক নির্দেউ নরপ টৈখিক 
ক্ষেত্রের" সমান হয় অথ এ ক্ষেত্র অন্ধ' রেখার সম চতুডূ্দ 
সে ক্র। আি ধিক হইততি না পারে। 

এ নির্িষ্ট সরল প্রেখা এবং গ নিদ্দিষ্টি সরল টরখিক 
কো এ অত্র সমান ঘ্ডচছ এক দমচতুভূজি নিষ্কাসন কর 
7 ৬২৫) অপূর কখ সরল রেখাকে জ বিন্দুতে দিখণ? কর কজ 
রেখার মমটতুভুজি যদি $চছ ৬ সমান হয় তবে 


/৯১ হর 


২৮ 


অভান্ট লিদ্ধির অপেক্ষ। নাই বদি মাল না হয় ভাব 
-ক্ষণাূদারে কজ রেখার সমচৃভু জ ঘর হইতে অবশ) 


্ড 


পপ পা সপ পপ পপ পপ পা নন পন পা শশী ৯: পাশা তিশা ৩ শত পাঠ 


'.পাকয়ার ইউক্রিডের সুল গ্রন্থোক্ত ২৮ প্রতিজ্ঞার 
নর এই প্রতিচ্ঞ। রচন। করিয়াছেন তিমি কহেন ইউ- 
ক্রিড শু বীসত প্রতিজ্ঞানব্য পাঠকের পক্ষে অত্যন্ত কঠিন; তাহ। 
যথীথ বে কিন্ত বিভক্ত রেখার খের ক্সীয়ভ কীদশ 
ক্ষেত্রের সমান, হইবে তাহা স্থির ম। করাতে ভীহার রচ- 
নায় দোষম্পর্পহয়। ইউকিড পুর্বাবর্তি কৌন প্রতিজ্ঞা 
যে বিষয় সম্পাদন করিবার ধারা পকীশ করেন নাই আঅখব! 
সহজে সম্পাদ্য বলিক্স! স্বীকার করেন ন্নাই কখন তাহার 
যাস উল্লেখ করেন,ন1। 'পফেক্ার উক্ত ক্ষেত্রকে সরল 


.টৈখিক বলিয়া বিশ্ষেণ বা! করাতে আপাততঃ অঙ্গীকার 


করিতেছেন যে বব এরক্কী ক্ষেত্রের তুল) সম চট্ুভুজি অন্বিত 
কর! যায় ক্দ্ি তাহা, বাস্তবিক সঙ) নহে । 
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ক্ষেতরতত্। ২59১ 


অধিক হইবে সুতরাং ঘঙচছ চুর ও বাহু হইডে 
কজ বহত্তর হইবে 1 | 
কখ রেখার লম্বভাঁবে জট নিফাসিত করিয়। তাহা! ঘঙ 
সমান কর এবং উজ রেখাকে ঠ পর্য্যন্ত বৃদ্ধিকর যেন টঠ ক 
অথবা জখ সমান ছয়। অনন্তর ট কেন্দ্র করিয়। উঠ পর্য্যন্ত 
বৃ অন্ষিত করভ বিদ্দুভে দেই বৃত্তের কখ হেখোপরি সম্পাত 
হ্্রক পরে টন্ভ সংযুক্ত কর। কখ রেখ! জচিঞে সদান ভাবে, 
এবং ড চিত্রে মসমান ভাবে বিভক্ত হইয়াছে এক রণ ক, 
ডগ + জড় » কজৎ (৫1২)- টভৎ | অপর টক” 4 জন 
টৎ (8৭) সুতরাং কড-ডখ.+ জং সু উজ + 
জডং এবং জন্ডং বিয়োগ করিলে কড.ডথ ক উ্ৎ। জধিকন্থ 
টল্গ ০ ঘও সুতরাং উ্পৎ » ঘ$খ। কিন্ঞ ঘ$ রেখার সম 
চতুতূ্ থ সরল বৈথিক ক্ষেত্রের ভুলা তন্সিমি কড-ডথ 
গঅতএব নির্িকউ কখ সরল রেখা ড বি' দে এমভি একার 
বিুক্ত হইয়াছে যে কভ এবং ডখ ছুই খ:ওর আয়তগ নির্দিক 
মরল টরখিক ক্ষেত্রের সমান হইল । ইহাই এস্থলে সঙ্পীদ্য। 


শি 


২৯ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য । 

এক নির্দিষ্ট সরল রেখাকে এমত করিয়া বৃদ্ধি করি 

হইবে ফেএঁ রেখার ছুই প্রান্ত এখং বৃদ্ধির সীমা নধ্য্থ ছুই 
খণ্ডের আয়ত নির্দিষ্ট সরল বৈথিক ক্ষেত্রের তুল্য হয় 

কখ নির্দিউ সরঙ্গা রেখা বদ্ধিতব্য ক্স রেখার খের 
আয়ড'যে ধর্ম, ট্রশিক. তের সমান হইবে তত্ত,ল্য এক দন 
চতুতূজ, করান! কর (৬২৫) নরজ রেখ। এ চত্ব- 
ডু জের বাছ হউক |. | 


: ঈর্পেফেয়ার এস্থলেও সাধারণ রূপে কহেন “এক দির 
১ক্ষহ” পুর্ব টাকায় দি কর] 
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ক্ষেত্রতত্ব ৷ " 9০২. 


ফথ সরল রেখাকে গ বিদ্দ 
তে দ্বিখণ্ডিত করিয়। খচ তাহার 
লশ্ব নিষ্কাদিত কর যেন : এন 
ঘণ্ড সমান হয়পরে গচ সংযুক্ত |... 
বু এ কেন্্রহই; রে জী 

অক্ষত কর কথ সরল ৬. 

চিত হইয়।ছ বিদ্দতে বৃত্ত সু+গ হউক। অপর 
কখ গ বিশ্দতে দ্বিখণ্ডিত হইয়! ছ পর্য্সত বদ্ধিত হইয়া 
একারণ কই: ছখ 4 গখ * ০০ পাছ ২ (২1৬). গচ ২। পরস্ক 
টেট ল্পখদ ক খচন (218৭) সুতরাং কন" ছখ + গখছ » 
গথখৎ + খচৎ এবং কছ, ছখ ০» খ5ং। 'অধিকন্ত খচ স্ ঘ্বও 
জুহুরীং খচৎ জু ঘঙ। অপর বদ্ধিতিব্য ক রেখ! খর 
আয়ভ যে সরল রৈখিক ক্ষেত্রের সমান হইবে ঘও রেখার সম. 
চু তু) অতএব কখ সরল রেখা এমভ প্রকারে ছ 
পথ্যস্ত বদ্ধিতি হইয়াছে যে বছ্ধি'ত রেখার কছ এবং ছখ খংগুর 
আয়ত নির্দউ সরল ট্রিক ক্ষেত্রের সমান হইল ! ইহাই 
এন্থলে সম্পাদ্য। 

টাক! ; পাঠকৰগ এস্থগে বুঝিবেন যে পুর্দবর্তি গ্রতিজ্ঞাতত 
হেমত নির্দি্ট সরল টৈথিক ক্ষেতের পরিমাণ নিদ্ধণরিত হুই- 
চাছিল এ অ্রতিক্ছায় সেজূপ হয় নাই। 





চি গ্‌ শ্ঘ ছ. 





৩* প্রতিজ্ঞা । সম্পাদা। 
এক নির্দিউ সরল রেখাকে অন্ত্য গং মধ্য ০ 
করিয়া ছেদকরিতে ছইবে।.  ." 
কখ নির্দিউ সব্ুল রেখা, তাহাকে আনত বং মধ্য জন্থ- 
পাতীয় করিয়! ছেদ রুরিতে হইবে |... তং 
কখ রেখার, উপর খগ পদ চতততূজ নি্াসিত কর (১৪৬) 
এবং গক ঘ পর্যন্ত বৃদ্ধি কয় যেন গশ্-ঘক আয়ত খগ সম 
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ক্ষেত্রতত্ত। ১৯৩ 


কুভুজ তুল্য হয় ( ৬২৯) এবং কঙখঘক ষমান ছেদ করিয়। 
-£ শ্রবৎ ক অথব। গ্বগ্ধ এবংখক দ্রেখার 'আঁয়ত খচ পুর্ণ কর! 
এখঘক আয় খগ লমচতুদ্ুজের রব 
সমান হওয়াতে ঘট আয়ত ক্ষেত খগ ঃ 
, এন হইছি ছি ছুই আতর কচ 
:মান্যাতশ বিয়োন করিলে অবশিষ্ট ঘড 
£৪₹ থছ সমান হবে| পরন্ধ খচ ক্ষেত্র 
,$ এরবহ উথ অথাছ্ ক এব খঙ্ ] 

দেখার আরত এবং ঘঙ ক রেখার সম ক 

দু জ অতএব ক রেখা কখ না 
বধ” খু রেখার মধ্য অন্পাতীয় (৬১৭) অর্থাৎ কথ যথা 
“ও স্বদ্ধে কত তথা খণ্ড স্ঘদ্ধে সপ্রমাণ হইল। অপর কথ 
' ঠ অপেক্ষা বহৎ সুতরাং কউ খড আপক্ষা। বৃহ হইল 
৫:১৭) অতএব রন নরল রেখ উ বিন্দতে অঙ্গ) এব? মধ) 


ভগাঠীম কূপ ভিন্ন হইল । ৬1৩ হদ্র.)। ইহাই এস্কলে 
জপ ধ। 


্ 


এ 


প্রকারাগ্থর | 


কথ ঠি তি সরল রেখাকে অন্ত এবং মধ্য অন্থুপাতীয় 
পে ফিস করিতে হইবে। 


কখ রেখাকে গ বিন্দুতে এমত কা রিয়া ছিন্ কর যে কখ' 
খগ কআআফত কগ সরল রেখার সম চতুভূজ 
সমান হয় (২1১১) পর কখ.খগ আআযত ক গণ খ 
কগ রেখার সম চতুদ্ু্জ তুল] একার খক যখ] কগ সন্ধে 
"গ তথা গখ সন্ধে উপপন্গ হষ্ইীবে (৬:১৭) অতএব কথ 
শু বেখাস্টিন্তয এবং মধ্য অঙ্পাতীয় রূপে ছিন্ন হইল । 
ইহাই একজে স্পা! . 1. * 


চু 
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ক্ষেত্রতন্। ৯৯৪. 
৩১ প্রতিজ্ঞা । উপপাঙ্গ)। 
মমকেণি ভিভুজের সমকোণের সন্মুখস্থ বাছুর উপরি নিক্কা 
সিত সরল রৈথিক ক্ষেত্র সনকোণের পাস্থবস্থি ডুইবাকর উপ- 
রিস্ত তৎলদুশ এবং তাদৃুশ রূপে নিষ্কামিং দুই "সরল 
টরখিক ক্ষেত্রের সমান হয় । 
কথগ সমকোণি ত্রিভুজ তাহার মধ্যে খকদ এমকে এ) খগি 
৬ উঞর অনস্কাসিত সরল টরখিক ক্ষেএ কখ এন কণ 
বচ্চন স্পরিস্থ ততৎসদৃশ এবং তারুশরঃপ শিক্কাংলত ছুই 
"বপটৈখিক ক্ষেত্র সমান হইবে । 
কল লম্ঘপাতি কর | অপর কখগ সমকোনিদ্রিডুজর সনক্কোণ 
«হইতে খগ ভূমির উপর লঙ্গপাত হইছে একারণ কখঘ 
“পগ ছুই ভ্িভূ্গ সম্ুদয় কথগ প্রিভুক্ষর এবং পরস্পরের 
বশ হুইল (৬1৮) এবং কখগ তিভুজ কঘধ ত্রিভুজের 
দএশ হ প্র খগ যথ। 
ক স্যৃন্ধবেখক তথা খঘ 
১্তঙ্গো (913) এবং 
ঘর তিন নল রেখ। 
গ্যাং হয হপ্রয়াতে 
গথন যথা তৃতীয় সন্ব- 
গ্কেপ্রথনে'পারস্থ ক্ষেত্র 





কি... 
'থ। দিএয়াপরিস্ত তৎসদশ এবং তাছশ কূপ নিষ্কাসিত 
চঃপ্রেন্র সম্বন্ধে (৬1৯০ দিতীয় অনুষঠন ).অতএব গ্রথ যথা 
খ্ঘ সঙ্গঙ্গে গথ উপরিস্থ ক্ষেত্র তথ। খক উপরিস্থ তৎসদশ 
তের সম্বন্ধে এবং বিলোম নিপ্পভিতে (৬.খ ) ঘখ বথ। 
৭৭ মন্বংগ্গ খক উপরিস্থ ক্ষেত তথা খগ উপরিস্থ ক্ষেত্রের 
"হককে! তিদ্ধপ ঘগ যথ! খগ সষদ্ধে গক উপরিস্থ ক্ষেত্র তথ| : 
"এ উপরিস্থ ক্ষেত্রের সম্বন্ধে উপপর্থ হইবে | অতএব 
'£৯8) খত এবং ঘ্গ ছুই ক্ষেত্রের একত্র যোগ যথা 
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ক্ষপরতন্্া ১৯৫ 


খদ সঙ্গত খক এধহ বশ উপরি ছুই ক্ষেত্রের একর যোগ, 
তথ খন উপরিস্ত কেতের সম্বন্ধে উপপঞ্গ হইল শুরা 
খক এব কগ উপবস্থ ছুই ক্ষেত্র খগ উপরিষ্ঘ ক্ষেঘরের পনান 
'নশচত হইল আর তাহারা পরস্পর সদৃশও বট! অতএব 
এভতদ উত্াদি। ইহাই এস্কলে উপপাদ্য! 


২৬৯ প্রভিজ্ঞ।! উপপাদা। 

টু ত্রিভুজের যদি দুই” বাক 'অন্ভগাতীয় হয় এবং 
তাহারা এক কোণে পরল্গর সাপ প্ররুজ্ যদি সবগর্ধ 
ঘা গবষ্পর়ের অমানান্ুযাল হয় তবে অহারছের অবশিষ্ট 
বট এপ এঠুল রেখায় থাকিবে ! 

কখণ এবং ঘঠড ছুই [তিভূংজর খক কগবাহু গণ 
বাতুর অন্ুগাতীয় কমন! কর দু খক যথ। কন সম্বন্ধে 
গঘতখ। ঘই সঙ্গ খাঁ দ্ছান কম এবছ কখ ঘগ কগ ঘও পরস্প- 
৮ বু সমান র কিলুন। দ্ধ 
খন টিপ চাহ | 

শ্টহ ঘগ পান্তা এমা ্ 
নাস্তা এবং হাজার 
“পর্ব উপর ধগ রেখার 
সম্পাত হইয়াচ্চে একারণ 
খকগ কোণে অপর পাশ স্ব 
কণঘ সনান (১২৯ ) 
এ কারণ গঘড কোণ এ 
কগঘ কোণের লমান স্সুভরাং ্ এবং গখঙ পরস্পর 
সদান। অর্পচ কখগ ঘগও ছুই ত্রিভুজের ক এবং ঘ কোণ 
লমান' এবং তর সমানং ফোণের পাশ বাছ অস্থপাতীয় 
হওয়াতে অর্থাৎ খক যথা কগ সম্বন্ধে গথ তথা ঘঙ সম্বন্ধ 
কল্লিত হওয়াতে কথণ্ধ এবং গণ জিভুক্গ পরস্পর লমান কোণি 
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ক্ষেত্রতত! ১৩৩ 
বি রি 


উপপন্ন হইতেছে (৬1৬) একাঁরণ কখগ কোণ খগও কোণের 
সমান হইল এবং গুর্কো সপ্রমাণ হইয়াছে যে খকগ কোণ 
গঘড কোপ সমান অতএব সমুদয় কগঙ কোণ খকগ এবং 
কখগ ছুই কোণের তুল্য তাহাতে খগক কোণ যে করিলে 
কগড এবং কগখ ছুই কোণ খকণ কখগ এবং 'কগখ ছিন্ন 
কোণের মমান হয় পরস্থ খকগ কখগ এবং কগখ তিন কোণ 
ছুই সযকোণ তুল্য (১৩২) অতএব কগণ্ড এবং কগখ দুই 
সগলোণ তুল্য এবং কগ রেখাস্থ গ বিন্দুতে খগ্র গড ছুই 
শরল রেখ ভিন্ন পাশ্ব হইতে আসিয়া কথ এবং কগখ ছুই 
সংলগ্র কোৌণকে একত্র ছুই সমকোণ তুলা করিতেছে একারণ 
খগ এবং গউ এক সরল রেখাস্থ সপ্রমাণ হইল (১১৪ )1 
অতএব ছুই ত্রিভুজের ইত্যাদি । ইহাই এনস্থলে সম্পাদ্য। " 
৩৩ প্রতিজ্ঞ! ৷ উপপাদ্য] 

সমানং লুন্তেতে কেজ্রস্থ অথবা পরিধিস্থ কোণু বেং চাপের 
উপর থাকে পরস্পরের অস্বন্ধে তদন্ুঘায়ি নিসন্তি পরিম।ণ 
ধারণ করে । বৃস্ত চ্ছেদকের বিষয়েও এইরূপ হয়। 

কখণ ঘওচ ছুই সমানহ বৃ, খছগ এবং উজঢ তাহা রদের 
ডি কোণ এবং খকগ ও ওঘচ গপরিধিস্থ কোণ। খগ চাঁপ 

৭:৬চ চাপ সম্বন্ধে খজগ কোণ ডথা জচ সম্বন্ধে এবং খকগ 
উষচ হম্বন্ধে! আর খছগ বৃত্তচ্ছেদকগড তথা ওজ্চ নৃত্তচ্ছেদক 
সম্বঙ্গে উপপন্ধ হইবে । 

খগ চাপের নমানং কএক চাঁপ যথা গট টঠ এবং উচ 
চাপের সমান২ কএক চাঁপ যথা চড ভঢ কল্পন1 করিয় ছট 
ছঠ জভ জঢ সংযুক্ত কর।, খগ্ গট টঠ চাপ পরষ্পর সমান 
একারণ খছগ গছট টছঠ ফোণও পরস্পর সমান 
হইবে (৩1২৭) অতএব খঠ চাঁপ যে পরিমাণে খগ চাপের 
অপবর্ত্য খছঠ ফোণও সেই পরিসাণে খছগ কোণের অপ- 
বর্ত্য। তন্ধপ গুঢ চাপ যে পরিমাণে উচ চাপের অপবর্ত 
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ক্ষেতরত। ১৪৭ 


উক্ষঢ কোণও সেই পরিমাণে উজঢ কোণের অপবর্ডত | পরন্ধ 
খঠ 'ঢাপ গঢ চাপের সমান হইলে খছঠ কোণ এক্স 
কোণের সমান হইবে (৩২৭) অথবা খঠ চাঁপ ভুঢ় চাপর অধিক 





ইল খত বে 59 ওকজঢ কোদের ধিক তবে এবং উন্ভৎ, 
১৮ স্যুপ ভইলে কেণিও তদ্ধপ হন হবে । অহএব এস্থলে 
চারি রাশি নির্দিষ্ট হইতেছে অর্থ,ত খগ উট ছুই চি এবং 
ধছ ও ৬জচ দুই কোথএসছ খগ চাপ ও খভগ কোছেন কৃ 
গম অপবস্থ্য খত চাপ তবহ খনি কেপ তথ: উড চপ এক? 
/০চ কোণের ছুই সম অপপর্ডা উড চপ এবছ উদ কোছ নি 
ন্চত হইয়াছে এবদ উহাও সপ্রমাধ হইয়াছে ফেখঠ চাপ উড 
১ঃপর সমান অথব) ম্যানাধিক হইলে খছঠ কোণও উজ 
ফের সমান অথব। সুঃনাধিক হইব অতএব খণ চাপ 
যথা উট ঢাগের স্ষন্ধে খহগ কোপ তথ। ভাচ কোণের স্মঙ্গে 
হঈংখ (৫16 সংক্ভ,) অধিকন্খ খছগ কেন খা উক্ছ৮ 
“মী খকগ কোণ তথ। ভঘচ শস্বন্ধে (৫1১৫) কেননা 
নি ছুই কোণ ক্রমশ অপর ছুই কোণের দিপুণ 

৩৯৬ ) অতএব খগ চাপ যথা উচ চাপ সঙ্ধন্ধে খছণ কান 
রি কোণ সম্বন্ধে এবং খকণ কোণ তথা ওঘ৮ লেণ 
সম্বন্ধে উপপন্ন হইল! 

অপিচ খগ চাপ'ধথা ভচ চাপ সম্বন্ধ খছগ্ণ বৃত্তছেদক 
ওজচ বৃত্তছেদক সত্বন্ধে উপপন্ন হইবে । খগ এবং গট সংঘ 
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কেততহ । ১০৮ 
কর এপসহ খপ শট দ্ুইচপেভণ একং পিছ নিত্দেশ করিয়। 


খভ রা ধাণতট সংযুক্ত কর পর খদ এট রা খু 
ৰং ্ে ও 


সমন তব, উনি এ ্ রা ই 
ভজের সন (১৭) অধিকগ্গ খন চপ গটচ পের 





ভি ৭ 





সন।এ ৪য় কখগবু হরিতে তহারদের আঘশিকট অংশও 
পরস্পর সনন হইবে একারনখিজগ জোন গণট জোনের সমান 
(2581 উতপাত খৃহগ পুকথণ্ড হিখউ বৃদ্ভখতের সদৃশ 
(৩ ৯৭০) পরদ্দ প্র দুই খও খন এটি সমান রেখে উপব 


পনচ্ঠে আর সদুশ হখও ননাদক হম দেখনি উিগরিদ্ 


মর 


হন পুর্ন গির মমান ভায় 1৬৯৩) অইএব এহন বওখও 
গনট পর সমান হবে 1 অপর খইগ ত্রিভুজও এট থু 
জর সনান উপপন্ন হুইয়চ্ছ অতএব খছগ সমুদম বৃ টি 
গ্রছট ধৃত ছেদকের সনান মগ্রমাণ হইল. এ কারণে উ ্্ 
ৃন্ত ছেদক খ£গ অধ্ধবা গছন্ট বুস্ত ছেদকেরর লমান হই 
তদ্ধপ ওুজঢ চজজ্ঞ ডজঢ তিন বৃষ্টি ছেদকও পরস্পর সমান উপ 
পঙ্গ হইব অতওব খই চাপ বেপারিন।ণেখগ চ।গের অপর 

খছঠবৃত্তহেদকও সেই পরিনা ৭ খছণ বৃত্ত ছেদকের ভি 
হইবে? এ কারণে উড চাপ ঘে পরনাণে ওঢ চাপের অপবস্ত্য 
উজ বৃত্ত ছেদকও নেই পারমণে উজচ বৃত্ত ছেদকের অপ- 
বর্তঃ হইবে । অপর খঠ চপ যদ ওঢ চাপের সনান হয় তবে 


5 


৫ 


103 090 ঘা, 


5107 0] 01116 80007 বু: সিল, 8 ৮৮0৫1 
1,166 371 10 চা) 070 ১08)713015 18 10108119717 
58৫৮0119115) 00610 010 তারা) 181,19 হার৯৮ 0181) 18, 
1106 ১০০00713001, [19019 10700) 100 ০০৫৮৭ 06187 5471 
11৩54, 165১ ৮৮95 8860) 7108 516 1907 00880111155 
41৮ ৮9 81653055৮৪৭ 009 (9 8৫005 0009 
171] 914 10110 7118 1705 800 80০10 13005 06 1) 
7), 200 002 50007 0301, 776 807 00910701111985 সন 
€৮শ 81100706810) 15021 5200 1 বি] (6 নাও 
10 074 ৯৪০০৮ 9005 ৮6 2০৮ €4908)0107৭1৯ 90021501 
81811711009 15660 10561, 0009671116 716]) 015 100 01৩৮ 
গো 1] যর) 86 8০০০ 061115 6৮07 17040) 1050 ৯৫৫0) 
1518: (1881, ৫0178000188 1085 7 ঢঘ1? 
(110, 5, 5. হ৪%117 11001000150 মত ঘা) নি আও 
দি 016 5৫010 1371) 0) 01 9110 নি 00৮60 
3%10101 বণিক 1০ ৮৮ ৭9 
15000, 10320111500, 

11, ৫771৮, / 4 4717716 1৮ 087৫ 0 ৫ 8041981 01%1 

11815 0164 ০৬016511188 7 8171 1720677/017 017 

17811 7% 180 51৫7 61172 0867046 £661৮৫1 0117 


)%807711570107761 100 17 50861501176 28৭, 
17167 711% 115 81406 116 8761076 £76 8810071 


18৫ 17171 
1৮ 4130: 10681751016 


ই) 10 016 20016 8807 ৮৪ ০ ৮ ০০৬৫ 
0120৮610016 ৮0081 চর রর 
176 81) 1005100500016 সি 2 
138.80 আম) 1৯6 810 ৯৫ 
78068060310.) চুপি 1. ৪ 
8) 0৩ ৪108৫ ০141). ৮ 
30450106116 07৮ 15, ৭) ; রি 


২808 29০৪৮ 05 (09/116) 271 রর 
[80088 81) 10 000 ৫চ817- ১০ 
ভি5006 1) 9 870 0000 000, 

2060) 10608186 08 8০1৭ 


ক্ষেত্রতন ৃ ১০৯ 


থছঠ বৃস্ত ছোদকও ওক বৃত্ত ছেদকের সঘাণ হইব এব* 
খঠ চ)প যদি উ ঢাপের অধিক-হয তবে খচঠ বুদ গছদকও 
ওজঢ বৃত্ত ছেদকের অধিক হইবে আর এ চাঁপ "রান হইলে 
এ ুপকপ্ত নুন হইবে অতএব এস্কলে ঢারি র।শির নির্দেশ 
হইল অথাৎ খগ ও ছুই চাপ এবং খন্থগ €জচ দুই বৃন্ত 
ছেদ! খগ ঢাপের ও খইগবৃদ্ত ছেদকের খঠ চাপ এবছ 
খসঠবৃন্ধ ছেদক যে কোন একারে ঘঘ অপনত্ত্য তথ। উচ 
চাপের এবং উজ্গচ বৃত্ত ছেদকের ৬চ চাপ এবং কট বুল 
ছেদক তদ্রপ সম অপবন্থা সিদ্ধ ভইয়।ছে এবহ উহাও 
সপ্রমাণ হইয়াছে মে খঠ চপ উড ৮পের সমান অথব! 
খানাবক হইলে খডঠ বৃত্ত ছেদক উচ কু ছেদকের 
নান অথব্‌। ন্যুনাধেক হইবে সুতরাই থণ্য চাপ যা ঙঢাপ 
সম্বগ্ধে খপ বৃত্ত ছেদকও তথা গছচ বৃন্ত চেবকে্রে সন্বঙ্ো 
উপপন্গ হইল (৪1৫নংক্ঃ) অতএব নমানত হন্ছি ইতাদি। 
ইঠ,ই এস্কলে উপপাদ্য। 
খ প্রতিজ্ঞ! (উপপাদ্য । 

(এভুজের এক কোণ যদি কোন মরল রেখা দ্বারা দ্বিখণ্ডিত 
হয় এবং সেই রেখা যদি ভূঁনকেও ছিম করে তবে বিভাজের দুই 
বাহুর মায়ত ভুমিখ্ের আয়ত এবং কোণ দ্বিখ গু কারক সরল 
রেখার এমচতুভূ জের যোগ সমন হইবে। 

কখগ ভ্িভ্ভুজের খকগ কোণ কঘ ক 


সয়ল রেখ! দ'রা দ্বিখগুত কল্পনা চর 
কর তাহাতে খক,কগ আয়ত স্খন্ধ, চির 
ঘগ আায়ত এবং কঘ রেখার সম ্ ্ 
১ তুল্য হইবে । কখগ ত্রিভু 
জের উপর কঙ্চা বৃত্ত অঙ্কিত 
করিয়। (91৫) কঘ রেখাকে পরিধস্থ 


ও নিশদু পর্যন্ত বৃদ্ধিকর এবং ওগ রত 
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গ্ষেতরতত্। 5১ 


1 খকঘ সোণ কব কোটিণৰ সমান দহ কখগণ 
1 পোণেদ সমান (51১91 চকুনন! ভাহাঙা এক 
দাত আক্ে চা করব একা কপ তুই ত্রিভুজ 
পরস্পর সন্ধান কেন মতিথণ খক 1 কমঘ কউ ক 
] সি 581 খকক্ুগ ম্ কছ কড় ও তি তিতি লু ওঘ ঘক 
ক কিং ৫51৩) গরন্য ত্বক লু খবুখগ 1৩15৫) 
এক পণ রঃ কথ লু খাস বা করদ। অতএহ ঘতুজের 
এক কোণ ইডদি। ইহাতি এলে উপপাদ্য । 


গ গুতিজ্ঞ! উপপাদা | 


এন্ভুজের কোণ কোণ হইছে সুদির উপর লঙ্ব পাত করিলে 


সিডজের ই বান্থর আয়ত উত্ত লঙ্থরেখা এবহ হিডুজের 
রমিক্কাসিভ বুনন সর আয়ত তুলা হইবে! 


খপ তিভূজের ক কোণ তাতে খগ্য ভূদিহ উপর ক 
খলীতি করেন কর তাভাতিত খককগথ আিলিত কঘ লঙ্ব 
খ চন (সি 


এবং ভ্রিতুজোপরি নিষ্কাসিত এন্ত বাযের আয 
বা 


নিজে, এন কণখ সুন্ত 
শি, নত কঃ টি (৪1৫) তাহা 
কও বাস নি সদশ কুল আব 
গণ সনু করা কঘখ সনন্োণ 
কাবণ ভাঁহ1 অর্থ বৃন্ধস্থ ওগক 
রঃ পয পমান (০৬১) আবহ 
দখঘ ও কঙগ কোণ এব বৃত্ত 


ধগুন্ক প্রযুক্ত গ্রস্পর সমান (৩২১) জ্ুতরাং কখখ এবং 
কডগ শ্রিভুজ পরস্পর সমানকোণি তঙ্গিমিন্ত খক যথ 
কথ নশ্বন্ধে উক তথ! কগ সম্বন্ধে হইবে (৬19) সুতরাং খক 
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ূ ক্ষেত! ৯৯৪ 
কগ আঁয়ত ওক. কঘ আয়ত ঘল্য উপপন্ধ হইল। অতএব 
কিছুর উতঠদি। উই ওস্কলে উপগা। 

ঘ্ব প্রতি 1 উর 1 
চার ২22১০ নি বত 
শে রী জগত ঢা রি ১ তক মোন ৫ ন্্ন্ব আয়ত এঁ 

র রেখেখপ্ দুই আয়ের তুল্য ! 

0 ্ তি কঙ্পগুন । বর 


চি) 

০ 

1 ০] 
তি, এ 
১ 

পি 

মু 


চিনি £7 কর্ম লিঙ্্যাসিত কর ভাহাতে খধণকগ 
হাত কখ,গদ এপ কথ খন উই আয়হর ভালা তই । 
কখড ফোন রা কোর লমান করিত নিহিত অর 
৫7) ভাঙাহিদর আহমদকে আখ ৭ শোন কু তাভ তত 
কছদাধ কোণ খগ কেনের ১মান হবে ! অপর খখক কোণ 


থধ বোনের সমমান কেননা ভাহাজা এক বুন্ত খত আজে 


/ ১০৯) অতএব কম ভরত 
ঠ রি ফ্ভুঙ্গ সমন কে শি 
এগ হাল করাত খগ 


দা? তব থক (ভিজ) এবং 
বক সখি ডি1১৬)। 
অর কখুগ্ কোন াখগ সমান 
4২ খকনড কোণ খঘণ সমান 

7১) ভিন্নিগিস্ত কখন 1 তিভূজ 
নদ ত্রিভুজের সমান কেণি 
সিড৬এব খক কউ খখ 2 খখ তর স্তর সুতরাং খক.ঘগ সদ খযকড 
(৮১৬) পরন্ধ পুত্র সন্্রমাণ হইয়াছে যে খখ. ঘক ক খদ. 
দাও হুতরাংখক্,খগ + খগ, থক লত খদ্ব, কও + খখ- গড 
খখ্, কথ (২1১) অর্থাৎ খাব এবং কগ দুই করের আয়ত খগ 
এফং কথ তথ। কখ এবং গঘ মন্ুখস্থ ভুজোহপ্ন দুই 
আংদবপত তুল্য। অতএব বৃত্তের অন্তর্গত ইত্যাদ | ইহ;ই 
এস্কলে উপপাদ্য । 
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ক্ষেত্রতত্ত! ১১২ 


উ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 
বর কোন চাপ পিখণ্ডিত হইলে সি চাপের ছুই প্রান্ত 
এবং ছ্িখ ও টু হইত পরিধি কোন ধড পর্য্যন্ত একই 
হর রেখা নিচ্ষাপিত ভয় ভাব টি ইছছ নেক্ষানিত ছুই 
খ। ত দিক্টাসত রেখার 
[শিজ্প, ৫ পরিমাণ ধারণ করিলে তাহা চাদের লন্মন 


সঙ্গ যে রি 

শক 
থছথ মনল রেখার জাপা সনথেক্চ সরল রেখা স্ন্ধীয় 
নঙ্গৃত্ত ও বিমানের ভুলা হ। 


খঘ নল কঙ্গন 
তাতধ্য কথ চাপ শি 
খা ওত হউয়ণেছে 
নর (4145 
ক, 5 শা হতনা বিন, 
৯ 

গর ১পিস সু বিশ 
টি 

১ মরাল কাখ। মুল 


77188 28 
গণ এশা সপ্ত ভয় 





৮৭ ধায় করে ভাহা কখ দেখার কগ সম্বন্ধীয় শিপ পরি 

স্টার 

বগখঘ লু খান্তগহ সহজ ক্ষোএ হ য়াঁঁতি এব কখ গছ 
শাহাব কন হওয়া কঘখন + খঘ.কগ ক কখণছ 
। চা প্র) পন কথণখগ + খঘকগ সু কঘকণ 5 
সিল, কথ কেননা কগ লগ খখ অতএব কখ.কগ ত খখ, ক 
অথ1। কথ + খঘ) কগ - কখ,গণ্থ অপর সসঃন» আয় 
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ইহই এশ্গে উপপাদ্য । 
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গেতী। ১১৩ 


চ এভিজ্ঞা। উপপাদা । 

৮ কেন গত কোন যরল লেখা বালি 
[ন্েশ করা মান যে এ ঢু৪, টিক 
দুই খর আয়তকর্কট রেখার এসডি 


র্‌ 





বক) 


ডট চন্দ হইত যদি বৃত্ত পারব তান বিন্দু পযন্ত ছুই 
১ নফল ত তয় ভবে 2 টুপ খাত গকগ্র্ন শিক্পন্তি 
পয পথমেঃছি দই বদ, এত নুদ গন্ধ মধ্যব্তি 
1 ফি হাত হু নিঙ্সি '»্] কাটান 
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05 সতত শনির এ্রনত হিট 
রা, ৫5 ৫ 


রিং উপ, পন তন বে রেশ 

ে স্! শক থিতু বাদি চিত নিগার নিলো 
4 

শন 0এ পপ অয়ত কথক ১ রেছা ্ঁ 


75317 খু যদ কথ সতগিঙ্ষা মল হয় শপ তব ঘা অপেক্ষা! 
১ ১০, 2 8, . 
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7 লন এ মধ্য খান ভাব অনা এছ 2 বাছুর বাতির 
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এন ১ গল ঘি পরিধিশ্ক কেন হন ক্ীস করিত! উখ 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১১৪ 


ঘ€ (৬1১৭) অতএব চথ্ষখ এবং খশ্থউ ছুই ঘিদুজের সামান্য 
গ্রকোণ্র পাশ্বস্থি বা অন্গপাতাষ হওয়াতে সুনযাং তাহার! 
সমান কোণি সগ্রমাণ হইল (৬1৬) এসং খখওগ কে? খচখ 
কোণের সবান অপর খঘ এবং কথ্য সমান হওয়াতে ঘকখ 
কোণ ঘখক কোণের সমান 02৫) বিচ্ছু দক কো 
ঘখত £নহখক কোণের যোগ ল্য এপ? শকখ দ্যোগ কচখ 
এব" কখচ কাদের যোশিতুলা। 2িত 1 অতগা হি ড এবং 
£খক কোণের যোগ কচখ এবং কথ কোনে মাখা ভুলা হইল 
ভর” ঘখও এবং কচখ সন্ধংনগ কোন উদ্যত বিষোগগ 
করিল অবশিষ্ট উৎক বোধ কখঢ কেনণর তুল্য হইনে 
অভ্রএপ এমত উপপন্ন হইল যে খও ভিভূকে 5খণ্ড কোণ 
কথ রেখ দ্বার। দ্বিথ ও হইসে এস? চখ খু 2 চক্ধ 2 
ক্ছ। ৬৩) ইহাই এস্তালে উদপ্পার্য 21 

' অন্তরমাশ। চও রেখা পরেধিস্ত থ বিদ্দ। পর্যাপ্ত বদ্ধিতি 
করিলে চখ খণ্ড সুদ রেখার পরস্পর নিষ্পন্তি উপ গড 
রেখার নিষ্পন্তি তুল্য হইবে | চখ ছ পর্যন্ত নদ্ধি কবিয। খগ 
নু কর। চখও এবং ওখছ একত্র যোগে ই সমকোণ 
হুলা( ৯১৩) সুতরাং তাহার কখ এবং $থগ কেনের 
ঘিএশ কেনন। এই দুই কোণ একহ যোগে এক সনকোণ ন্ুল্য। 
অপন পুর্বে সপ্রমাণ হইয়াছে যে চখঙ কোণ কখড কোণের 
শি অতএব ওখ্ছ কোণ শুখগ কোথের দিগুণ তন্গিমিত্ত 
চখও ত্রিভুজের বহিস্থ তখছ্ধ কোণ খশ ছ।র দ্বিখণ্ডিত 
উপপন্ হইতেছে অতএৰ চখ ; খউ :: চশ্ব : গ$(৬)ক৭। 

হু প্রতিজ্ঞা উপপাদ্য। 

খৃস্ত ব্যাসের অগ্র হইতে বৃত্ত মধ্যে বদি কোন সরল রেখা। 
নফাসিত ছয় এবং যদি এ সরল রেখা মধ্যেই হউক অথবা 
বদ্ধিত হইয়া বাহিরেই হউক, উক্ত ব্যামের কোন লঙ্ব রেখায় 
লম্পতিত হয় তবে বৃত্ত মধ্যস্থ এ রেখা এবং ব্য।সাগ্র ও লঙ্বের 
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ক্ষেত্রতত্্ব। ৯১৫ 


মধ্যবর্তি তৎখতগড উৎপন্ন আঁয়ত বাঁ এবং লম্ব দ্ার। ছিন্ন 
তখণ্ডে উৎপন্ন আয়তেঃ তুল) হইনে | 

কখগ বৃত্তের কগ ব্যাস কল্পান।-করিয়া তাহার উপর ও লম্ব 
পাত কর দেই লক্বস্থ চ বিন্দুতে কখ রেখার সম্পাত হউক 
খক.কচ আঁষভ গককঘ আয়ত তুল্য হইবে! বগি বাণযুক্ত কর 





কখণ কোণ অদ্ধর্ণ বৃত্তশ্থু প্রযুক্ত সমকেণ ৩1৬১) এবং 
কঠঃনহ্ামায়ে কখঢ কোদও মম কৌদ অপর খকগ এবৎ ঘকচ 
একই. কোণ অথবা পরস্পরের সঙ্ষুখস্ত কোণ একারণ কখগ 
এবং ঘকঢ ত্রিভুজ নমান কোণি সুতরাং খক: ক :: কঘ : 
কচ (৬৪) অতএব ছুই অন্ত্য রেখার খক.ক5 আয়ত মধ্য 
রেখার কগ.কঘ আয়ত তুল্য হইল (৬১৬)। কতা সন্ত 
ব্যাসের ইত্যাদি। ইহাই এস্থলে উপপাদয। 
জ প্রতিজ্ঞা উপপাদ্য । 
বিভুজের প্রত্যেক কোণ হইতে, সম্গুখস্থ বাহুর উপর 


লম্বপাত করিলে এক বিন্দতেই সেমকল লহ্বেতর পরস্পর 
সম্পাত হইবে । 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১ ৯:৬ 


খগ ত্রিভুজ মধ্যে খধ গঙ ছুই লম্বের পরস্পর সম্পাত.চ 
রঃ কল্পনা করিয়া] চক সংযুক্ত কর এবং প্রয়োজন হইলে 
তাহা বৃদ্ধি কর পরে এ চক সরল রেখ ছ বিন্দুতে খগ রেখায় 
সংলগ্ন হউক তাহাতে কছ খণ রেখার লঙ্ব উপপন্ন হইবে। 
ঘ্ঙ সংযুক্ত কর। কওচ 
সমকোণ একারণ কৃউচ 
ভিভুঙ্গোপরি বুস্ত নিক্ষা 
নিত করিলে কচ সে বৃত্তের 
বাম হইবে (৩৩১ তথা 
কঘচ সকোণ  তঙ্সিগিন্ত 
বগঢ জিভুজাপরি বৃন্ত 
নদ্কানিত করিলে কচ /.. 
হারও ব্যান জইছে 
৬৩এবকঙচখঘ এই চারি 
৭ এক বৃত্তের পরিধি মাচ্ছে। অপর খপ শ্রব গরথ 
“ ৩,ক মমকেোণ একারণ ইছাও উপগন্ধ করা যাইতে পারে 
উ থগবিন্দ,ও এক বৃত্তের পরিধিতে আছে এবং খগ্য, 
সঃ তির "বাস অতএব কঙচন বৃত্ত এবং খঙ্ঘগ অন্ধ 
বৃ স্কাসিতকর। অধিকন্তু চ্ঘ এবং চকঘ অথাৎ 
গিউব £ণৎ ছকগ এক বৃত্তখগুস্থ হওয়াতে পরস্পর সমান 
(৩:২১ তক্গপ গখখ কোণ ঘর্ডঘ কোণের সমান উপপন্ন হইবে 
অতএব গখঘ কোপ ছকগ কোণের সমান সুতরাং খগঘ গকছ 
ছুই বিতুক্ে গখন্ কোণ ছক সমান এবং ছগত্ উভয় পক্ষে 
টি একারণ 'অবশি্ঠ গন্ধ এবং কুন কোণ পরস্পর 
সমন (১৩২) পরস্থ গরখ সমকোণ তঙ্গিমিত্ত কছগ কোণও 
সমকোণ সুতরাং কছ খগ সরল” রেখার লম্ব সপ্রম।ণ 
হইল। অতথৰ রিতুর ইভাদি | 
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ক্ষেত্র বিষয়ক প্রশ্ন । ১২৪ 


১১। নির্দিট বৃদ্তের মধোই হউক কেন বহিরেই হউক ছুই 
পুর্ণজ্যার পরস্পর সম্পাত হইলে ভাঙারদের অন্তর স্থিত কৌন 
তাহারদের সধ্যবর্তি ছুই চাপের যোগা স্তর কুল) [অর্থ ৎ বৃত্তের 
মতো জা।সম্পাত হইলে উদ্ত ছুই চাংপর গোগ আল) এবং 
বদর নাভির সঙ্গতি হইলে অন্তর তু) 1 কন চাপোত 
৮ কেরস্থ কোণের অদ্দেক হইবে) 

১২। কোন বুতুর ব্যান বদ্ধিহতইঙে তাহাতে 
দহ মিদ্েশ করিতে হইবে ছখ ।ন ভগ 


নিষ্কাদিত করিলে ব্য তপব এমাম হইবে। 


০ 
শু 
4 
নটি 
নি 


১: কোন বুদ পরিধিতে এমত এক বিন্দ,র শিদ্দেশ করিতে 
-ইছর যেখান হইত পরি সন্থ অনা ছুই নিশি বি, পরাস্ত 
এ, নিষ্ধাসিত করিলে মে ছুই রেখার পরস্পর সন্থঙ্গে নি্দিক্ট 
গরিনাণে নিঙ্প্ি হইবে । ' 

৯৯1 কৌন পুষ্তের বাংসে কেন্দ্র বাতীত অনা কেন বিন্দু 
৪৩ ইদল- এ বিন্দু দিয়া যত ঢাপ টানা যাইতে পার 

124 বধ] ধ্যাসের লন্ব সর্দব।পেক্ষা কমু হইতে | 

১৭) দ্ট সমকেঞ্জ বৃত্তে ভ্তেদ ক'রয়া এক সরল রেখ। 
(নক্কানিত করিতে হইবে যেন বৃহত্তর রন্ত পরেধির মধ্যস্থিত 
তদংশ করত পরিধি মধ্যস্থিত অংশের দ্বিগুণ হয় কিন্তু বৃহ- 
গর সুদ্ডে্ কন্ধটি ক্ষুভবের কল্প টের দ্বিগুণ অপেক্ষ। অধিক 
হইবে না 

১৮। বৃদ্ঠ পরিধিস্থ কোন ছুই বিন্দ,হইতে এ বৃন্তের স্পর্শক 
যেখাস্ক কোন এক বিন্দ,প্ান্ত যদি ছুই সরল রেখ টানা যাক 
তবে স্পর্শ চি পর্য্যন্ত রেখা নিক্কাসিত করিলে তদ্বার। সর্ধা- 
.পেক্ষা বৃহত্ণ কোণ উৎপন্ন হইবে | 
₹১৯। বত্তের মধ্যে যদি এক পুর্ণজ্য| অন্য কোন পুর্ণজয।কে 
দণ্ড করে এবং প্রত্যেক জ্যার ছুই অগ্রহইতে স্পর্শক রেখ! 
খধ নি্ধাসিত হইয়] পরম্পর সম্পতিত হয় তবে যে রেখ। 
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গেয় নিষয়ক প্রশ্ন! 15৩৪ 


জারা সম্পাত টিতে সংযুক্ত হয় সেই রেখা দ্বিখণ্ডিত জ্যার সষা- 
নাভতরাল হইবে। 

১০1 ছুই বৃত্ত ফাঁদ পরস্পরকে ছিল্ল করে তব ছেদ চিন 
দিাদুই পরিধিতে যেন রেখ। শি্টানিত হইতে পারে তন্মধ্যে 
তাহাদের কেন সযে ক রেখা নব্ব!বেক্ষা ুভঙ হইবে । 

১১ তিন বিলন বের মধ্যে ফোন হই ণৃন্ডের পামান্য 


লি 


এ ্ এ রা বরন হারা, 
শক রেখ! শিফানি 5 করিত বন্ধুত করিল তাহাদের 


দশসাত চিদ্ু এক রেখান্থ এইবে 


৩ পরিচ্ছেদ | 

»»। ভ্রিভুজের কোন্‌ বক, অন] ছুই বাছুর অন্তর হইতে 
অক । 

২৩। সমকোনি এভুক্ে সমকোথ হইতে কর্ণের মধ্য বিন্দু 
গন রেখ। শিকাপিত করলে সে রেখা কর্ণের অদ্ধাঙ্ছশ তুল্য 

ইত 

2২। সম বান্ছ মিছুজের অন্তরস্থ কোন বিশু হইতে বাহু 
রকমের উপর যদ লঙ্বপ।ত করা যায় তবে কৌন কোণ হইতে 
শলাখ্ধ ভুঁজেপরি লর্পাত করিলে সেই, কব উদ্ত লম্ব সক- 
দের মো ভুলা হইবে ১ 

১৫ শদ্দিন্ তসুজের বাছ সকল দ্রিখন্তিত হইলে দ্বিথ- 
ওন চিত মকল খাদ সংযুক্ত হয় তবে তদুংপঙ্গ ত্রিভুজ নিদ্দি্টি 
'অনুজর চতুখাৎশ হইবে ৫ 
রি ] ত্রিভুজের ভূমি সংঙ্ ছুই কোণের অন্তর শৃঙ্গ হইতে 

'তত ছু'মর লক্ব এবং. শ্ঙ্গন্থ কোণ ছিখশুকারিণী রেখার 
নধাবর্তি কোণের দ্বিগুণ হইবে । : .. 

২৭। এক ভূমির উদ্গর যেৎ. সমলগ্ব ত্রিভুজ হইতে পারে 
টা মধো সনদিবাহছি ভুলের বাছুর ক্যাগ সর্ধাপেক্ষ। 
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১৮। বেং ত্রিভুজের শঙ্ষস্থ কোণ সামান্য অথচ ভুমি এক 
শিপ্দষ্টি বিন্দুতে সংগ্র তাহারদের নধো যে তর ভাজর ভূমি এ 
| নন্দিষ্টি বিকতে দ্বিখণ্ডিত সেই ভ্িভুজ সর্বাপেন্। কৃত! 
| ২৯) এক নির্দিষ্ট বিন্দ হইতে কোন এক নাছ পর্যান্ত 

নি্জামিহ সহল রেখার দারা এঁক ব্রিভূজকে দিখঞ করিতে 

কইীরে। 

৩০1 কোন নিদদিন্টি দিকের অন্ভর মত এক বিন্দ, 
'অর্দেশ করিতে হইবে যেখান হইতে সকল কোণ পর্যাজ রেখ: 
টাপ্সংন দ্রিভুজ তিন সমান ভাগে ধিক্ত হইবে | 

৩১। তিভুজের অন্তরস্থ কোন কোণ হুইতে ত্রিভূজকে 

"গু করিতে হইবে । 

৩১। প্রিভুের কোন বার নির্দিউ বিশু হইতে কতিপয় 

রেখ, উনিশ হইবে যেন তদ্দর!র। নিপ্দিি পরিমাণ পর- 

শয নিষ্প্ন কতিপয় অংশে এ দিতুঙ্গ বিভ্ম্ত হয়। 


৪ পরিচ্ছেদ । 

১৩। আমানান্তরাল ক্ষেত্রের বাছস্থ কেন বিন্দ, হইতে 

নিষ্কািত রেখ। দ্বারাও ক্ষেত্রকে দ্বিখ্করিতে হইবে। 
১৪। বিষম চতুভূজের কোনি কোণ হইতে নিষ্কাসিত রেখ 

গার & ক্ষেত্রকে ছিখণ্ড করিতে হইবে। 

| ১৫) বিষম চতুভু'জের কোন বাহস্থ নিধি উ বিদ্দ, হইতে 

“ফলিত রেখার দ্বার! এ ক্ষেত্র দবিখণ্ড করিতে হইবে। 
১৩। কোন ত্রিভুজের ছুই বাছুর উপর সমানান্তরাল ক্ষেত্র 
সাসিত হইলে হরি ভূমিরও উপর তদ্রুপ: ক্ষেত্র নিষ্কা'সিস্ হয় 
₹* ভূমির উপরি ক্ষেতের বাঁছ যদি গুর্োক্ত ছুই ক্ষেত্রের 
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বন্ধিত বাসর সম্পাত চিহ্ন পর্যন্তশুক্ষ হইতে নিষ্কালিত রেখার 
সমান এবং সনানান্তরাল হয় হবে বাথওউপরগ্থ ছুই ক্ষেত্র 
ভূমির উপরিস্থ ক্ষেত্রের তুল্য হই বে। 

ইউক্রিডের »অধ্যায়ের ৪৭ প্রতিদ্বা এস্লে অন্বনান 
সিদ্ধ কর। 

৩৭1 সম কে।শি ভিভুজের কর্ন এব” ভুক্ত কেটর উপর 
সম চতুতুি ক্ষেত নিক্কাসিত হইলে হুশ কর্পোপরিশ্ক চু 
ভুজের তূজাএ ভূ ক্কোটর চত্ুত জু সল্িহিত পাস্দেরি 
অগ্র সহিত সংযুক্ত হয় তবে সংনো্ক রেখার সমচতুভূজি 
একন ঘোে কর্ণের সমচতুভূ জের পঞ্চ গুণ বা 

৫ পরিচ্ছেদ । 

৩৮ একনিিস্টি দেখ5 গর হ বি নির্ণয় করিতে হইলে 
যেখাল পান ছুই নির্দিউ বিণ হই দুই সরল রেখ! 
টযন:স সে দুই পাখার সঙ? পক্ষা অধিক অন্য হউবে 

৩৯। এক নির্দিট সরল রেখাকে এমত ছুই অংশ বিভক্ত 
কা: হউবে যেন তাঁহারদের আয়ত তাহারদের অন্ধ 
সম চ্ুতুজ তুঙ্গা হয়। 

৪০1৭ মত দুই রেখ! শির্দিক করিতে হইবে যে ভাহার- 
দের সম চত্ুভুরক্ষের যোগ কোন নির্দিউ সমচতুভূ্জ তুলঃ 
হয় এবং তাহারদের আয়ত কোন নির্দিষি আয়ত তুল্য হয়। 

8১। এক নির্দিউ বিন্দ দিয়া দুই নির্দিষ্ট রেখ] পর্যন্ত 
হক সরল রেখ! নিদ্ধাসিত করিতে হইবে যেন তাহার ছুই 

শের আয়ত এক নির্দিদউ আয়ত তুল; হয় কিন্তু সেই 
ক আয়ত এ বিন্দ, হইতে নিন্দিষ্টি ছুই রেখার কোনটির 

উপর পতিত লঙ্ব খণ্ডের আম্মত অগেক্ষ। স্থান হইবে না। 
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৪২ এক নিদ্দিষ্ট বিন্দু হইতে ছুই নিদ্দিষ্টি সমানান্তরাল 
রেখায় সম্পতিত এক রেখা নিক্ষাসিত করিতে হইবে যেন তাহার 
খগ্ান্তর নির্দিক্ট রেখার সমান হয় সেই নিদ্দিক্টি রেখা এ 

বিন, হইত পতিত উক্ত ছুই রেখার লগ্ষের খণ্ড-ম্তর অপেক্ষা! 
শ্ান ভইবে না। 

৪৩। দুই নিদ্দিষ্টি বিদ্দ,হইতে তৃতীয় রেখাস্ত কৌন বিন্দু 
পর্যন্ত ছুই রেখ! নিষ্কাসিত ক? রত তি তাহারদের মষ- 
চতুভূজের অন্তর যেন কেন নিংর্দঘ: সমতুর্ভজ তৃলা হয়। 

৪৪। নিদ্দিষ্টত্রিভূতজর কোন এক বাহুর সমানা স্তরাল 
কতিপপ্প রেখ! দারা ত্রিভুজ ক্ষেত্রকে কতিপয় অৎশে বিত্ত 
করিত হইবে দেই সকল অংশের পরম্পর নিম্পর্তি যেন 
নিদক্ট পরিমাণ।ন্থযায়ি হয়। 

৪৫। কোন নির্দিষ্ট রেখার সমানান্তরাল কতিপয় রেখার 

দারা এক নিদ্দিক্ট ত্রিভৃক্গকে কতিপয় মমান২ অংশে বিভক্ত 

রে হইবে ! 
৯৩ নিদিছটি ন্ট কোণোৎপাদক ঢুই সরল রেখার মধ্য- 
বস্তি কোন নিদিষ্ট বিদ্দ দিয় এমভ এক রেখ! নিষ্কাসিত 
চরহ হইবে যে তদ্দ্বা়। সরল রৈথিক নির্দিষ্ট ক্ষেত্র তুল্য 
হভুজ ক্ষেত্র অবচ্ছি্ন হয় কিন্ত এ ক্ষেত্র নিন্দিষ্ট বিন্দুতে 
দখগ্ডিত_ এমত তৃম্যুপরিস্থ অথচ নির্দিষ্ট সরল রেখার 
'্বর্তি ত্রিভুক্ষ অপেক্ষা স্থ্যুন হইবেক ন|। ৩ পরিচ্ছেদ ২৮ 
'খ্যক এ্রন্সে দষ্টি কর। 


৬ পরিচ্ছেদ । 
৪৭ এমত এক সমকোণি সমানাস্তরাল ক্ষেত্র নিষ্কীমিভ 
রতে হইবে যাহা! এক দিদ্দি'ট সমচতুভুরজের লমান হয় 
£. বাহার ছুই সংলগ্ন বা একত্র যোগে এক নির্দিষ্ট 
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ক্ষেঅ বিষয়ক প্রশ্ন । ূ ১৩৪ 


রেখার তুল্য হয় কিন্তু সেই রেখ! নি্দিউ চততুভূর্জের ভুজ 
পরিমাণের ঘিগুণের হ্থ্যন হইবেক না। 

৪৮1 এত এক সমকোণি সমানাস্তরাল ক্ষেত্র নিষ্কাসিত 
করিতে হইবে যাহা এক নির্দিষ্ট সমচতুভ জের লমান হয় এবং 
যাহার দুই সংলগ্ন বাছর অন্তর এক নির্দিক্ট রেখার তুল্য হয়। 

৪৯1 এমত এক ত্রিভূজ নিষ্কাসিত করিতে হইবে যাহ! 
যা উশ্ৃত অথচ সমবাহুক এবং সমকোনি পঞ্চতুজ ক্ষেত্রের 

মান হয়। 

৫০1 এক নির্দিষ্ট সমদ্বিবাস্থুক ভ্রিভীজের সমান এক 
লমবাছ্ক তিভূক্গ ক্ষে নি্ািত করিত হ্বে। 

৫১। এমত এক সমানান্তরাল ক্ষেত্র নিষ্কানিত করিতে 
হইবে যাহার ক্ষেত ফল এবং পরিনিতি ক্রমশঃ এক নিক্দিস্টি 
তিভূজের ক্ষেত্র ফল এবং পরিমিতি তুল্য হয়। 

৫২। এক বন্তকে কতিপয় সমকেন্দ্র সমান১ বলয়ে বিভক্ত 
করিতে হইবে । 

৫৩। এক নির্দিক্টি অন্ধবৃত্তে সমচতুভূক্ষি অন্তর্গত করিতে 
ইবে। 

৫31 এক নিদ্দি হৃত্তখণ্ডে সমচতুতু'জ অন্তর্গত করিতে 
হইবে । 

"৫1 পরস্পর অবচ্ছেদক এমত ছুই সমান বৃত্তের কেন্দ্রের 
দত! নিদ্ধ ারিত করিয়া! তাহারদের পরিখির মধ্যবর্তি স্থলে 
সমডতুতু'জ অন্তর্শত করিতে হইবে। 

€৬। এক নির্দিকউ সরল রৈখিক ক্ষেত্রের সমান সমকোবি 
দমানান্তরাল ক্ষেত্র নিদিষ্ট বৃত্তের অন্তর্গত করিতে হইবে । 

৭! এক নিঙ্দি ষট সমবাহক্ এবং সমান কোণি পঞ্চতুজে 
সমচতুঙু'জ অন্তর্গত কর হইবে 1 

৫৮1. এক নি্দিউ বৃ বৃত্ত অন্তর্গত করিতে হইবে! 

€৯। এমত এক বৃত্ত ১১১৯২ হইবে যাহার পরিধি 
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ক্ষেত্র বিষয়ক প্রশ্ন । ১৩৬ 


৮ পরিচ্ছেদ । 

৬৮। ৃষ্ত পাদ সম্বলিত চাপের পুর্ণজ্যার উপর অদ্ধ বৃত্ত 
নিষ্কাবিত হইলে ভাহাতি থে অর্ঘচজ্রাকুতি ক্ষেত্র উৎপন্ন হয় 
ভাহাএ পুণজ] এবং বন্তপাদস্থ দুই পান্ত কস্ছ£টর দধ/বস্তি 
ক্ষেত্র তুল্য হইবে । | 

৬৯। কোন সমঢতুতুজর ভূজাগ্র হইতে ছুই বন্ধ নিষ্কা- 
সিত হইলে একটা যদি ভঙ্গ পরিমাণে এবং 'অনাটা কর্ণ পরি- 
মাণে অস্কেত হয় তবে ভীহতে যে অর্দ্ঘ চত্রাকতি ক্ষেত্র 
উৎপন্ন হইবে তাহা এ সমচতুকুজি কের তুল। । 

২০ অদ্ধ্ণ বৃত্তান্তগত ত্রিভুজের ভুঁজোপরি যদি অদ্ধ 
ব9 শিক্ষিত হয় তবে তাহাতে যে দুই অ্ধ' চন্দ্রাক্ৃতি. ক্ষেত্র 
উৎপন্ন হইবে তাহা এক যোগে এ ত্রিভুজ ক্ষেত্রের তুল্য 
হইবে । 


৯ পরিচ্ছেদ । 

৭১। এক -কাণ এবং তৎসংলপ্র এক বাহ এবং অন্য দুই 
সুজাত জ্ঞাত আছে তাহাতে তৎ সম্বলিত ত্রিভুজ আক্কত 
করিদে হইবে । 

৭২. এক কো এবং সন্ুখস্থ ৰা এবং অন্য ছুই ভূান্তর 
নি আত্ছ তাহাতে ততৎ্সধলিত ত্রিতুজ অঙ্কিত করিতে 

৮৭1 


৭৩1 এক কোণ এবং তৎসন্দুখস্থ বাঁ এবং অন্য দুই 
ভুজের যৃতি জ্ঞাত আছে ভাহাতে ভৎসম্বলিত ত্রিভুজ অঙ্ষিত 
করিতে হইবে। ৬ 


মি । সনকোণি তিভূজে কর্ণ এব্‌ং তূজের ষতি জাত আছে 
খাতে তৎস্লিত ত্রিভূজ অক্কিত করিতে হইবে! 
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কষত্র বিষয়ক প্রশ্ন । ১৩৭ 


৭৫ কোন ত্রিছুজের এক কোণ এবং তৎসংলগ্ন প্রতোক 
বাভর এবং তৃতীয় বাছুর যৃতি জাত আছে তাহাতে এ ত্রিভুজ 
আব্কাত করিতে হইবে। 

৭৬। সমকে|ণি ত্রভুজে ক্ষেত্রফল এবৎ কর্ণ জ্ঞাত আছে 
তাহাতে এ ত্রিছুজ অঙ্কিত করিতে হইবে । 


**+ বাগ নামক গ্রস্থকারের মত্তাস্থুলারে উপরি লিখিভ 
প্রশ্ন বাতের পরিচ্ছেদ তেদ করা গেল ইহার বিশেষ তাৎ- 
পা এই যে পাঠকবর্গ অনায়াসে এ গ্রন্থে তাহার উদ্দেশ 
প্রাপ্ত ভইতে সক্ষম হইবেন পরস্ত এসলে প্রশ্ন সকলের 
পরথকহ সংখ্যা দত্ত হইল । 
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লীলাবতীর পরশ! 


215 নামক এ্রঙ্থকার প্রণাঁত পুর্কোক্ত গ্রন্থ সকলের উল্লে+ 
বানস্তর শিল্প লিখিত প্রশ্ন যদিও এসে উদ্ধৃত করিবার 
দপযুক্ষ নহে তথাপি ভারতবষাঁয় জনগণ ক্ষেত্র ব্যবহার সম্ব- 
ধীর প্রসিদ্ধ সংস্কৃত খ্রস্থেদ্ধুত বলয় প্রাচীন বেখে এ 
একজ প্রশ্নের মহা গৌরব করিয়া খাঁকেন একারণ ভাহার 
এন কর গেল ফলতঃ ভারতৰষাঁয় গনিত সেস্তারদের পক্ষে 
নত লীলাবতীই ক্ষেত্র ব্যবহার বিষয়ক বিদচর স্থূল 
পপিকন্ধ উ গ্রন্থের মধ্যে ক্ষেত্র সন্বন্ধে যেখ স্ব আছে শিস্ 
শিখিত এন সমুদায়ই সে সকলের বিষয় অতএব এই সকল 
এলার ঈত্তর লিখনে কিঞ্চিৎ আমোদ জন্সিবার সম্তাঁবন1। 

গারতবর্ষায় পুর্নতন পণ্ডিতের। কেত্রতন্তে অধিক ব্যুৎপন্ন 
ছলেন ন।বাঁজ গণিত বিদযাতে তাহারদের উত্তম ব্যুৎপত্তি 
উল। ইউক্রিড নাশ! গ্রীক গণিত বেস্তা যেং প্রতিজ্ঞার 
২দ্দেশ করিতেন দকলি দুঢ়তর ঝুক্তি দ্বারা উপপক্স করিতেন 
কিন্ত বোধ হয় ভারতবর্ষ পণ্ডিতের .এই স্ুধার| 
'সধগত ছিলেন ন1 অথবা.অগ্রাঙ্থ করিয়াছিলেন । তাহার! 
ও আয়ত জাত্য ত্রিভুজ প্রভৃতি ক্ষেত্র গণনায় যে পার- 
"শ ছিলেন নিন্প লিখিত প্রশ্ন পাঠে তাহা নিঃসন্দেহ 
গিপে বোধগষ্) হইবে, অপর ক্ষেত্র বিদ্যার আদ্য সৃষ্টি 
*ঃকের( যেং, গ্রতিজ্ঞ। সত্য বলিয়া গ্রহণ ুর্বক শিষ্য- 
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গণকে উপদেশ করিতেন ভাহার গ্রমাণ অবশ্য কোন প্রকারে 
'অপনারদের জ্দয়জম করিয়। খাকিনেন কিন্তু তাহার! শিষা 
ঘণকে উপদেশ করণ কালে ইউক্লিডের ন্যায় দুঢতর যুক্তি 
দর্শাইয়] সে প্রমাণ যে ্যক্ত করিয়াঃছলেন এমত বোধ হয় ন! 
ফলতঃ গুরুর কথ। গ্রমীণ তভাহারদেন্ প্রত সুত্র সকলের 
শিক্ষা হইত এবং শিষ্যের।ও তাহ। আপু বাকা বলিয়া স্বীকার 
এধ্িতেন আর পরীধক্ষ। কালীন তাহাতে কোন ব্যভিচর দুষ্ট 
হইত ন!স্রতরাৎ অনা কোন উপপত্তির আকাজ্্াও ছিল না? 
ঘেং পর্ডিতেরা বিতদশীয় বিদ্যায় উপদেশ প্রাপ্ত হয়েন নাই 
ম্থধ! রাজ। জয় সিংহের কালে অর্থাৎ অতীত দুই শত বৎস" 
এর নখ বিরূভিত রেখা গণিত নাঘক ইউক্রিজের সংস্কৃত অঙ্ক 
1দেও দষ্টি করেন নাই ত্াহারদের মধ্যে বোধ হয় এক জনও 
“মৃত পার্দূশা নহেন যে গুরূপদদিষ্ট সুত্র:নুসারে ষেহ প্রন্সের 
দ্র লিখিতে সক্ষম গনিত শাস্ত্রের খারায় তাহা উপপন্স 
করিতে পারেন। 

এ১ শরৎ ৩৩ সংখাক এম যে বিষয় সম্পঙ্গ করিবার অন্থ- 
রোধ আছে ভাহা! ক্ষেত্র দ্বারা সিদ্ধ কর। অসাধ্য। অগুতূক 
অথব। নখভভুজ ক্ষেত্র বৃত্তান্তর্গত করণের প্রশ্ন এক জাতীয় 
কে বেস! রা যাহাকে কোণ ভিখণ্ড করণের প্রশ্ন কহিতেন 
তাহা ইইতে ভিন্ন নহে। ও 

খাঁজ গসিতের ধারাতত বিদ্ধান্ত করিলে এ, প্রশ্নে এক ঘন 
দশীকরণ উপস্থিত হয় তাহার সম্ভাব্য মুল বিষ কিন্তু অন 
শর] সেই মূল যথার্থ রূপে সিদ্ধ হয় ন। কেদল অতি হুল্ষর্ূপে 
ই নঙ্গিহিত হইতে পারে। 

পীজাবতী শ্রস্থকায় উত্ত ক্ষেত্রের ভূজ পরিমাণার্থ যেং সং- 
ও উদ্দেশ করিয়াছেন তাছা ফিরুপে লন্ধ হয় সে খারার বিব-: 
ই কেখেন নাই। উত্ত সমীকরণের সিদ্ধান্ত দ্বারা তাহা প্রাপ্ত 
বোধ হয় আয়ও কুল্্ররূে যথার্থ পরিমাপাহযায়ি হাই- 
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জীলাবন্তীর প্রশ্ন ৯৪০ 
তেপারিত। তিনি কেবল স্বেস্ছান্থসারে এক সূত্র রচন। করিয়। 


জা রা ৫২০৫ ৫€ 
কহেন যে সপুস্ভুজ ক্ষেতের বাছপ রিমাণ র্যাসের হত 55 ছাপ 


৪১০৩১ 
এবংন্বভু্ছের নাছ পরিমাণ গুণ এপরিষাণ নিতান্ত 
অসত্য নহে কেন] সপ্তভুজের বথার্থ ভু পরিষাৰ উহ 
১৮৯ 
১০৫2৮ 2 বৃ মা বহতা নে ১৩ 
এবং ভবে) শিশ্চিত, এব ও নধভু্দের সুজ পরিমাণ 5 


৮০৫ 
এব ০ মধ্যে নিণাঁত হইয়াছে । 
তঞপ 


লীলাবতীর টাক'কাবের মধো রামকৃষ্ণ গঙ্গাধর রানা 
উদ্ত প্রশ্নে উপপান্তি রিতে চেনা ও করেশ নাই তীহারা 
কেখল গ্রস্থকারের কর্গিত অঙ্কের পুনরুক্তি করিয়াছেন, 
বেশ স্প্টই স্বীকার করিযাছেন যে সমবাহ্ু ত্রিভুজ চতু- 
58577185775 
উুঁচের ভুক্ত গরিমাণ স্প্ন্ধূপে উপপন্ন হয়না) পঞ্চ 
উুজের বিষয়ে এ প্রকার স্বীকার করা কর্তব্য নহে কেলন। 
গঞ্জের বাছক্ষেত্র বারা নিণাঁত কর! যায় মথ। এই পন্থ- 
(ক ই অধ্যায়ের ১১ প্রতিজ্ছাতে উপপঞ্ণ হইয়াছে সুতরাং 
গণেশ স্বীকৃত কথায় কেবল এই বোধহয় যে ইউক্রিডের 
সংস্কত অনুবাদ অর্থাৎ রেখ। গণিত যাহাতে এ প্রংশ্থর, 
'দ্ধান্ত হইয়ছছে তাহ। ভিনি জানিতে ন। (বাধ হয় তাহার 
এই মাত্র অভিপ্রায় না হইবে যে পঞ্চ ভুজের বাহু ব্যানের 
বসা পরিমেয় নহে কেনন।. তাহা হিভূজ চভুক্জি এবং 
অ্ ভুক্গের বিষয়েও কহা। যাইতে পারে। সূর্ধাদাস গণেশ 
পরত অন্যান। টশকাকারের অপেক্ষা অধিক সাঁভসিক হইয়! 
রচনা করিয়াছেন কিন্ত উপস্থিত বিষয়ে তাহার অনভিজ্ঞ? 
মারও সপক্টরূপে প্রকাশ গাইতেছে ভিমি কহেন সপ্তভুজের 
গমাণার্থ “গুর্ধাবৎ বস্ত নিষ্কাসিত করিল পরে সমবাহ্ক 
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সপ্রভুজ ক্ষেত্র তদন্তর্গত কর। বেচ্ছান্তসারে ছুই ভূজগ্র 
রেখা দ্বার! রি করিয়। কেন্দ্র হইতে & ভূজ।গ্র চিত্রিত 
কোণ গযান্থ তিন এেখ। নিধ্নিত হ্টলে তাকাতে এক ধিষন 


৭ 


নিল ৮ শসা প্রীত সম ০ ৯ এটা গু 
রিনি 5 উদ হ ইতর চাভার হর দুদ বড এবং ক্ষুজ্রতর 


কর্মব্যাসন্ধ রা গন্ধ সেক দ্ুমায়ে কঞ্সিত বৃহত্তর 

ব রা শে গ্রিমান ভাহাস ডউ ভুজ ব্যাপৰ চাপের গুরথজ্যা। 

চে টানে কয রে শর নির্ণয় কিল তাহা এক 

তা হড্রাজর উিত ভঈিব্ে থা বৃছশ্ষর কর্ণ পরিমান 

কট ইতাতকদদিতি ইহাই এস্কলে ইন্টজণ পুরে 
৭ ৯১? 


হ্‌ অ্রস্টত 
১১৫৭৯, ইহাই ডুজ, এবং জীবা স্বরূপ 
এন অন্ধ কেটি ৪৬৯৭৬, ইহাদের বর্গ ৫৯৭১১ 
এর ২১৯৯৭৬৭ন শহাহারদের ফেখা মুল সপ্বভুজের বাছ 
৪:2৮580: | 

2 ভাজে খিষয়ে কেন পণুর্কাবৎসৃত্ত নিঞ্ধানিতহই'লে 
. চদকিণুতি এ+ পভ জা স্কিত কর তাত ্ বৃ 
পান আশ বি ই - এন প্রতিক অগশে ভিন সমান 


হইতে নবভুন্স ০ ত্র হইত 


ইলে তহ। অংশতরয়ে বিভল্ত হউবে রা 
ঠঈ পিডুক্ষ ও নদ)।ংশ চড়ুজি ক্ষেত হইবে 


পদ ক্ ০০ পদ পি পাশ তাপ পিপি ২০৭ আপাত পাপী পন 


নু 





২ পিপিশাপাগ 


কণিক,তহাস্থ এক্যাটিক মোমসাইটির প্দ্যকালয়ে যে 
সখাদান রচিত আীলিবতীর টীকা আছে তাহ। হইতে উক্ত 
সন্ক অবিষ্ল উদ্ধত করা গেল কিন্্র ইহ।র মধ্যে ছুই স্পন্ট 
এশদ্ধ মাছে বোধ ভয় তাহার লেখকের জন বশতঃ হ্‌ই- 
হছে অর্থাৎ ২২৫৭৯ পরিবর্তে ২২৫৮১ হইবে এবং 
'১৯৯৭৬০৪ পরিবর্তে ২১৯৯৭৯৭৬০3৪ হইবে। 
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লীলাবতীর প্রশ্ন ১৪১ 


'দপর মকলেরি তৃনি বত্তান্তর্গত) ত্রিভুজের বাহুর তৃতীয়া ংশ 
হইবে(1)তাঁহ।ই জাত্য হিভুর কোটি এবং উক্ত লম্ব তাহার 
ভুক্ষ সুতরাং এ ভুঙ্গ স্কো্টির বর্থঘোের মূল কর্ণ তাহাই 
নবভূজের ভূঙ্গ। অপিঢ লন্দঘ জ্ঞাপনার্থ আন্তর্গত চু 
ভুঁজের পুর্জযার অদ্্ঘপরিঘাণে একজ্যা স্বেচ্ছানানারে কল্পনা 
শরিয়া পুর্ব ধ'রাহ্স!রে তাহার শর নিশ্চয় কর এবং সেই শর 
অন্তর্গত ত্রিভূক্ষের পূর্ণ জ্/র শর হইতে ব্যবকলন কর তাহা 
গব্ধশন্ট নাহ থাকিবেক তাঁভাই লঙ্ব পরিমণৈ হইবেক যখ। 
তান্ব পরিগাণ ০১৯৮৯, ত হ) (এক জাত ত্রিভূজ্ের) ভুজ, এব 
অন্থর্থত হিভুজের দ.হৰ তৃতীরাহন ৩৪৩৪১, তাহ।ই কোটি 
ত,হারদের বর্গ সেংগের বুল ৪১৩১ তাহাই অন্তর্গত নবতু 
জের বাহু পরিমাণ । অতএব এ নকলি যুক্তি সিদ্ধ।" এই 
একই তর্ক যে অলীক এনং হেন্তাভাসে পরপুর্ন তাহা 
বাহার! পুর্ষেক রচন! মকল যত গু ধক অধ্যয়ন করিয়াছেন 
'ংহারদের নিকট বিস্তারিত কর। নুগ্পুয়োক্গন। 

ব্রহ্মগপ্ড এবং লীলাবতীর নধো যেকাল অভীত হইয়া 
সিল বোধ হয় তন্মধ্যে ভারতব্যাঁয় পশ্ডিতেরদের বৃত্ত ফল 
নির্ণয় এমঙ্গে বিজাতীয় বিদ্যা বৃদ্ধি হইয়াছিল । ব্রন্ধ গুপ্ত 
কহিয়াছিলেন যে স্থ,ল গণনায় পরিধি ব্যাসের ত্রিগ্ুণ এব? 
কুষ্কা পরিমাণে ব্যাসের বর্থের দরশগুণের বর্ম মূল তুল; ৮7 
কিদ্দ লীলাবতী রচক পরিথির স্থল পরিমাণ তদপেক্ষা অধিক 
কহেন অর্থাৎ ২২ যথা ৭ সমবষ্ধো, এবং সক্ষম গণনায় সতা 


* অর্থাৎ ৩.১৬২৩ যথা ১ সম্বন্ধে, ইহা ইং পরিমাণে 
শুদ্ধভাঁর অতিরিক্ত । 


রা 
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লীগাবতীর প্রশ্ন 7 2৪৩ 
নিণয়ের আরো অধক নিকটস্থ রা অর্থাৎ পরিধি 
পরিমাণ তীহার গণনায ব্যাসের ১:০৭ গুণ *। 


লীলাবতীতে ক্ষেত্র ব্যবহার ও ঘেং উদাহরণ আছে 
মে মকলি সামান)তঃ ব্রহ্ম গুপ্ত প্রণীত ক্ষেত্র ব্যবহারের প্রশ্ন 
তু] অতএব ৭ তারতবধায়ি লোকের! ক্ষেরবাবহার শষন্ধে স্য়ং 
কত দূর পর্যন্ত বিদ্যান্ুশী'লন করিয়াছিলেন লীলাবতীর এ 
সকল উদাহ্রণেই তাহা প্রকাশ হইবে সেই কারণে আমরা 
তা অবিকল অগ্বাদ করিলাম নচেৎ আরও সংক্ষেপে 
লেখ] যাইতে পারিত। 

ভারতবধাঁয় পণ্ডতের। কিরূপে ক্ষেত্র বাধহারের প্রশ্গ 
সাধন করেন তাহা বিজ্ঞাপন করিবার নিমিত্ত আনর! এম্বলে 
ল'সবভীর একটী সুত্র এবং প্রশ্ন সাধনের ধারা উদ্ধত 

করিতেছি । সুগগ্রস্থে ধকল সুর ছন্দেতে রচিত হইয়াছে [ 

“ভু কোটি করের কোন দুইটী জত হইলে তৃতীয় নির্ণয় 
কাণের স্তর ছুই বৃত্ত। সমকেণি বিভূক্ষেই হউক অথব। 
চতুত'জে হউক এক বাহুকে ভুজ অর্থাৎ ক বলিয়া! কল্পন। 
করিলে অপর দিকৃস্থ বাহুকে গণিত শান্ত পণ্ডিতের কোটি 
অর্থাৎ লম্ব কহেন। ভুক্গ কোটির বর্থযোগ্ের মূল কর্ণ। 


পি তপন পি পট পপ পপ” ০ পপ পপ পপ পা 


* গণেশ নামক টীক1কাঁর কহেন যে বোধ হয় সমবাহ্ক 
ধড়তুজের বা ব্যাপক চাপকে ক্রমশ: ছয়বার দ্বিখণ্ড করাঁতে 
এ পরিমাণ লব্ধ হইয়াছে এবং শী সংখ্যই ৩৮৪ ভূজ বিশিষ্ট 
ক্ষেতের পরিমিভির পরিদাণ তাছ। প্রকারান্তরে এইরূপ লেখ 1 

যাইতে পারে ৩.১৪১৬ষথ। ১ সে, ইহা অতিশয় শুদ্ধ সঙ্গিহিত 


বটে কিন্ত 3১কহিলে তদপেক্ষা আরো শুদ্ধ হয় হিকোঁ 
গণিত শানে বীতনসানে ইহার উপপ স্ব হইতে পানে! 
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লীলাবতীর প্রশ্ন ১৪৪. 


ভুপ্গ কর্ণের বর্গান্তরের সুপ কোটি । কোটি কর্পের বর্ণান্তরের 
সবল তুজ। 


কোটি ৪1 ভূক ৩। ভুজবগ্গ৯ 
উদ্দাহরণ। এ. কোটিবর্গ ১৬ । তাহারদের 
রি, যোগ ২৫1 ইহার মল €। 
নাস / নি, পু রি 
; কর্ম নিীত হইল ।” 


কেন স্থলে টীকাকারেরা নুরের উপপন্তি যেগ করিয়া” 
ছেল কিন্তু বাহার ইউকিড অন্ধালী করিয়াছেন উহার দেই 
বোধে সেউপপন্থি অতি উপেক্ষণংয়। 


প্রশ্ন 
১) কোন সমকোণি দ্বিভুজের তুজ পরিমাণ ৩ এবং 
কোটী ৪ তাঙার কর্ণ পরিনাণ কত হইবে ! 


ই কর্ণ পরিমাণ ৫ এবং ভুজ পরিমাণ ও হইঃল কোটি 
কত হইবে | 


৩) কর্ণ পরিমাণ ৫ এবং কোটি পরিমাণ ও হইলে ভূঙ্গ 
পরিমাণ কত হইবে । 


£। তুঁজ পরিমাণ ১২ হুইলে কর্ব এবং কোটি অফরণ 
হয় এমত কএক সমঃকাঁণি বিভুজ নির্দেশ ঝর।, 


চি 


145 0 হরাণেতের5 270৮ পুশ আক ৬এশে, 


5. 8180800 2. ভি ০8858 01 ৬. 706 80190. 18006 
15810028507 00৪. 5০0১685600০ 72619159 000098 
9৫ (00 [702050010ঘ128 000-95565 
«6... 21078660022 চি 68895 06713170 2722160 (12076165 
৪০105 09 10589) 71000809127) 800 07)090676/056 781৩ 
8506501)5 09:00091 0৮07008, 

7, 88800. ৮6০ 07694010833 68085 07 0610) 
2702 58005 8000 15561 00195100728. 01067) 05 009 


[5০6 7 2 ৪010২ 7105 ৮1০19৮ 00610804705 701760. 


০৪৭5 058 £9000 সা700) 10588890915 1630064 ৪৮৪ 
47508110601 16 ৫21)013 পি0োচ। 68০ 099011008 পো ৪২5 
7080)628200105 86100 মাচ ০05 [যা 66 2901 চএস 
7886 6৩ ১7০৮৩)? দিক 48 
8. 45 76809৫0 [767001 977 00616070018 9007 9 00118 
17081৮৮৪৮05 09014 06 থা সএন ৮ 081 টিটি, 
: &70৪$% 01807006821 0 0768 (00085 15 8050 ছি 
১০০২ ৪30218. 56170 056 37575 81546 6০৮010102৮৩, 
: 8861768০901 [7900600 80০0 36 01 5 [1505 1700 সাও 001 
. গ্রস7 06৮59) 09 09) ০1 876 [৯ ৪70 ঠা, 81৭ 
১7815 006 81095 চ05 8551 8261). 8৪% 10] ৪6150৮ 


:28850 0৪915 টি) 056 808):615 1015 080 1769 0068 গনী. 


9. 17 5 ০8:00 1885 1১660228085 800 0782005 
রা... 8680070 0১6৮ আা5 85181160186 19805 02 
০০ 86 ৪৫০৮ 90185 0০91 80০০৭ :15৫5 8০ 0৩ 

ইচতা 01 8811 8 8076 ৪১০৭৪ 18 18701. 01 076 ৪৪৫৫. 
7851005. ঘা0081), 00০109৫ 0] 06 ৫০০৪ 5০0০০ ০1 
জজ চে মা জাত 83010070 8১405 0080886 01 ঠদ০ 






৮ 


. ৪০ 19811, 9811829816888, ৬০ সাডর (৫ 
বি, ০৫ ও 8801 





লীলাবতীর গ্রশ্ন। ১৪৬. 


১৪। এক শত হস্ত উচ্চ এমত কোন বৃক্ষোপরি ছুই বানর 
উপবিষ্ট ছিল এবং সেই বু নুরের ছুই শত হস্ত দূরে এক 

লাশ ছিল। এক বাঁনর অন তিবেগে বৃক্ষ হইতে অবরোহণ 
করিয়া জলাশয় সমীপে গমন করিল অন্য বানর বৃক্ষের উপর 
আরো কিয়ন্দুর পর্যন্ত লক্ষ দিয়! উঠিয়া কর্ণ পথে এ জলা- 
শয়ে উদ্ডীয়মীন হইল কিন্তু উভয়েই সমান পথ গমন করি- 
যান্ঠিল হে বিদ্ন যদি গণিত বিদ্যা যা পুর্বাক অধ্যয়ন করিয়া 
থাক ভবে শী্র কহ দেখি বানর বশক্ষর উপর কদর পর্য্যন্ত 
লক দিয়ানছিল। * 


১১1 কোন সমকোণি ভ্বিডূজে কর্ণ পরিমাণ ১৪ এবং ডু 
কোটির বুতি, হে সে এ ক্ষেত্রে ভুল কোটির পৃথক 
গরিমান কত তাঁহা কহ 


১১1 কোন সমকোণি ত্রিভুজ ভুজ কোটির অন্ত ৭ এষ 
কধু পরিধাণ ১৩ তাহাতত হর কোটির পৃথকং প্রমাণ 
হু 

১৩। ছুই বংশ পরস্পর ৫ হস্ত পারশাণে দূরস্থ আছে 
একটা ১৫ হস্ত উচ্চ অন্যটা ১০ হস্ত উচ্চ উভয়ের অগ্র স্তর 


দ্বার পরস্পরের নূলের সহিত সংখুক্ত হইলে যে স্কলে ছুই 
বের সম্পাত তি হইবে তাহার রা কত ডাহা কছ। 


তত পাশ ও পরশপপ শীল তল সত ১৭ সদ এপ, ৯ পাশ 5 আত 


* ভাক্কবাঁচার্য্য আপন কালের জনিভিন কপির যে 
সন্তু চরিত কল্পন।, করিয়াছেন তাহা এভাক্ষ দৃট পদার্থ 
বিষয়ক নিয়মের বিশ্রী । ব্রন্ধ গুপ্ত 'অথবা তাহার টীকাকার 
খ উদাহরণ প্রকারাস্তার লিখিয়াছেন-তিনি বক্ষে পরিবর্তে 
প্ধত, হ'দের পরিবর্তে, মর, এবং ছুই কপির পরিবর্ডে ছ্ই 
নসিব কলম! করিয়াছেন কিন্ধু লম্কারি সন্গাসিকে 
খয়াবী বলিয়া অন্তত লক্ষনের হেতু নির্দেশ করেন । 
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ললাবতীর প্রশ্ন! 7.১৪. 
৮, কর্ণপরিঘাণ ৮৫ হইলে ভুজ কোটি, অকরণী হয়: 
এ৯৩ কতিপয় সমকোণি জিভুজ নির্দেশ কর। | 
৬। সুজ কোটি এবং কর্ণ অকরণী হয় এমৃত কতিগন্ষ 
নমকোনি ত্রিভুজ নির্দেশ কর। 


৭1 ৩২ হস্ত উচ্চ একট! বংশ সম তুমিস্থ আছে বামুর 
বেগে অকস্মাৎ কোন স্থলে ভগ্ন হওয়াতে ভগ্লাংশ নত হইয়া! 
পড়িয়। বংশ সুলের ১৬ হস্ত দূরে তুমি সংলগ্ন ছইলা হে 
গণ্ক বল দেখি গুল হইতে কড হন্ত উচ্চ বক্ষ ডর 
ইইয়াছিল। 

৮1 ৯হস্ত উচ্চ এক স্তপ্তোপরি এক মমুর উপবিষ্ট ছি 

বং সেই স্তপ্ততলে এক সর্পের গর্ত ছিল এবং তথা হইতে 
্তস্তের গুণ পরিমাণ দুরে এক সর্প দুষ্ট হইল। ময়ূর সর্পকে 
গর্তে যাইতে দেখিয়। তাহা উপকজানিয়া পড়িল যে স্থানে 
মমুর পতিত হইল তাহা ্তস্তাগ্র এবং প্রথমতঃ সর্পদৃষ্ট হইবার 
স্থল হইতে সমদুর। এস্কলে গর্ত হইতে কতিপয় হস্ত দুরে সপ 
সময়ের মম্পা্ি হইল তাহ! শীস্্ কছ। | 

৯। য্যহ্তে বক এবং চক্রবাক জল ত্রীড়া করিতেছে এমত 
কোন হুদে এক কমল কলিকা হদের তল হইতে উচিষ্ 
জলের উপর হিডন্তি পরিমাধ উত্নত ছিল পরে বায়ুর মন্দ 
গতিতে ক্রমশ নি হইফ দুই হস্ত দুরে গিয়া জল দন হইল! 
ছে গণক উ জল কত গভীর ছিল ডাহার পরিমাণ শীত কই 
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লীলাবতীর প্রশ্ন ! 1১৪৮. 


*১1 এক বিষম চতুতুর্গ ক্ষেত্রের ভূমি পরিম1৭ ৭৫ হস্ত 
তৎনন্যখস্থ ভুজ পরিমাণ ৫১, এবং ছুই পার্খপরিমাণ ক্রমশহ - 
৪. এবং ৬৮ নিদ্দিউ আছে এবং ভূমির পাঙ্সস্থ লস্ব ৪০ হব 
চাচার ক্ষে8্র ফল এবং দুই কর্ণের পরিমাণ তথা অপর গুদ 

ইতে পতিত লস্ব পরিমাণ কত তাহ কহ। 

২২। এক বিষম চতুতভূজ ক্ষেত্রের ভূমি ৬০ হস্ত তৎসপ্প-. 
খস্য ভূজ ২৫. দুই পাশ্খ্ ৩৯ এব ৫২ এবং এক কর্ণ ৬৩ রর 
তাঁহার ক্ষেত্র ফল কত তাহা কহ। 


২৩। এক বিষম চত্ৃভুজ ক্ষেত্রের তমি পরিমাণ ৩০৭. 
হস্ত তৎসন্মখস্থ ভূক ১৯৫, দুই পার্ধ ২৬০ এবং ১৯৫, দুইকর্ণ 
৩১৫ এবং ২৮০, দই শক্ত হইতে পতিত ছুই লম্বম ১৮৯খবং 
৮২৪, তাহার কর্ণ এবং লব্ব কর্ড দুর উঠিয়া সম্পতিত হইবে 
এবং দুই কর্ণের সস্পাত চিষ্ত হইতে পতিত লঙ্ষ পরিমাণ 
কত? 'আরদুই পাস্বস্থ বাহু বদ্ধিত হইজে কত দরে পর- 
স্পরসম্পতিত হইবে? এবং সেই সম্পাত চিন হইতে তু 
গর্য্ন্ত ল্বপাত করিলে সে জম্বের পাঁরমাণ কত? ভাহখর 
আবাধের পরিমীণই বা কত? এবং বিষন চতুভূজের শৃঙ্গো- 
পরি উৎপন্ন স্থুচী অর্থাৎ ত্রিভুজের ক্ষেত্র ফল কত? অপর 
দুই কর্ণ বদ্ধিতি হইয়! কত দূরে ভূম্যগ্র হইতে নিক্ষাসিভ. 
লক্বের সহিত সম্পন্তিত হইবে আর এ লঙ্ষেয় গ্রতেঃকের . 


পরিমাধ্ই বা! কত হইবে? সি নকল প্রশ্নের উত্তর প্রানি; 
ফর। ্ 


২৪। বৃত্ত ব্যাসের পরিমাণ ৭. 5 পরিধি পরিমাণ 
কত হইবে খধং পরিধি পরিমাণ ₹ং হইলে "ব্যাসের পরিহা 
কত হইবে ৫ 
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লীলাবতীর প্রশ্ন । .. হষ্৭ 
১৪। নিশ্ন লিখিত ছুই ক্ষেত্র অসস্তব তাহ? উপপন্গ কর. 


বঞ্চ। ভূমি পরিমাণ ১২, ভূমি সমুখৃস্থ বাস্ছ ৩, এবং ছুই পার্থ 
* এবং ৬ এমত এক চত্তুভূলি, আর তিন বাহু ক্রমশঃ ৩, ৬ ৯ 
"মত ত্িভৃজ ক্ষেত্র) | 


১৫1 তুমি ১৪ হস্ত এবং ছুই বাছ ক্রমশঃ ১২ এবং ১৫. 
হন্ত এমত এক ব্বিভূজ নির্দিউ আছে তাহার লশ্ব এবং ক্ষেত্র 


ফল কত অর দুই 'আবাধের পরিনণইব কত শীঘ্ব কছ। 
১১1 এক অধিক কোণি ত্রিভুজে অধিক কোণ মংলগ্র 


তুমি ৯ হস্ত এবং ছুই বাহু ক্রমশঃ ১৭ এবং ১৭ নির্দিষ্ট জাচ্ছে 
হে গণিত বিশারদ তাভার লম্ব ও ফল কত এবং অধিক কোণ । 


এ লম্ষের মধ্যে বাদুধানঈ বা কত তাহা শীঘ্ব কছ। 


১৭1 এক সমলন্থ চতুর্ভূজ ক্ষেত্রের ভূমি ১৪ হস্ত, সখ: 


অথাৎ হুম্সির সন্মুখস্থ ভুজ ৯ হন্ত; ডুই পার আরমশত ১৩ এবং 
১৯ এবহ লস্ব ও ১২ নির্দিষ্ট আছে প্রাচীনদিগের কনাস্থসারে 
ভাঙার ক্ষেত্র ফল কত তাহা কহ। 


7৮। এক সমবাছ, সমানান্তরঃল চতুতুজি ক্ষেত্রের ভুজ 


পরিণাণ ২৫ হন্ত এবং এক কর্মের পরিমাপ ৬০ হল্ত তাহাতে 
অপর কর্ণের পরিষাঁণ কত তাহা! কহ এবং কোন সম চতু- 
ভূজের ভুক্ত পরিম।ণ ২৫ হইলে কর্ণ পর্রিসাণ কত হইবে 
তাহা কহ। 


১৯। এক আয়তের ছুই বাহ ক্রমশঃ ৮ এব ৬ নির্দিদট 


আছে তাহার ক্ষেত্র ফল কত তাহা! কহ্‌। 

২০। এক সমলম্ব চতুডূজ ক্ষেত্রের ভূমি পরিগণ হ২হস্ত 
এবং সনখুখস্থ ভুজ পরিমান১১ হন্তয তখ। ছুই পার্থ পরি- 
মাশ ক্রমশঃ ২০ এবং ১৩ হস্ত এবং লঙ্ধ পরিমাণ ১২ হস্ত 
নদ আছে তাহার ক্ষেত্র ফল কত তীহা। কহ। 
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ক্ষেতরতত্। 7. ১৯১৭ 
অন্ুদান। কঘও ত্রিভূুদ কখগ শ্রিছুঃজর সদৃশ কেনন।' 
খকঘ গকঙ ব্রিভূজে ঘ এবং উ সঘকোণ এবং ককোণ উতয় : 
পক্ষে সামানা ওয়া তাহার সমান কোঁণি হইবে একারণ 
খকং কঘ:ং গক: কঙ সুতর]হ বিনিময় নিশ্পন্ভিতে খক ক: 
কঘ: কঙ অতএব খকণ ঘকও ভ্রিড জের ক সামান্য "কাঁণ এবং 
তত্পাশ্বশ্থি বাক অন্গপাতীয় হওয়াতে তাহার সদান কোণি 
এবং সদৃশ (৬1৬)! 


ট প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য | 


'বিভুজের কোন কৌণহইদত সন্মুখস্ত বা কিস্তা ছুমিতে 
যদি লঙ্গপাতদ্হয় তত অন্য ছুই বার যোগ এবং অন্তরের 
আয়ত ভূমির দম্ব দার ছিল ই খণ্ডের যোগ এনং অন্তরের 
আয়ত শল্য হইবে। 


কখগ্িকুজের ক কোণ হউতে খগ ভূমির উপর কঘ লক্গ 
শত ক্টীন। কর, তাহা খখ ঘগ জমির খণ্ড হওয়াতে 
(কগ + কখ )(কগ-কখ ) ₹(গথ + ঘখ) ( গঘ--ঘখ) 

হইবে। 
ক কেন্দ্রহইতে ছুই বাছনন বৃহত্তর ক কর্কট টি গচছ 





ৃস্ নিষ্কাসন্‌ ক্র এবং কখ রেখাকে পরিধিস্থ চ ও পর্যাস্ত 
কর জপর গা রেখাকে ছ পর্য/ন্তবৃদ্ধি কর কচন কগ 


সব পদ 
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ক্ষেত্রতত্্ব। ১১৮ 


'9র!হ খচস্লকখ + কগ অর্থাৎ ত্রিভুজের ছুই বাছুর যোগ । 
তথা] কউ» কগ একারণ খঠ ০ কগ--কখ অর্থাৎ উক্ত দুই 
বাহুর অন্তর ! অপর কঘ রেখা গছ রেখার উপর কেন্দ্র হইতে 
লঙ্কঠাবে নিকামিত হওয়ঠতে ভীভ। গছ বেখাঁকে ধিখণ্ড করি" 
তেচ্ছে 1৩1৩) অতএন গ্ম্ম িভূজের মদ্যে পড়িলে খছ-্ঘছ 
_খঘস্ু গঘ--খঘ সু ভুমি খহও্র অন্তর এব” খগল খঘ+ 
ঘ্ল্নুনি খুণ্ডর যোগ । পরস্থ লঙ্ব 'ভ্রভূঙ্গের বাহিরে পড়িলে 
খছ সত খব্+ঘখ লগণ্ম + ঘখন্দ ক্রুমিখ-গুর যেঃগ এবং খগল্ন 
এঘ--ঘখ্তৃবিখণ্ডের অন্তর । উভয় পক্ষেই খ বিন্দু বৃত্ত মধ্যে 
নিঙ্গাসিত ওচ এবং গছ রেখার পরম্পর সল্পাত চি হওয়াতে 
চথ.খড ক গখ-ছুখ অথাৎ যেনত পুর্সে দশিহ হইয়াছে 
£কণ ক কখ), ( কথতাকখা। লগ (শু ক ঘখ )গঘণাঘখ 
তব ভ্রিডুজের ইত্যাদি! ইহাই এস্তলে উপপাদ্য। 

১ অস্থনাগ | ছুই ধার যোগ এবং অন্থরের আয়ত ভূমির 
এবং ভুমি মধ্য ও লঙ্বের মধাবর্তি খংগুর আরতের দ্বিণ 
হইসে ।জতৃমি মধ্য কলপন। কর এবং কম্ব লঙ্ব িভূজের মধ্যে 
পিল জট জগঘঘ সমান কল্পনা কর ভাঙতে পট খন এবহ 
গ্ৎ -খঘম্ঘট হত্যা । 

অপ্রস্পনউট দোঁধ হইতেছে কঘ লঙ্ব ত্রিভূঙ্গের বাহিরে 
পড়িশে গথ এবং খখঘ রেখার যোগ খগ এবং ৯খঘ অথবা 
₹খক্ষ এবং ২খঘ যোগ তুল্য অর্থাৎ ২ঘজ্ তুল্য। প্রথম 
প্রকরণে গঘ +- খন্য-খগ্ধ এবং গথ--খখ.০ হজঘ দ্বিতীয় 
প্রকরণে গঘ--খখ্ব-্খগ এবং গথ + খঘ্ব- *ঘজ অতএব 
উক্ত গ্রভিজ্ঞাতে নিশ্চয় বোধ হইতেছে যে উভয় একরণে 
(গক + কখ), (গক--কখ).্ু ২ জঘ. গখ। 


৯ অন্থমান। ত্রিভুজের ছুই বাছুর সম চতুভু্জের অন্তর 
মি বাছুর সন্দুশখস্থ কোণ হইতে নিষ্কাসিত লক্ব দ্বার 
ইসস ছুই খণ্ডের সমচতুভূর্জের অন্তর তুল্য হইবে। 
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ক্ষেতত্্। ১১৯ 
কেননা পুরে প্রতিচ্ছা স্থস!রে 
(কগ + কখ ১কথকিখা) দল (শিঘ ₹ যখ )। শিখ 
ঘখ ) এব? ৯. ৫ অন্থমান) (কগ +8কখ) -(কগনকখ) 
সত কগী-কখখ তথা ( গক্ষ ক ঘখ ৮0 গধাশ্যখ) স্ল 
পঘ”থখধ অতএব কগযশাকখং লে ঘন ঘখষ। 


5 প্রতিজ্ঞা | উপপাদা | 


চার আয়তের ভূমি এবং উদ্গতি যদি অন্ভপাতীয় হয় 
ভব ঞ আয়ত সকল € 'অন্ুপাডীয় হইবে। 


ক খু গঃ ঘং গার আয়তের ভুঁশ ২ মনত উ। ৮ ছ,জ তাহার 


দের উঠি হউক এস কৃ খে গিখিগও ছজ 
[7777 
2 
ঠা. ২ 
11 টার 2 দি 
ফি খ্ 


রি কর ইহাতে কউ, খ.চ) গছ, ঘজ। আয়ত অন্ুপান্তীয় 
উবে। 


কেনন। কউ, খচ আন়তের পরস্পর নিষ্পত্তি পরিমাণ 
ক, খ এবং ও, চ রেখার পরস্পর নিষ্পান্ত পরিমাণের 
যোগোৎপন্ন ৬1২৩) অপর কঙ্সনামসায়ে এ সফল রেখার 
নিষ্পত্তি পরিমাণ গ, ঘর এবং ছ,জ রেখার পরস্পর 
নিষ্পত্তি পরিাণ তুষ্য এবং গ. ছ ও'ঘ জআয়তের পরস্পর 
নিষ্পত পরিমাণ এ শেষোজ্ রেখার পরিমাণের যোগোতপন্ন 
অতএব ক'ঙ আয়ত যথা খনচ নঙ্বষ্গে গছ তথা ঘজ ন্যন্কে 
উপগন্ন হইল (৫1৮)। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 
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ত প্রতিজ্ঞ! । উপপাদা। 


জের রে বাহুতে ভুমি যেগ করিলে যে রেখার তুল্য 
ধিয়োগ ক লে যে রেখাৰ ভুল্য অবশিষ্ট থাকে 
ত এক আয় উৎপন হইলে এবং 
অন্কুর গে যেরেখা ভুলা হয় ও ভমি 
গেয়ে রেখার ও শ অব শিক্ট এ রী দুই সরল 
খর এক আত উত্পন হইলে এ ই রই অয়তের পক্ষে 
ফল মধ্যান্পাতায় হইবে। 


5 


এ 


তি 


চি 


যা 
এম হ 
(তি 


আিভুজের চতুিণ চ্গেত্র 


রসি 


(কখ » কগ + খপী (কথ কপশীথদ 
খনন ক (কব -রগ) টঠিখশতকখনকিণ) 
নর সঙ্ঘুষস্ত কেন দ্বিষপকারিণ কঘ সরল রেখ! 
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71 নির্দোকট অথচ অনীম টই সরল রেখার মধ্যবর্তি এক 
নর্দিউ বিন্দ হইতে এমত এক রেখ] নিক্ষাসিত করিতে হইবে 
যাহা & দুই রেখাতে সীমাবদ্ধ অথ এ নির্দিক্ট বিন্দুতে 
দিখ্ডিত হয়। 

৬। এক সমকোণকে ত্রিখণ্ড অর্থাৎ তিন সঘানহ ভাগে 
« বিভক্ত করিতে হইবে। 
পু । এক নির্দিষ্ট সরল রেখাকে লমন২ কতিপয় খণ্ডে 
বিভপ্ত করিতে হইবে । 


২ পরিচ্ছেদ । 

৮। নির্দিষ্ট বৃন্ত পরিধির পৃষ্ঠনাগে সম্পাতিত ষ্ছ 
সঃল রেখ] ছুই নির্দিন্ট বিন হইতে নিষ্কা'দিত হইতে পারে 
তাহার মধ্যে যেং রেখ! সন্পী চিহুদ্থ স্পর্শক রেখার সহিত 
সঘান২ কোণ উৎপন্ন করে সেই দুই রেখার যৃতি দর্কাপেক্ষ! 
নান হইবে । | 
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ধাণ্ড নামক গ্রন্থকারের ক্ষেত্রতত্তব বিষয়ক 
প্রশ্ন হইতে সংগৃহ 


১ পরিচ্ছেদ । 

5। ছুই নির্দিষউ সরল রেখার সহিত সনান২ কৌপ উৎপন্ন 

করিতে পারে এমত এক সরল রেখা! নির্দিষ্ট বিন্দু দিয়। 
নিচ্কাসন করিতে হাইবে। 

১1 ছুই নির্দিষ্ট বিন্দু হইতে ছুই সমান সরল রেখা 
এমন প্রকারে নিষ্কাফিত ফিরতে হইবে যেন কোন নির্দিষ্ট 
সরন্দ রেখার এক বিন্দুতে তাহারদের সম্পাত হয় । 

৩। এক নির্দিষ্ট রেখার এক পার্খস্থ ছুই নির্দিষ্ট বিপু 
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যেন তাহার এ রেখাতে সম্পতিত হইয়া তৎসহকারে সমান, 
কোণ উদ্দপন্ন করে। | 

৪1. এক নির্দিক্ট রেখার এক পার্খন্থ ছুই নির্দি বিন্দু 
হইতে গু রেখাস্ব এক বিন্দতে সম্পতিভ এমত ছুই রেখ। 
শিক্কাসিত করিতেহইবে কিন্তু তাহারদের খুতি যেন এঁ বিন্দুদয় 
হইতে এ রেখার অন্য. কোন বিন, পর্যন্ত নিক্কাসিত অন্য 
কোন: ছুই রেখার ঘুতি অপেক্ষা স্যন হয়। 
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